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Это цифровая коиия книги, хранящейся для потомков на библиотечных полках, прежде чем ее отсканировали сотрудники 

компании Соо^1е в рамках ироекта, цель которого - сделать книги со всего мира доступными через Интернет. 

Прошло достаточно много времени для того, чтобы срок действия авторских ирав на эту книгу истек, и она иерешла в свободный 

доступ. Книга переходит в свободный доступ, если на нее не были поданы авторские ирава или срок действия авторских ирав 

истек. Переход книги в свободный доступ в разных странах осуществляется ио-разному. Книги, перешедшие в свободный доступ, 

это наш ключ к прошлому, к богатствам истории и культуры, а также к знаниям, которые часто трудно найти. 

В зтом файле сохранятся все пометки, примечания и другие записи, существующие в оригинальном издании, как ттаиомиттапис 

о том долгом пути, который книга прошла от издателя до библиотеки и в конечном итоге до Вас. 

Правила использовапия 

Компания Соо§1о гордится том, что сотрудничает с библиотеками, чтобы иоровссти книги, исрсшодн1ио в свободный доступ, в 
цифровой формат и сделать их широкодоступными. Книги, перешедшие в свободный доступ, принадлежат обществу, а мы лишь 
хранители этого достояния. Тем не менее, эти книги достаточно дорого стоят, поэтому, чтобы и в дальнейшем предоставлять 
этот ресурс, мы иредириняли некоторые действия, иредотвраш^1юпще коммерческое использование книг, в том числе установив 
технические ограничения на автоматические запросы. 
Мы такж:е иросим Вас о следующем. 

• Не исиользуйте файлы в коммерческих целях. 

Мы разработали программу Поиск книг Ооо§1е для всех иа'шзователей, иоэтому исиользуйте эти файлы только в личных, 
некоммерческих целях. 

• Но отправляйте автоматические запросы. 

Не отправляйте в систему Соо§1е автоматп^1еские запросы любого вида. Если Вы занимаетесь изучением систем матнинного 
перевода, оптического распознавания символов или других областей, где доступ к болыному количеству текста может 
оказаться полезным, свяжитесь с нами. Для этих целей мы рекомендуем использовать материалы, перешедшие в свободный 
доступ. 

• Не удаляйте атрибуты Соо§1е. 

В каждом файле есть "водяной знак" Соо§1е. Он иозволяет пользователям узнать об этом проекте и иомо1ает им найти 
дополнительные материалы ири помощи программы Поиск книг Сооё1с. Не удаляйте его. 

• Делайте это законно. 

Независимо от того, что Вы исиользуйте, не забудьте проверить :1ак01Н10Сть своих действий, за которые Вы несете полную 
ответственность. Не думайте, что если книга иерешла в свободный доступ в США, то ее на этом основании могут 
исиользовать читатели из других стран. Условия для перехода книги в свободный доступ в разных странах различны, 
иоэтому нет единых правил, иозволяюшдх определить, можно ли в определенном случае исиользовать определенную 
книгу. Не думайте, что если книга появилась в Поиске книг Соо§1е, то ее можно исиатьзовать как у10дно и 1де угодно. 
Наказание за нарушение авторских ирав может быть очень серьезным. 

О программе Поиск кпиг Сооё1е 

Миссия Соо§1е состоит в том, чтобы организовать мировую информацию и сделать ее всесторонне доступной и полезной. 
Пр01-рамма Поиск книг Соо§1е иомохает пользователям найти книги со всего мира, а авторам и издателям - новых читателей. 
Полиотекстовый поиск ио этой книге молено выполнить иа ст]>аиице [ЬЪЪр ; //Ьоокв . §оо§1е . сош/ 1 
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ОТДЪЛЕШЕ I. 



ОСНОВНОЕ ЗНАК0П0Л0ЖЕН1Е. 



§ 1. Обо8яачен1е выраавешй. 

Всякое составлеше новаго числа по двумъ или н4сколькимъ даннымъ 
числамъ называется математическимъ дпйсптемъ, Д']^йств1е съ двумя 
числами называется простымъ, Д-Ьйстахе съ н']^сколькими числами назы- 
вается сложмАмъ. Сложное дЬВствхе всегда разлагается на нЬсколько 
простыть д*йствШ. Каждое дЬйствхе обозначается особымъ знакомъ, 
который пишется между обозначенхями данныхъ чиселъ; напр., пи- 

шемъ а+Ь, « — Ъ — с, 2.а.Ьили 2ХлХЬ, а:Ъ или |; умножеше однако 
часто обозначается безъ знака; напр., пишутъ ойс, — и т. под.. 

с 

Соединеше обозначетй чиселъ посредствомъ знаковъ дЪйствхй 
называется еыраженгемь. Всякое выражеше обозначаетъ результатъ 
н11КОторого простого или сложнаго дМств1я. Выраженхе называется 
•11ростмл№, если въ немъ входить или подрадум^Ьва>бтся одинь только 
знакъ д'Ьйств1Я, и слооюиымъ^ если входятъ или подразум^^ваются ть- 
сколько знаковъ дЪйствхй. Иначе говоря, простое выражеше обозна-^ 
чаетъ результатъ простого д']^йств1я. а сложное выражеше — резуль- 
татъ сложнаго дййств1я. Простыя выражешя суть а+Ь, а — Ь. оЬ, а:Ъ. 

Выражешя а'-Ъ — с, аЬс. — 1 — ^ суть сложный. 

1. Написать сумму чиселъ а иЪ. 

1. Написать разность чиселъ а лЪ. 

2. Написать число большее Ь на число с. 

2. Написать число меньшее Ъ на число с. 

3. Нацисалъ сумму чиселъ а, & и е. 

3. Написать сумму чиселъ х, у 1и е, 

4. Нацисать пронаведеше чиселъ с т й. 

4. Написать частное отъ д'Ьленгя числа е ца число А. 

б. Написать сумму числа а съ произведешемъ числа Ъ на число с. 

5. Написать разность меа^ числомъ а и произведешемъ чиселъ Ьтс. 

е. Написать произведеше чиселъ р а, & и с. 

6. НаписаФь произведеше чиселъ ^^ х^ у л е, 

7. Написать частное отъ дЬлен1я произведешя чиселъ 6 и ^ на 
число т. 

Сборняжъ аядачъ, ч. I. 1 
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7. Написать частное отъ д4лен1я числа п на произведенхе чисель* 

8. Написать сумму числа а съ частнымъ отъ дЪлешя числа 2 на &^ 

8. Написать разность между числомъ а и частнымъ отъ д'Ьленш 
числа & на 2. 

9. Написать число въ т разъ большее числа а. 
9. Написать число въ т разъ меньшее числа Ъ. 

10. Сумма двухъ чиселъ есть з; одно изъ нихъ а. Выразить дру* 
гое число. 

10. Разность двухъ чиселъ есть Л; вычитаемое Ъ. Выразить умеяь* 
шаемое. 

1 1 . Выразить число, которое при д'&лен1и на число 2 даетъ въ част* 
номъ число п. 

11. Написать общую форму всякаго четнаго числа. 

1 2. Выразить число, которое при д^ленш на число 3 даетъ част» 
ное т. 

12. Выразить число кратное числа 3. 

1 3. Выразить число, которое при дЪленш на . два даетъ въ чает- 
ном'ь п, а въ остатке единицу* 

13. Написать общую форму всякаго нечетнаго числа. 

14. Написать общ1Й видъ чиселъ, который при д'Ьлен1и на трн^ 
даютъ въ остатке единицу. 

14. Написать обпцй видъ чиселъ, который, при д'Ьленш на три, 
даютъ въ остатк-Ь два. 

15. Написать общ1я формы чиселъ, не дЪляшихся на 5. 

15. Написать общ1я формы чиселъ, не д'Ьлящихся на 7. 

16. Выразить, сколько единицъ содергитъ число, имеющее а де- 
сятковъ. 

16. Выразить, сколько единицъ содершитъ число, им'Ьющее Ъ сотёнъ^ 

17. Выразить, сколько единицъ содержитъ число, имеющее а де- 
сятковъ и Ъ единицъ. 

17. Выразить, сколько единицъ содержитъ число, имеющее а-^со- 
тенъ и Ъ единицъ. 

18. Выразить, сколько единицъ содергитъ число, имЪюшее х со* 
тенъ, у десятковъ и ^^ единицъ. 

18. Выразить число, обозначенное тЬми же цифрами х, умг (см. 
предыдущую задачу), но написанными въ обратномъ порядк']^. 

19. Выразить число, состоящее изъ а тысячъ, Ъ сотенъ, с десят- 
ковъ и Л единицъ. 

19. Выразить число, обозначенное теми же цифрами а, &, с и (2 
(см. предыдущую задачу), но нанисанными въ обратномъ порядк*. 

20. Выразить число сутокъ, заключающихся въ а м4сяцахъ и Ъ 
суткахъ. 
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20. Выразить число сутокъ, заключающихся въ а нед'Ьляхъ и Ь 
суткахъ. 

21, Выразить число золотниковъ, заключающихся въ х фунтахъ, 
у лотахъ и а золотникахъ. 

21. Выразить число дюймовъ, заключающихся въ а саженяхъ, Ь 
арпганахъ, с футахъ и Л дювмахъ. 

§ 2. Обозначеше «орМудъ. 

Формулой называется соединеше двухъ выражен1Й посредствомъ 
знака равенства или неравенства. Формула со знакомъ равенства 
называется равепствомъ; напр., а4~Ь=*"+"^> аЪс^=еЬа суть равен- 
ства. — Формула со знакомъ неравенства называется неравенствомъ; 

напр. аЬ'^а'\-Ъ^ ^<[а — Ъ суть неравенства. Выраженхе, написанное 

впереди знака равенства или неравенства, называется первой частью 
формулы, то, которое написано посл^Ь, — второй частью формулы. ' 
Напр., въ формул* аЬ^а-\'Ъ первая часть есть об, а вторая а+Ь. 

Всякая формула выражаетъ н']^которое соотиогиенге между числами, 
въ ней обозначенными. Формула, можно сказать, есть математическая 
фраза, написанная на математическомъ язык'Ь. Соспшвить формулу 
значитъ выразить данное соотношенхе между числами посредствомъ 
знаковъ чиселъ, знаковъ д'Ьйстшй и знака равенства или неравенства. 

Выразить математическими знаками сл*дующ1я соотношен1я меа1^у 
числами: 

22. Сумма двухъ чиселъ а а Ъ бол^е ихъ разности. 

22. Разность чиселъ с я Л мен-Ье ихъ суммы. 

23. Число а, увеличенное числомъ &, равно произведенш чиселъ с и Л. 

23. Число а, уменьшенное числомъ &, равно частному чиселъ е пЛ, 

24. Частное отъ д'Ьлен1я числа а на & мен']^е полусуммы этихъ чиселъ. 

24. Полусумма двухъ чиселъ а п Ъ мен-Ье частнаго этихъ чиселъ. 

25. Сумма частныхъ отъ . д:Ьлен1я а на & и & на а больше 2-хъ. 

25. Число 2 ыеккв суммы частныхъ отъ д']^лен1я а на & и & на а. 

26. Число а бол'Ье числа Ь на число с. 

26. Число а мен'бе числа Ъ на число с. » 

27. Число а бол'Ье числа & въ 10 разъ. 

27. Число а мен1^е числа & въ 7 разъ. 

28. Число а бол'Ье произведешя чиселъ & и с на число (2. 

28. Число а мен*Ье произведешя чиселъ & и с на число Л. 

29. Если къ числу, содержащему а десятковъ и Ь едимицъ, приба^ 
вить число т, то получится число, обозначенное т^ми же цифрами, 
но написанными въ обратномъ порядке. 

29. Если изъ числа, содержащаго е сотенъ, Ъ десятковъ, а еди- 

1* 
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ницъ, вычесть число п, то получится число, обозначенное тЪив 
цифрами, но написанными въ обратномъ порядк*]^. 

30. Еупленъ товаръ за а рублей, проданъ за Ь рублей, прибыл* при 
этомъ получено с рублей. Выразить зависимость меоду числами а, & и е. 

30. Бупленъ товаръ за т рублей, проданъ за п рублей, убыйжа 
при этомъ получено р рублей. Выразить зависимость между чаояытш 
т^ п и р. 

31. Путешественникъ въ т дней про'Ьхалъ п верстъ, про^^зжан 
ежедневно по Л верстъ. Выразить зависимость между числами т, п и (I* 

31. Куплено а фунтовъ товара по с рублей за фунтъ и заплачено 
за все Л рублей. Выразить зависимость между числами а, с и <2. 

32. У старшаго брата а рублей, у младшаго Ь рублей; если старшИ 
изъ своихъ денегъ дастъ младшему с рублей, то у обоихъ братьюъ 
денегъ окажется поровну. Выразить это равенство знаками, 

32. Шкто им^етъ въ правомъ карман*]^ т рублей, въ л'Ьвомъ я 
рублей; если онъ переложить нзъ праваго кармана въ л']^вый р руб- 
лей, то въ ббоихъ карманахъ окажется денегъ поровну. Выразйзь 
это равенство знаками. 

33. Капиталъ въ а рублей, отданный въ ростъ по р процентовъ, 
приносить ежегодно прибыли с рублей. Выразить зависимость между 
числами а, р л с. 

33. 'Вексель въ ш рублей учитывается коммерчески по й% за гсйсь 
до срока и даетъ учетъ въ г рублей. Выразить зависимость м^!в1Ж! 
числами ш, й и г. 

34. Капиталъ въ а рублей, отданный въ ростъ по Ь^Д, приносить 
черезъ 8 м']^сядевъ с рублей прибыли. Выразить зависимость между 
числами а, &, 8 и с. 

34. Вексель въ ш рублей, учтенный коммерчески по р% годоввоъ 
за 5 м'Ьсяцевъ до срока, даетъ учетъ въ г рублей. Выразить зависи- 
мость между числами т. р^ 5 л г. 

§ 3. 7потребден1е повазателей. 

Если одно и то же число повторяется множителемъ н-Ьскохбио 
разъ, то, для сокращеннаго обозначешя такого произведешя, питутъ 
множителя одинъ разъ, а надъ обозначешеыъ его справа пишутъ 
число, показывающее, сколько разъ повторяется множитель; наприи., 
вместо 3.3.3.3 пишутъ 3*. Произведеше, составленное изъ одияаво- 
выхъ множителей, называется степенью, число, повторяющееся вшо- 
жителемъ, называется осиовамгемь степени, а число, показывающее, 
сколько разъ повторяется множитель, называется пока^телемь сте- 
пени. Такъ, въ выраженш 3* число 3 есть основаше, 4 есть пока- 
затель степени, а все произведете 3*,: равное 81, есть степень. 



Степени разд']^ляются по величине показателя: всякое число, взя- 
тое само по 066*6, называется первой степенью; такь, а есть первая 
степень числа а и можетъ быть написана въ вид'Ь а*, гдб 1 обозна- 
чаетъ показателя степени. Число 5* есть 5 во второй степени, или 
вторая степень пяти. Число 7^ есть 7 въ третьей степени, или третья 
степень семи. Вообще выражеше а*^ читается такъ: а въ степени п, 
или >ьая степень отъ а. Вторая степень называется часто квадратомъ^ 
а третья кубомь\ напр., 3^ читаю1ъ 3 въ квадратЬ, т^ читаютъ т кубъ. 

Упростить выражен1я: 

35. а,а,а 35. ЪЪЬЪ 36. а,а.ЪЬ,Ъ 36. а.а,аЪЪ 

37. 2.2.2.2.2 37. 3.3.3.3.3 38. р.р.р.д^,д^.д^.с[ 38. р.р.р.р,д^,с[.д[ 

39. Ъ,кЫЛ 39. 2к.к.к.иЛ 40. 4.4.4.а.а.а.а 40. Ъ.ЪЛ.ШЛ 

41. а,аЪ-\-а.ЪЬ 41. а,ЪЪ — ам.Ъ 

42. а,а.а,Ъ-\-а,ЪЪ,Ъ 42. а.аЪЪЪ — а.а.аЪ.Ъ 

43. р.рр^а-'Р^р.а.й-\'2,р,а.а,а 43. 2.рр^^.^+рр^р^^+р^р^^^^^ 

44. За.а.а.а.Ь.Ь.Ь— 2.2.а.а.а.Ь.Ь.Ь.Ь44 2.а.а.а.Ъ.Ъ.Ь.Ъ-\-ЗЯ.а.а.а.а,ЪЛ)Ъ 

45. ам.а а (т разъ). 45. ш.ш т (а разъ). 

Разъяснить смыслъ выражен1Й и написать ихъ безъ показателей: 

46. 23 46. 32 47. 52 47. 2» 
48. т^ 48. а* 49. тЧ^ 49. т%2 
50. а^ЬЧ^ 50. а'^Ь'-с^ 51. 3^а%^ 51. 23а2Ь« 

52. 2*^2/*^ 52. 3*]Ьу-^м2 

53. а^+Ь^ 53. а'^—Ъ'^ 54. а^-ЬЗ 54. а^+Ь^ 
55. За*+2Ьз 55. 2а'~Ь* 56. а"» 56. т«. 

Найти числовыя величины степеней: 

57. 23 57. 32 58. 4» 58. 3» 

59. 52 59. 2» • 60. 102 60. 10» 

61. 203 61. 302 62. 4002 62. 5002 

вз.©* «41)' "•©■ «*■©•' 

68.(1)* 65.(1)' 6в.(|)' 66.(2)' 

67.(21)' 67. (81)' 6..(3|)' 68.(22)' 

69. (0,2)2 69. (0,1)» 70. (0,4)» 70. (0,3)* 

71. (1,1)* 71. (1,2)2 72. (2,5)2 72. (3,.5)« 

73. 0,0012 73. 0,01» 74. 0,025» 74. 0,0352 

Написать нижеуказанныя выражен1я: 
75. Сумму квадратовъ чиселъ а я Ь. 
75. Разность квадратовъ чиселъ р а ^. 
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7в. Произведете кубовъ чиседъ е ш Л. 

76. Частное кубовъ чяеелъ г я $. 

77. Разность п — ныхъ степеней чн€е^ь р и 2- 

77. Сунну п-ныхъ степеней чиселъ а и 6. 

78. Частное я-ныхъ степеней чиседъ г и «. 

78. Пронаведеше п — ^ныхъ степеней чнселъ е ш Л. 

79. Сумну пятыхъ степеней чисеть «, у и г. 

79. 11роизведен1е пятыхъ степеней чнселъ х, у и г. 

80. Произведете т^ыхъ степеней чиселъ а. Ь. с ж с1. 

80. Сумму т — ыхъ степеней чиселъ а, Ь. е и й. 

81. Если н^Ькто издерживаеть въ кажлый день по 7 коптел 
к^кую сумму онъ издержить въ 7 нед'Ьль? 

81 . Сколько буквъ въ книгЬ, если въ ней 20 страницъ^ на км 
отраницЪ 20 строкъ, а въ каждой строкЬ 20 буквъ? 

82. Н^кто отдалъ свое нм:Ьше въ аренду на сл:Ьду1>щихъ услови 
за первый годъ арендаторъ платить а рублей, а за каждый пос 
дуюпцй годъ въ г разъ бол-Ье, ч'Ьмъ запредыдущШ. Скохьвортб 
до.1женъ заплатить арендаторъ за пятый годъ? 

82. Въ течен1е пяги л%тъ сряду съ каждой посЬянной четнерш; 
получается урожай в четвертей. Сколько пришлось собрать четвер 
ржи въ пятый годъ, если въ первый годъ было посЬяно Ъ четвери 

83. Прямая лишя разделена поаоламъ, зат^Ьмъ каждая полом 
опять пополамъ, каждая четверть опять поаоламъ и т. д.. Е1слэ 
посл'Ьдовательныя дЪлешя повторены п разъ, то на сколько чао 
разд'Ьлилась вся лин1я? Какъ велика каждая часть, если ддина1^ 
мой есть а? 

83. Прямая ЛИН1Я разд'Ьлена на 3 равныя между собою часп«^ 
т^мъ каждая нзъ этихъ частей разд'Ьлена снова на 3 равныя 
каждая новая часть снова на 3 равныя части и т. д.. Если эти ш 
вагельныя д'Ьленгя повторены х разъ, то на сколько частей р| 
лаг'ь вся ЛИН1Я? Какъ велика каждая часть, если длина прямой 

84. Шкто см-Ьшиваеть каплю спирта съ а каплями воды; 
онъ беретъ каплю этой см^^си и снова см'Ьшиваетъ ее съ а кап 
воды и такъ поступаетъ 6 разъ. Определить, на сколько часте1| 
д1п1ится такимъ образомъ одна капля спирта, и сколько 01 
чистаго спирта въ т капляхъ послЬдией см4си? 

84. Составляется см-Ьсь изъ одного грана н'Ькотораго жИл 
II п грановъ воды: одинъ грань этой см-Ьси см-Ьшиваютъ съ но1 
п гранами воды и повторяютъ посл4довательныя см']^тен1Я 8 
О.'федЬлить, на сколько частей разделится такимъ образомъ о| 
грань л-Ькарства и сколько окажется этого лекарства въЬ 
последней смеси? 



§ 4. Употребдеше знака корна. 



ли некоторое данное число, напр. 8, разсматривается какъ про* 
|;ен1е равныхъ множителей, которыхъ число также дано, напр. 
3, то для обозначен1я самаго множителя, т. е. въ нашемъ при- 

. числа 2, употребляется особый знакъ V » который называется 
шломъ. При этомъ данное произведен1е пишутъ направо отъ этого 
I, подъ горизонтальной чертой его, и называютъ 9то произве- 
подрадикоАьнымъ числомъ, въ отверст1и радикала пишутъ чисдо 
ителей, которое называютъ пок(1зат€лемъ ксрияу а все это обо- 
$н1е вм'Ёст^ принимаютъ за обозначеше множителя, который назы- 
л корнемъ. Напр. '/8~есть корень третьей степени изъ 8 и равенъ 2. 
рни разд'Ёляются по величин'^ показателя; такъ выражеше У2Ь 
[ачаетъ корень второй степени изъ 25, выражеше ^27 обозна- 

» корень третьей степени изъ 27 и т. д., вообще выражете ^/о* 
;тавляетъ корень п — й степени изъ а. При обозначеши квадрат- 
корня принято для краткости совсЁмъ не писать показателя корня. 
1СН0 съ указанными опред'&лен1ями и обозначен1ями, ии^выъ 

=5, у^27=3, '/16=2, потому что б^^25, 33=27, 2*=16. 
сложить нижеуказанныя числа на два равныхъ производителя: 

'}. 4 85. 9 86. 25 86. 49 

Г. 16 87. 36. 88. 64 88. 81 



сложить на три равныхъ производителя: 

>. 8 89. 27 90. 125 

. 343 91, 64 92. 1000 

;ложить на четыре равныхъ производителя: 
;. 16 93. 81 94. 625 

256 



^ 



1296 



95. 256 



96. 



90. 216 
92. 1000000 

94. 10000 

81 



625 



96. 



!ти числовыя величины корней: 



'. ^9 
I. ^343 

•V? 



97. ^16 
99. 7216" 



98. ^27 



16 



98. У64 



■■V 



64 
81 



103. П'^ 
105. \/| 



V 



100. У400 

^02. у/А 

104.^27* 



100. ^900 
102. \7Р 

104. 79* 
106. {/■ 



343 

«4 
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76. 11роизводен1е кубовъ чиселъ е н Л. 

76. Частное кубовъ чиседъ г и $. 

77. Разность п — ныхъ степеней чнселъ р и ^^ 

77. Сумму п-ныхъ степеней чиселъ а и Ь. 

78. Частное п-ныхъ степеней чиселъ г и в. 

78. 11роизведен1в п — ныхъ степеней чиселъ е я Л. 

79. Сумму пятыхъ степеней чиселъ л;, у и ^р. 

79. 11роизведен1е пятыхъ степеней чиселъ а;, у и ж. 

80. Произведеше т— ыхъ степеней чиселъ а, &« с и Л. 

80. Сумму т — ыхъ степеней чиселъ а, Ь, с к Л. 

81. Если н^кто издерживаетъ въ каждый день по 7 вопЪеП) 
какую сумму онъ издержитъ въ 7 нед'Ьль? 

81. Сколько буквъ въ книНЬ, еслн въ ней 20 страницъ^ накац 
отраниц1Ь 20 строкъ, а въ каждой строкЪ 20 буквъ? 

82. Н'Ьбто отдалъ свое имЪнгс въ аренду на сл^^дующихъ условиа 
за первый годъ арендаторъ платить а рублей, а за ка2иыИ поа 
дующ1Й годъ въ г разъ бол']^е, ч'Ьмъ заиредыдущШ. Сколько руб1 
долженъ заплатить арендаторъ за пятый годъ? 

82. Въ точен1е пяги лЬтъ сряду съ каждой посеянной четверти р 
получается урожай в четвертей. Сколько пришлось собрать четвери 
ржн въ пятый годъ, если въ первый годъ было посеяно Ь четверге 

83. Прямая ЛИН1Я разд']^лена пополамъ, за1'^мъ каждая половш 
опять пополамъ, каждая четверть опять пополамъ и т. д.« Если г 
посл'Ьдовательныя дЪлен1я повторены п разъ. то на сколько чш 
разд'^Ьлилась вся лин1я? Бакъ велика каждая часть, если длина пр 
мой есть а? 

83. Прямая ЛИН1Я разд'Ьлена на 3 равныя между собою части, з 
тЬмъ каждая изъ этихъ частей разд'Ьлена снова на 3 равныя чаа 
каждая новая часть снова на 3 равныя части и т. д.. Если эти послЪ 
ьагельныя д'Ьлсн1я повторены х разъ, то на сколько частей разд1и 
^с1сь вся ЛИН1Я? Еакъ велика каждая часть, если длина прямой есп 

84. Н^кто см-Ьшиваеть каплю спирта съ а каплями воды; зат4з 
о}1ъ беретъ каплю этой см^^си и снова см'Ьшиваетъ ее съ а капш 
воды и такъ поступаетъ 6 разъ. Определить, на сколько частей р1 
д'Ьлится такимъ образомъ одна капля спирта, и сколько окажет 
чистаго спирта въ т капляхъ послЬдией см"Ьси? 

84. Составляется см-Ьсь изъ одного грана н'Ькотораго л'Ькарст 
II п грановъ воды: одинъгранъ этой см-Ьси см-Ьшивають съ новы 
п гранами воды и повторяютъ последовательный см'Ьшен1я 8 раг 
Определить, на сколько частей раздЬлится такимъ образомъ оди 
Г1)анъ лекарства и сколько окажется этого лекарства въ Ъ грана 
последней смеси? 



§ 4. Употребдеше знака корна. 



Если н-Ькоторое данное число, напр. 8, разсматривается какъ про* 
[Зввден1е равныхъ множителей, которыхъ число также дано, напр. 
(Сть 3^ то для обозначен1я самаго множителя, т. е. въ нашемъ при- 

1'Ьр'Ь числа 2, употребляется особый знакъ V у который называется 
адикаломъ. При этомъ данное произведенхе пишутъ направо отъ этого 
вака, подъ горизонтальной чертой его, и называютъ это произве- 
8ше подрадикоАьнымъ числомъ, въ отверспи радикала пишутъ чисдо 
'ножителей, которое называютъ пок(1зателемъ корняу а все это обо- 
1ачен1е вм^^ст^ принимаютъ за обозначеше множителя, который назы- 
^Vвтся корнемъ. Напр. У 8 есть корень третьей степени изъ 8 и равенъ 2. 
Борни разд']^ляются по величин'^ показателя; такъ выраженхе У2Ь 
'5означаетъ корень второй степени изъ 25, выражеше ^27 обозна- 

глеть корень третьей степени изъ 27 и т. д., вообще выражете 1/0^ 
)едставляетъ корень п — й степени изъ а. При обозначеши квадрат- 
ного корня принято для краткости совсЪмъ не писать показателя корня, 
[^гласно съ указанными опред'бленхями и обозначешями, им^^емъ 
55=5, '/27=3, УГб=2, потому что 5^^25, 33=27, 2*=16. 
• Разложить нижеуказанный числа на два равныхъ производителя: 



4 
16 



85. 9 
87. 36. 



86. 
88. 



25 
64 



^ 85. 
» 87. 

Разложить на три равныхъ производителя: 

^^ 89. 8 89. 27 90. 125 

цЕ 91. 343 91. 64 92. 1000 

'^-Разложить на четыре равныхъ производителя: 

' 93. 16 93. 81 94. 625 

96. 



[ 



95. 1296 



95. 256 



256 

625 



86. 49 
88. 81 

90. 216 
92. 1000000 

94. 10000 

81 



96. 



16 



Д1айти числовыя величины корней: 



^!1 



& 97. 
99. 

;зо1.у1 

ТОЗ. У2* 
905 » ^^ 



•Уй 



97. ^16 
99. 7216" 

■оь у? 

103. у'8=' 
105. 



98. 1^27 




100. М^оо 
104.^27* 



106. \/^^ 




98. -764 
100. У'ЭОО 

102. \/Р 

104. ^9* 
106. \7?? 

V 61 
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109. у/0,09 1а9. ^0,04 110.5^0,008 110. ШГ27 

111. 'у^Ш 111. */бД1б" 112. ^в* 112.^ 

113.^6»" 113. УоГ 114. УЬ»" 114 УР» 

§ 5. Зйа'веше коэ»«ищевта. 

Если какое-^шбо выраженхе повторяется несколько разъ слагае'' ! 
нымъ или вычитаемымъ, то для сокращвн1я обозначешв пишутъ ата\ 
выразЁеше одинъ разъ, а впереди его пишутъ въ вид^^ множителе 
число, показывающее, сколько разъ повторяется слагаемое или вы- 
чит1в1)емое. Это число называется коэффицгентомъ. Напр.^ вместо' 
й^а-^-а пишугь За, гд4 3 есть коэффищентъ. Въ 6ол4е общемъ 
смысл^^ коэффищентомъ называется числовой множитель буквен* 
наго произведен1Я; Такой множитель пишется всегда впереди всЬхъ 
;фугихъ множителей; напр. вм'Ьсто а. Ъ. 8. с. пишутъ 8аЪс, вм^ста 

5 5 

аЧ. = пишутъ -^аЧ. 

Если коэффипдентъ дробный, то онъ показываетъ, что отъ буквен- 
наго выражешя, на которое онъ умножается, нужно взять ту часть,^^ 
какая указывается знаменателемъ дроби, и повторить ее слагаемой 
или вычитаемой, смотря по знаку^ стояп1,ему передо всЪмъ произве- 
ден1емъ, столько разъ, сколько единицъ содержитъ числитель дроби. 

Напр. Ъ — -:а есть сокраш;енное обозначеше выражешя Ъ — | — ^ — ^> 
выражеше ^а^Ь обозиачаетъ то же, что^ + ^=- +%^-^^%=-'^%^-• 

Написать сокращенно сл'Ёдующхя выражешя: 

115. а+а 115. Ъ+Ъ-{-Ъ 

116. ай+а64-^ 116. аЪс-\-аЬс 

117. аЧ+аЩ 117. аЪ^+аЪ^ 

118. а+а — с— с— с 118. а-]-а-{-а—с — с 

"9-5 + В + 5 + 5- 119. НИ? 

120. ^♦!^+^ 120. " + " 



п+п ш+ш+ш 

121. Ш+Ш+Ш 121. ЪЪЪЪ+ЪЪЬЪ 

122. р-\-р—ррр 122. к+к+к—к.к 

123. аЫ)-\'аЬЬ'\-аЬЪ—ааЪ^ааЪ 123. сЛЛ-{'С(ЛЛ—сс(1—сс(1 

124. х^+х^+х^^+^+^+^1 124. у''+у'+у'+у'+''1+^-~ 
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125 Д^+Д^У^Д^Д^У тор; ^^д^Ч-гг^Ч-гс г 

хъ-\-гг * осуу-^хуу 

. Выразить безъ коэффищентовъ: 
127. 4аЬ 127. ЗоЬс 128. ^ 128. ?^' ' 

о 4 

129. ЗЙ+2С 129. 2Ь— Зс 130. 5тп— 21?? 130. 2тл+51>дг 

131. 4ЬНЗа* 131. Ш—^а? 

132. 2аЗЬ2-7а»Ь» 132. 7аЧ>»Н-2аЗЬ» 

Выразить безъ коэффищентовъ и показателей: 

133. За2 133. 2аЗ 134. оа* 134. 4а» 
135. 2Ь% 135. ЗЬс2 136. 36^ 136. 263^2 
137. 2аЗ+Ь2 137. а2+2Ьз 138. За^— 26^ 138. 1а^—ЪУ^ 

139. За%+2аЬ2с— Зс 139. 2а%— ЗаЬ2с+2с 

140. ^а«Ьс— |а62с+2аЬсЗ 140. \аЧ(^-\-\^ЬЧ— 1(0)0^ 

§ е. Значеше скобокъ. 

Когда обозначается резудьтатъ сложнаго д'Ьйствхя и требуетсл 
указать последовательность простыхъ д'ёёствШ, составляющихъ это 
сложное, то, вообще говоря, результатъ каждаго простого д']^йствш 
пишется между двумя знаками, которые называются скобками. 

Скобки им-Ьють начерташе ()»[]? или | [. Первая пара зиа- 

ковъ называются 9С19^иыж«« скобками, вторая — квадратными и третья — 
фигу^/ными. Если сложное д']^Ёств1е состоитъ изъ двухъ простыхъ, то 
ставятъ одн* круглыя скобки: такъ (а'{-Ъ)с обозначаетъ результйтъ 
сложен1я чиселъ а и & и сл^дующаго затЬмъ умножешя суммы на^ 
число с. Если указывается три простыхъ д-Ьйстихн, то результатъ 
перваго пишется между круглыми скобками, а результатъ второго 
между квадратными, какъ напр. въ выражен1и [(а+Ь)с]^ которое^ 
показываетъ, что а складывается съ &, загЬмъ сумма умножается 
на с и загЬмъ произведен1е возводится въ степень Л. Наконецъ, длл» 
указашя четырехъ дМствШ пишутъ третхй результатъ между фигур- 
ными скобками, напр. 1[(а+Ь)-|-с]й[е. Можно однако употреблять- 

одн^ только круглыя скобки и такъ именно нужно д'Ёлать тогда^ 
когда число обозначаемыхъ простыхъ дМствШ бол^е четырехъ. 

Скобки не ставятъ въ т^хъ случаяхъ, когда и безъ нихъ обозна- 
чеше д^Ёствхй не представляетъ недоразум'ЬнШ. Такъ, напр., сдо- 
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^кеше и умножеше н^^сколькихъ чиселъ обозначается безъ свобокъ: 
лишутъ а+Ь4"^ вм4сто (а-[-Ь)+с и аЬс вм^^сто (аЬ)с. Еогда въ ряду 
простыхъ д'Ьйств1в посл^^днее д'ЬйствгЁ есть ^^ожеше или вычиташе, 
^0 предпослЪдшй результатъ всегда пишутъ безъ скобокъ, напр. 
4й)-\-с^ а:Ъ — с и т. под.. 

Дв^ скобки зам'Ьняютъ иногда одной чертой: такъ, чтобы указать 
порядокъ д'Ьйствхй въ выражен1яхъ (а-\-Ъ)'\-с и (а-^-Ъ^Су можно пи- 

•сать а'\-Ъ'\-с и а-^-Ьх. Но обыкновенно такая зам'Ьна скобокъ при- 
|1^^няется только при обозначеши к'ёйств1й д^^ленгя и извлечена 
корня; напр., чтобы обозначить частное отъ д&лешя а^ — 2Ь на 

^-|-й, пишемъ ^Цгт вмЬсто (а^ — 2Ь):(с+й); точно также корень 
третьей степени изъ суммы а+Ь обозначаемъ въ видЬ ^а-^Ь вмЬсто 

Разъяснить значеше вырахешй: 
141. а-{-Ъ.с 141. а—Ь.е 



143. о— (Ь+с) 143. а—(Ь—с) 

145. (а— Ь)+(с— й) 

146. З(а+Ь)— 2аЬ 

147. 5аЬ+3(с— (?) 

148. (а+Ь).с— (Г 

149. а-\-Ъ{с—а) 
160. Са-^Ъ)(е—(1) 

1Б1. (а-ЪУ 151. (а+Ь)* 



142. (а+Ъ).с 142. {а-Ъ).с 

144. (а^-Ь)-{-с 144. (а-Ь) 

145. (а-Ь)— (с— (?) 

146. 3(о— Ь)+2(й. 

147. 5аЬ— 3(с4-<?) 

148. (о— Ь):с-|-(? 

149. о— Ь((;+(?) 

150. (а—Ьу.{с-\-с[) 
152. о«— Ь* 152. а^+Ьг 



153. 2а» 

166. (|«)^ 

167. 8(х+уУ 
159. Зж-(-у2 

161. ^а*^=Р 
163. -У^Н^ 

165. ^рр 



153. 3«г« 

.155. (^а)' 

157. 3(а;-у)» 
159. гх—у^ 

161. ^«4^ 
163. Уа^^^^ 

■Ш 



165 



154. (2а)» 

156. |а« 

158. (Зж+г/)* 
160. [3^-Н0]« 

1 62. У(а^)' 
164. УСаЩ* 

166. '/2(И^ 



167. У2а;+у 167. У2х-у 

169. (о — Ь')с-\-Лт 

170. а — Ьс-|-(?»г 



171. 
172. 



(а—Ъ')с-\-Л 
а-&(с+(?У 



т 



•'З. |)3+2иг+и« 



168. УЗжу 

169. (а+Ь)с— (?«1 

170. а+Ьс— (?»» 

171. [(а+Ь>— (? 

172. [а-[-Ь(с— (?) 

173. ^)-»— 2»»— и» 



154. (Зо)2 

156. ^=» 

158. фх—уУ 
160. [3(ж-^]г 

162. У'(аЧ-Ь)' 
164. У^Ьу 

166. '/2 (ж— у) 
168. \/з- 



пг 



т 
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174. 1>»+(2т+и)» 174. рЗ—(2т—пу 

175. (р+2ш+и)9 175. (|)— 2»/— «)» 



176 
177. 
178. 



'р-^2(п1-\-п)]^ 176. \р~-2Ст—п)У 



(»»«4-и*):(р— г)].г— в 177. 
'(т«+»«):1)— д].г— в 178. 



179. »»*— п*: 

180. »»«-|-и«: 



(р-2>]— « 179. »»«—»«: 

(Р— «к*-— »)] 180. т^-п^: 



(т«— м^:0-}-^)]:^-^-« 
(»и* — п'):р-|-д] •.г-{-8 

(Р+3):»"]+« 



Написать нижеуказанный алгебраичесюя выражен1я: 

181. Произведете числа а на сумму чиселъ Ъ и с. 

181. Произведете числа т на разность чиселъ 1> и }. 

182. Бвадратъ суммы чиселъ тип. 

182. Квадратъ разности чиселъ с и й. 

183. Кубъ разности чиселъ 1? и {. 

183. Еубъ суммы чиселъ а и Ъ. 

184. Разность квадратовъ чиселъ г и $, 
184 Сумму квадратовъ чиселъ с и Л. 

185. Сумму кубовъ чиселъ Ь и с. 

185. Разность кубовъ чиселъ 2 и г. 

186. Произведете суммы двухъ чиселъ & и с на ихъ разность. 

186. Частное отъ д-Ьлетя суммы чиселъ 2 и г на ихъ разность, 

187. Удвоенный квадратъ суммы двухъ чиселъ тип, 

187. Удвоенный квадратъ разности двухъ чиселъ тип. 

188. Евадратъ удвоенной суммы двухъ чиселъ Ъ и с, 

188. Квадратъ удвоенной разности двухъ чиселъ Ъ и с. 

189. Утроенный квадратъ произведетя чиселъ а и Ь. 

189. Квадратъ утроеннаго произведенхя чиселъ а и Ъ. 

190. Кубъ удвоенной разности чиселъ а и Ъ, 

190. Кубъ удвоенной суммы чиселъ а и Ъ. 

191. Удвоенный кубъ разности чиселъ а и Ъ. 

191. Утроенный кубъ суммы чиселъ а и Ъ. 

192. Удвоенную разность кубовъ чиселъ а и Ь. 

192. Утроенную сумму кубовъ чиселъ а и Ъ. 

193. Квадратъ суммы удвоеннаго числа а и числа Ъ. 

193. Квадратъ разности между удвоеннымъ числомъ а и числомъ Ъ. 

194. Сумму квадратовъ суммъ а+Ь и с-\-с1. 

194. Разность квадратовъ разностей а— Ь и с— й. 

195. Квадратъ учетверенной суммы чиселъ ш и п, 

195. Квадратъ учетверенной разности чиселъ тип. 

196. Произведен1е суммы четвертыхъ степеней чиселъ т и п на 
разность четвертыхъ степеней тЬхъ же чиселъ. 
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196. Частное отъ дЬденхя суммы четвертыхъ степеней чиселъ т » 
п на разность четвертыхъ степеней т4хъ же чиселъ. 

197. Кубичный корень изъ суммы кубовъ чиселъ хну. 

197. Кубичный корень изъ разности кубовъ чиселъ хну. 

198. Кубичный корень изъ утроенной суммы чиселъ х и у. 

198. Кубичный корень изъ утроенной разности чиселъ х я у. 

199. Кубичный корень изъ квадрата суммы чиселъ х я у. 

199. Кубичный корень изъ квадрата разности чиселъ х я у. 

200. Корень четвертой степени изъ частнаго отъ д4лен1я числа л? 
на сумму чиселъ у я ^з, 

200. Корень четвертой степени изъ произведенхя числа х на раз- 
ность чиселъ у я е. 

201. Корень пятой степени изъ утроеннаго частнаго отъ д4лен1я 
суммы квадратовъ чиселъ 1> и д на квадратъ разности тЬхъ же чиселъ.. 

201. Корень пятой степени изъ одной трети произведен1я разности 
квадратовъ чиселъ р я ^ ка, квадратъ суммы тЬхъ же чиселъ. 

202. Корень п-ной степени изъ суммы четныхъ степеней чиселъ 
а я Ъ. 

202. Корень п — ной степени изъ разности четныхъ степеней чи- 
селъ а яЪ. 

203. Корень п — ной степени изъ разности нечетныхъ степеней 
чиселъ а я Ъ. 

203. Корень п — ной степени изъ суммы нечетныхъ степеней чи- 
селъ а я Ъ. 

204. Корень четной степени изъ произведен1я суммы четныхъ сте- 
пеней чиселъ а и Ь на разность нечетныхъ степеней гЬхъ же чиселъ^ 

204. Корень нечетной степени изъ частнаго отъ д-Ьленхя суммы 
четныхъ степеней чиселъ а и й на разность нечетныхъ степеяей тЬхь 
же чиселъ. 

205. Корень третьей степени изъ квадрата числа, им^ющаго а со- 
тенъ, Ъ десятковъ и с единицъ. 

205. Квадратный корень изъ куба числа^ им^ющаго а сотенъ, Ь 
десятковъ и с единицъ. 

206. Выразить, сколько единицъ содержитъ число, у котораго» 
цифра единицъ есть а, цифра десятковъ двумя больше, а цифра со- 
тенъ тремя единицами меньше цифры единицъ. 

206. Выразить, сколько единицъ содержитъ число, у котораго 
цифра единицъ есть Ь, цифра десятковъ двумя меньше, а цифра, 
сотенъ тремя единицами больше цифры единицъ. 

207, Выразить произведете трехъ посл'Ьдовательныхъ чиселъ, сл'Ь- 
дующихъ за числомъ а. 

207. Выразить произведете трехъ послЬдовательныхъ чиселъ, пред- 
шествующихъ числу а. 
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208. Выразить произведенхе трехъ послЪдовательныхъ' возрастаю- 
яцихъ четиыхъ чиселъ, начинающихся съ числа 2п. 

208. Выразить произведеше трехъ послЪдовательныхъ убывающих^ 
четиыхъ чиселъ, начинающихся съ числа 2п. 

209. Выразить произведете трехъ послЪдовательныхъ нечетныхъ 
чиселъ, сл'Ьдующихъ за нечетнымъ числомъ 2п-\-1. 

209. Выразить ироизведен1е трехъ посл'Ёдовательныхъ нечетныхъ 
чиселъ, предшествующихъ нечетному числу 2п+1. 

210. Выразить сумму квадратовъ трехъ посл'Ьдовательныхъ четныхзв 
чиселъ, сл'Ьдующихъ за четнымъ числомъ 4п, 

210. Выразить сумму кубовъ трехъ посл^довательныхъ четныхъ 
чиселъ, предшествующихъ четному числу 4п. 

211. Число им'Ёетъ х десятковъ и у единицъ; выразить произве- 
дете этого числа на сумму его цифръ. 

211. Число им*етъ у десятковъ и х единицъ; выразить произве- 
ден1е этого числа на разность между числомъ его десятковъ и чи- 
сломъ единйцъ. 

212. Въ выраженш 2аЦ^ подставить т+л вм4сто а и тп вм4сто Ь. 

212. Въ вмражети 2аЦ^ подставить ш— п вместо а и - вместо Ь. 

^ п 

213. Въ выражети ЗЪс^-^4Ь^с подставить тпр вмЬсто Ь и ш+п 
©м4сто с. 

213. Въ выражети ЗЪс^ — 4ЪЧ подставить тпр вмЬсто с и т — п 
вместо Ъ. 

а I > о 

214. Въ выраженш ^^-7^ подставить т — п+р вмЬсто а я 2$п+3 
ввАото Ъ, 

214. Въ выражети л-цр подставить т'\-п--р вместо Ъ и 2т— 3 

вместо а. 

215. Въ выражети х^ — (^х^-^-у^у подставить 4а^+5а% вм4сто х 
II 8Ь^ вм4сто у. 

215. Въ выражен1и х^'^(2х^ — у^у подставить 4а^ — ба% вмЬсто у 
и 86^ вмЬсто X. 

ъ//_4 I х«\а За? +2 

2— Зя? 

вм-Ьото Ь. 

216. Въ выражен1и ^(а^ — Ь^у подставить о+з" ^^^^'^^ ^ ^ ^ — 2 

вместо а. 

217. Бупецъ, имЪя а фунтовъ чаю перваго сорта и Ъ фунтовъ 
второго сорта, продалъ весь чай, получая за кааш1Ё фунтъ столько 
копЪекъ, сколько было продано всего чаю. Выразить, какая сумма 
выручена отъ продажи всего чая. 



218. Въ выражети ^(а^-^Ъ^У'^ подставить ^^- вм4сто а и а?+2 
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217. Купецъ им4лъ а фунтовъ н4котораго товара; оставивъ изъ 
нихъ себ'Ь Ь фунтовъ, остальное продалъ, получая за каждый фунтъ 
столько коп'Ёекъ, сколько было продано фунтовъ. Выразить, какая 
сумма выручена отъ проданной части товара. 

218. Къ а ведрамъ спирта, цФною с рублей и Л коп. за ведро, 
прилито Ъ ведеръ воды. Что стоить ве;фо см^^си? 

218. См^^шано а ведеръ вина, ц'Ьною по Л руб. и с коп. за ведро, 
съ Ь ведрами вина, цЪною по одному рублю за ведро. Опред'Ьлить 
ц^Ьну смФси. 

21 9. Бъ а ведрамъ спирта, п^^^ною въ Л двугривенныхъ и /* пятач- 
ковъ за ведро, прилито Ъ ведеръ воды. Выразить, за сколько коп'бекъ 
нужно продавать ведро см'бси, чтобы при продаж'Ь ея получить к 
рублей прибыли. 

219. Бъ а ведрамъ спирта, ц'Ьною по Л двугривенныхъ безъ /* пя* 
тачковъ за ведро, прилито Ъ ведеръ воды. Выразить, за сколько ко- 
п^екъ пришлось продавать ведро см'Ьси, если при продаж^Ь ея полу- 
чено было к рублей убытка. 

220. Изъ двухъ данныхъ чиселъ а я Ъ составить трехчленъ, со- 
держащШ въ себ'Ь: квадратъ перваго числа, удвоенное произведен1е 
нерваго на второе и кубъ суммы обоихъ чиселъ. 

220. Изъ двухъ данныхъ чиселъ а я Ъ составить трехчленъ, со- 
держащ1Й въ себ'Ё: квадратъ перваго числа, утроенное произведенхе 
перваго на второе и кубъ разности обоихъ чиселъ. 

221. Изъ двухъ данныхъ чиселъ с и й составить трехчленъ, содер- 
жащШ въ себ-Ь: кубъ разности обоихъ чиселъ, утроенное произведенхе 
квадрата перваго числа на сумму обоихъ чиселъ и утроенный кубъ 
второго числа. 

221. Изъ двухъ данныхъ чиселъ с и й составить трехчленъ, содержа- 
щШ въ себ'Ё — утроенный кубъ перваго числа, произведенхе квадрата 
перваго на разность обоихъ чиселъ й кубъ суммы обоихъ чиселъ. 

222. Изъ трехъ данныхъ чиселъ х, у и составить четырехчленъ, 
содержапцй въ себ4: квадратъ перваго числа, удвоенное произведенхе 
перваго числа на второе, удвоенное произведенхе суммы первыхъ 
двухъ чиселъ на третье и произведете квадрата разности двухъ 
досл-Ьднихъ чиселъ на сумму кубовъ всЪхъ трехъ чиселъ. 

222. Изъ трехъ данныхъ чиселъ а?, у и -ег составить четырехчленъ, 
содержапцй въ себ'Ь: квадратъ перваго числа, удвоенное произведение 
перваго числа на второе, удвоенное произведете разности первыхъ 
двухъ чиселъ на третье и произведете квадрата суммы двухъ посл*Ьд- 
яихъ чиселъ на сумму кубовъ всФхъ трехъ чиселъ. 
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§ 7. Вычислеше чисдовыхъ ведичинъ. 

Числовой величиной или числовымъ значен1емъ выраженгя назы^ 
вается тоть результатъ, который получается, когда въ данномъ выра- 
жен1и вм']^сто буквъ подставляются опред'Ьленныя числа и съ этим» 
числами производятся указанныя въ выражеши д'ёйств]я. 

Одно и то же выражен1е получаетъ разныя числовыя величины^ 
смотря по выбору чйселъ, которыя подставляются вм1^сто буквъ. 

Чтобы опред'Ьлить числовую величину выражен1я, нужно зам'Ьнить 
въ немъ вс^ буквы соотв'Ётствующими числами и произвести до конца 
вс^ показанныя д'&йств1я. 

Найти числовыя величины выражен1Й: 

223. а;3+2л?*— 5а;+6 при х=1 
^23. жЗ— 2а?24-5а?— 6 при х=% 

224. а;3_Зл;2-|-4л:+10 при х=\ 

224. жЗ+За;2_4а;+10 при х=\ 

225. а*-|-7аЗ— 7а2— 15а при а=3 

225. а*+7аЗ+7а2— 15а при а=2 

226. а*+6аЗ— 24а2+10а при а=\ 

226. а*+6аЗ+24а2— 10а при а=\ 

227. 4х^—х^у-]-Зху^ при х=В, у=\ 

227. Ах^-^х'^+Щ^ при яг=1, у=2 

228. 2а*+3а3л;+9а2а;2 при а=|, х=^^ 

228. 2а*— За%— 9а2л?2 при а=|, х=\ 

229. 1:;^^=;^^+г+;^л^ при «=1 



ппп 1+»»—»»' I 6гя8+4 , 

229. ^; 1-1+^! ?-5 при >»=1 

пал 2»я«+я« , 2»д«— п» о , 

231- 3^^? при -2. У=3 

231. Й^ ПР« -=3. ^=2 

232. -гЙтр при «=6, Ь=4 
232. ^^;±^ при а=.о, 6=3 
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233. 



1-|-а« 



при а=-^-, Ъ: 



3 



(1+а6)«4-(а+6)2 

^33. ^^_2^^ ^^ при а =4, Ь=1 

234. л?|/а;*— 8у+у|/л?2+8у при ж=5, ^/=3 

234. у /д:^4- Зу — ^а?/д?^ — % при а;=5, у=8 

235. |/^(Ь— а)^4-^(а+йХ^^2вО— ?^(с--&)% цри а=2, &=3, с=б,Д 
-ЗЗб. ^(а^-6/с4-у^(а+ЮчС -Зй)— ?^(с— 6)^а— 26) при а=8, Ь= 

с=б, сг=1 



=6 

=2, 



236. 

:236. 
237. { 
237. { 



(а+2>+5 
(а— 2)а— 5^ 



а при а=4 
а при а=8 



(а — Ауг — 3 а4-5}а при а=5 

''(а+4>+3 



а — Ъ]а при а=2 
238. ((((а+4>— 3>— 7)а+8)а при а=2 
238. ((((а— 4)а+3>— 7)а— 8)а при а=5 



239. {(50— 
239. {(50+ 



240. 



(а+Ь)5 



35 — (10 — а)а|а}а при а=4 
35+(10 — а)а а]а при а=5 



8 



4а6 



при а=1, Ь=7 



240. (»+^);+(''-^)' при а=4> Ь=1 

241. [(с+й)«— (2й)2][с— (3<г)«] при с=0,'б6...., (*=0,]66..,. 

241. [(с— й)«-К2й)4^+(3<0*] при с=1,33...., ^=1 

242. {[(с-}-й)*-(с— Л)«]:(с«+<г^}.4аг при с=|, й=0,375 

242. { [(с+(г)*+(с— <0*]:(с*— (^*) } -^л? при с=0,8(3), ^=-1 

243. [в-|-(оЗ»— 1):(а»— 1)— (о**— 1):(о»+1)— н]:(»«— 1) 
при о=3, и=2 

243. [о+(вЗ"+1):(«"+1>-(а**— !):(«"— 1)+»»]:(»''+1) 
при в=2, п=8 

244. [(а"-Ьп»).»»+и]:{(^ 4- -^)-[я"— («+«)]} при «=2, п=3 

244. [(а"+и"):«— и]. {(-—-).[«"— (о— Л)]} при а=3, п=2 

Проверить справедливость формулъ: 

245. (о+Ь)«=а«+2аЬ+1»2 при а=5, Ь=1 

245. (а— Ь)«=а2— 2а6+Ь* при а=6, 6=1 

246. (о+ЬХ«— Ь)=«*— Ь* при о=|, Ь=| 
246. (а«— &«^:(а4-Ь)=о— Ь при а=^, Ь=4 
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247. /^^1^ =а-{-Ь при а=0,66...., Ь=-| 

247. ^^^=а-Ь при «=|, &=0,166.... 

248. ^^Ё^,=«+Ь при а=1 &=0,4166.... 

248- аЧ^^Ь» =''-^ "Р'' 0=0,5833...., 6=1 

249. »/^— За»Ь+ЗоЬ*— Ь»>=а— Ь при а=4, Ь=1 

249. у'^+За«&+ЗаЬ2+Ь5)=а+Ь при а=3, 6=1 

250. (о«+6«Хс*+<^*)=(ас+Ь<«)*+(Ьс— «иО^прн о=2,Ь=б, с=3, 0=4 
250. (а«— Ь«Х«'— <^*)=<«с— Ь<г)*— (6с— а(^«при а=5, 6=3, с=4, й=2 

^,-4 О I За 2а6 4а 3x2 



«»— & ' 0+6 о«— 6« а+Ь *^ ^ *' 3 

л-1 боб , 26 36 56 Ь I. 3 

251. -,— пЧ — тт ^=-гх при а=-, 5=4 

а* — 6* 0+6 а — 6 0+6 '^ в' * 

а^—ху-\-у* х+у' а^+у^ !С*+уЗ " ' " а 

252. —5=12—4 ^^ 2а^—ху ^ 2у» ^^__^ ^^ 

я*+жу+у* ж — у Я!* — у* а;* — у* " ♦ " 4 

253. (в+6)*=а*+4а6(а*-}-6«)+6а«524-6* при а=0,2, 6=0,3 

253. («и-6)*=о*— 4а5(о*+69)-}-6а26*+6* при а=0,4, 6=0,3 

254. (а«— 2а6+6*).[вЗ+За6(6— а)— 65]=о»+5а6«(2а*-|-6*)— 
— 5о«6(26*+о')— Ь* при а=1, 6=0,33.... 

254. (аЧ-2а6+5»).[оЧ-За6(а+6)+6»]=а»-}-6»4-5а6(о'-|-6')+ 
+10а*6^а+6) при а=6=0,166.... 

255. 5^«+6Н 6в6(о*+6*)+15аЧ>*(а*-|-6*)+20а'6'= 



0+6)* при 0=6^0,1 

255. ?^а*Н-6«+ 1 5аЧ>^о*-г6*)— 6а6(о*+6*)— 20аЧ>з= 
=(а — 6)* при 0=0,2, 6=0,1. 



ОТДЪЛЕШЕ П. 

ДЪЙСТВП СЪ явно ВЫРАЖЕННЫМИ КОЛИЧЕСТВАМИ. 
I 1. Прожсхождеше понат1я о жохкчестъ±. 

1. Еаш^та^ь купца состоитъ изъ а рублей, долгь же его равешь 
Ъ рубляиъ. Какимъ капиталомъ будетъ обладать куаедъ по уплатЬ 
долга? — Объяснить значеше отвЬта при а=3600, Ь=3000 и при 
1И=4000, Ь=4500. 
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1. Н'Ькто додженъ т рублей, но въ наличности им^етъ п рублей. 
Сколько останется долга, если онъ употребить на уплату во* налич- 
ныя деньги? — Объяснить значеше отвЬта при т=1000, п=1300 и 
т==1200, п==1000. 

2. НЬкто сначала выигралъ р рублей, а затЬмъ проигралъ ^ руб- 
лей. Определить, сколько онъ выигралъ всего въ оба раза? — Объяснить 
значеше ответа при ]р=65, ^=40 и при |)=35, д==47. 

2. Шкто проигралъ въ одинъ вечеръ с рублей, а въ другой вечеръ 
выигралъ Л рублей. Сколько онъ проигралъ всего въ оба вечера? 
— Объяснить значеше ответа при с=30, й=18 и при с=16, (?=24. 

3. Н'Ькто купилъ товаръ за а рублей, а продалъ его потомъ за 
Ъ рублей. Сколько онъ получилъ прибыли отъ продажи товара? 
— Объяснить значенхе отв-Ьта при а==280, Ь=260 и при а=250, Ь=290. 

3. Н^кто купилъ домъ за т рублей, а продалъ его потомъ за 
п рублей. Определить, сколько онъ получилъ убыгка отъ продажи 
дома? — Объяснить значенхе отв4та при т=3000, п=3200 и при 
т==3500, п=3100, 

4. некто сЪлъ играть, им^я при себе р рублей; по окончанш игры 
у него оказалось ; рублей. Сколько онъ выигралъ? — Объяснить зна- 
чеше ответа при 1>=40, 2=70, и при р=80, д=60. 

4. некто селъ играть, имея при себе к рублей; по окончашм ш'рн 
у него оказалось I рублей. Сколько онъ проигралъ? — Объяснить 
значеше ответа при Ь=80, ^=30 и при А=50, ^=70. 

5. Гребецъ подвинулъ лодку на а футовъ противъ течешя, а тече- 
ше снесло ее назадъ на Ь футовъ. На сколько футовъ подвинулась 
лодка противъ течешя? — Объяснить значеше ответа при а=77, 6=23 
и при а=25, Ь=68. 

5. Гребецъ подвинулъ лодку противъ течешя на т сажень, а те- 
чеше снесло ее назадь на п сажень. На сколько футовъ подвинулась 
лодка по течен1Ю реки? — Объяснить значеше ответа при ^=32, 
п=70 и при 7П=67, п=23. 

6. Въ одномъ городе въ течеше года прибыло а новыхъ жителей 
и выбыло Ъ человекъ. На сколько увеличилось народонаселеше го* 
рода за годь? — Объяснить значеше ответа при «=2000, Ь=3000 и 
а=2500, Ь=2000. 

6. Въ одну гимназш въ течеше учебнаго года было принято р уче- 
никовь и вышли изъ Шмназш (^^ учениковъ. На сколько уменьши- 
лось за годъ обш;ее число учениковь гимназш? — Объяснить значеше 
ответа при р=130, 2=60 и при р=70, 2=90. 

7. Одному мальчику т жкть. Черезъ сколько времени ему будепь 
п леть? — Объяснить значеше ответа прит=14, л=18, и при т=Л2 
п=10. 
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7. Одному мальчику с Ать. Сколько времени тому назадъ ему 
^ло Л л4тъ? — Объяснить значеше ответа при с=15, (?=10 и при 
^=8, Л=12. 

8. ОктавШ Августь умеръ въ 14 году по Р. X., пробывъ импе- 
раторомъ 44 года, Въ которомъ году поел* Р. X., онъ сдЬлался 
императоромъ? 

8. Св. Апостолъ Петръ принялъ мученическую смерть въ 64-мъ 
году посл4 Р. X., им4я отъ роду 76 У^ л4тъ. Въ которомъ году 
посл-Ь Р. X. онъ родился? 

9. Какое значенге нвгЬютъ выражетя: — р рублей прибыли,— д руб- 
лей проигрыша? 

9. Какое значеше ииЬють выраакешя: — а рублей убытка, — Ъ руб- 
лей выигрыша? 

1 0. Какое значеше имЪютъ вырадсешя: — х рублей долга, — { лЪтъ 
^удуш;аго времени? 

10. Какое значеше им^ютъ вырахешя: — у рублей капитала, — ^в^ 
лЬтъ прошедшаго времени? 

§ 2. Сасоавбв1б хоасичеотвъ. 

ОпредЪлеше алгебраическаго слохешя для количествъ цЪлыхъ 
«ли дробныхъ, пологительныхъ или отрицательныхъ вообще выра- 
жается такъ: Сложить два количества значить произвести отъ пер- 
вою слагаемою тотъ прямой или обратный счеть единицъ и долей 
единицы^ посредствомъ которою второе слагаемое составилось отъ нуля. 
Напр., приложить +1 значить произвести прямой счеть семи еди- 
ницъ, приложить — у значить произвести обратный счеть пяти девя- 
тыхь долей единицы и т. д.. 

Правило алгебраическаго сложенхя состоитъ ивъ правгма числовыхъ 
величинъ и г^швила зиакоеъ. Оно выражается такъ: При слооюенги ко- 
личествг съ одинаковыми знаками нуо1сно слоэюгипь ариеметичееки ихъ 
мисловыя величины и поставить передь обозначенгемъ суммы вбщгй 
знакъ обоихь слагаемыхъ; напр., им^емь 4-7-[-(-{-3)=+7-{-3=-|-10. 
^При слооюенги количествъ сь разными знаками нужно вычесть аривме^ 
эпически меньшую числовую величину изъ большей и поставить передь 
обозначенгемъ разности знакъ тою количества, роторов имльетъ боль- 

4иую числовую величину; напр., находимъ +з+( — у)^^"! з — Т^^ 

25 36 11 



16 15 15 

11. Сложить 2 и +3, —2 и +5» +7 и —3, —4 и —б. 
11. Сложить 5 и -1-2, —3 и 4-8, -|-6 и —4, —3 и -—7. 

чл п 8 |7 5 9,23 5„4 

12- Сложить П^+П' ~17^~17» +3^~4» ~4"~б* 

2* 
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12. Сложить^ и +4-^и+^, +|и-|,-^и+|. 
Выполнить дЬйств1я, увазанныя знаками: 

13. +3+(-3); -6+(+6); +|+(-|); -|+(+|)- 

13. +5+(-5); -8+(+8); +|+(-|); -§+(+|>. 
.14. +2+(+3); -5+(-4); -|+(-|); +|+(+|> 

14. +3+(+4); -4+(-6); +§+(+|); -П+С-Й> 

15. +9+(-6); -10+(-3); +1+(_А); _^+(_^). 

15. +7+(-5); -11+(-4); +^+(-^; -Й+С-^)' - 

16. -7+(+9); -5+(+8); -|+(+5); -П+(+П> 

16. -6+(+10); -2+(+9); -1 + (Н-12); _^+(+й). 

17. +!+(+§);. -§+(-^; +0,25-}-(+0,053); -0,375+(-0,52> 

17. +|+(+|); -^^+(-|); +0,325+(+0,23); _0,63+(-0,072> 

18. -^+(+^; +|+(~);-О,324-(+0,827);+2,053+(-3,21). 

18. -А+(+|); +^-К-^);-0,63+(+0,529);+3,68+(-2,307>, 

Опред^Ьлеше сложнаго сложешя выражается такъ: Для слажеигя 
нП1екольм4осъ колииествъ нужно сложить сначсиа переьм два изъ ниосъ^ 
потомь къ полученной суммгь прилооюить третье количество^ затшмь 
кь новой суммгь пргиооюить четвертое количество и т. д.. Въ простЁй- 
шихъ случаяхъ сложешя производятъ д^йствхе именно въ такомъ 
порядки; напр., имйемъ — 9+(-|-13)-|-( — 10)=+4-|-(— 10)= — 6. 

Главное свойство сложен1Я состоитъ въ томъ, что су.чма не шм1ь^ 
няется при всякихъ перемплценгяхь и измп>нен%яхъ группировки ея сла^ 
%аемыхь. Ыа основанш этого свойства можно вычислить сумму разными 
способами. Напр., въ случае многихъ данныхъ слагаемыхъ можно 
сложить отдельно ВСЁ положительныя количества и отдельно вс^ отри- 
цательныяу а затЪмъ сложить окончательно дв^ полученныя суммы 
зъ одну. 

Вычислить результаты сложныхъ д^&йств1й: 

19. +14+(-9)+(-2); _10+(+7)+(-5); _5+(-3)+(+10). 
19. +15+(-7)+(-4); _8+(+6)+(-9); _7+(-4)+(+8). 

20. +5+(+§Ж-|); ~п+(+п)+С-Й)- 



22. 

22. 
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21. 8+(-2)+[-3,54-(+2,5)]; 

[(-11)+(+9)]+[(+6,75)4-(-2,25)]. 
121. 10+(-4)+[-5,5-|-(+4,5)]; 

(~13)4-(+10)]+[(+8,75)+(-4,25)]. 

9+(-2)-5]+(-6); -6+ { 3+[5-К-2)] } +(+1 1). 

1 2+(-5)-8]+(-9); -9+ { 74-[8+(-5)] } +(+16). 

2з.{§+[-|+(+й)-[-2+(-Й; 

[С-й+(+Й+{-2+[-|+(+^]}. 

23. {-Е+[+2-+(-й)]}+[-3+(+Го)]' 

2*. -б+{[-1 +(+§)]+[+ 5-+(+2|)]}; 

24. -9 + {[+?+(-|)]+[-|+(+2|)]); 

-| + 1-к[+2+(-|)]+(-1^)}- 

25. { 2,15+[— 1,31 5+(— 7,2)] } +[(_1,78)+(+9,235)]. 
25. { -1,75+[+3,4+(-6,283)] } +[(+2,53)+(-0,472)]. 

§ 3. Вхп[втан1е кодв^еотвъ. 

Вычесть изъ одного количества другое значить найти такое третье 
количество, которое, будучи амебраичееки слооюено съ вычитаемым», 
составить въ еуммп, уменьшаемое. Напр., разность ыевду — 7 и +4 
есть — 11, потому что =—11 +(+4)==— 7. 

Правило вычитан!я обыкновенно выражается тавъ: Чтобы вычесть 
изъ одною количества другое, нужно кь обозначенгю уменьишемаю й{ж- 
^шсать количество, равнопротивополоясное вычитаемому, и произвеепт 
алгебраическое слоокенге. Напр., ивсЪеыъ: (—7) — (+4)= — 7 — 4= — И, 

3 ^^ 2' — 3~2 6'6 ^6 

26. Изъ 8 вычесть 5; изъ 6 вычесть —4; изъ — 5 вычесть 8; 

изъ — 9 вычесть — б. 

26. Изъ 10 вычесть 4; изъ 5 вычесть — 8; изъ — 7 вычесть 5; 

изъ — 11 вычесть — 8. 
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27. Изъ 2 вычесть ^^ изъ ^ вычесть - 

3 4 

изъ — 2 вычесть — =• 

4 2 7 

27. Изъ § вычесть ^; изъ ^^ вычесть 

б 7 



3 6 2 

^; изъ —1^ вычесть д; 



3 б т 

—5; изъ —^ вычесть д; 



б 

изъ — 5 вычесть 



Выполнить дЪйств1я, увазанныя знаками: 

28. +9-(+6); +9-(-6). 28. +5-(+2); +5-4-2).- 



29. —9— (+6); —9— (—6). 29. —5— (+2); —5— (—2). 

зо-+й-(+й)5+^-(~Г2)-зо. +^-С+^;+10- ' ' 

31 _'^_Г-1.^> "^-^ ^^ -- 9 .. 7. 9 . 7 



12 



12' 



12 



31. 



10 



33. -|-(+|); +|-(-|). 33. -|-(+|); -|-(-|)- 

34. 0,06— (+0,004); 0,06— (—0,004). 
34 0,09— (4-0,003); 0,09— (—0,003). 

35. —0,32— (4-1,6); —0,32— (—1,6). 

35. — 0,57— (-^-1,8); — 0,57— (— 1 ,8). 

Вычислить результаты олоашыхъ дЪйствШ: 

36. 8— (— 3)— (— 7); _10-(-|-6)— (-13). 

36. 12— (—7)— (—11); —14— (+10)— (—17). 

37. 4_[(_2)-(-5)]; 4-[-2-(+5)' 
37. 7-[(-5)-(-8)]; 7-[-5-<+8У 



38. 12— 

38. 15— 



-7+(2-5) 
— 9+(5— 8) 



12+ 
15+ 



—7— (2-5)]. 
—9— (б— 8)]. 



39. 14-{10-[8+(7-9)]}; 11_{б+[-8+(3-7)]}. 

39. 5-{4-[7+(3-6)]}; 3-{9+[-6+(2-7)]}. 

40. 2-(-3)-|2-[7-(3-4)]}; 
+3-(-5)+ { -2+[-7+(3-4)] } . 

40. 3-(-4)- { 3-[8-(4-5)] } ; 
+4-(+6)+ { _3+[-8+(4-5)] } . 

Опред']&лить количественныя значешя выражешй: 

г л 2 5 5 

41. (а+Ь — с) — \е — (а+с)] при <1=о> Ь= — ^' ^= — -^ 
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41. (о — Ь+с)— [с+(а — с)] при а=-<> Ъ= — ^^ с= — ^• 



42. П1—{п—[(а^р)+о] } при а=^, т=:| п=— |, 1>=— 5» ^?=—б * 



1 7 11 



1» 1 1 |у 

42. т— {п4-[а— 0>— д)]} приа=^,т=2,п=— 2^1>=— ^2,*^= 



43. (т—п)—[а—(а—р)] при а=^, т=-, п=— д,1>=— 0,3,д=— 0,7. 
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43, (т—п)—^а'\'(^—р)] при а=^, ш=^, п——^,р=—0,1,д=—0,3. 

44. (♦»— м)— [а+О— ^)] при а=0,4, ^*=0,3, п=— 0,0(3),!?=— 2,6, 
^0,1(6). 

44. (т— п)— [а— 0)+^)] приа=0,6,т=0,2,п=— 0,0(6), !>=— 1,5, 
2=0,8(3). 

§ 4. Умножеше востчеотвъ. 

Опред^леше алгебраическаго умножешя для количествъ ц^лы^ъ 
иди дробныхъ, положительныхъ или отрицательныхъ вообще выра- 
жается такъ: П^емножьипь два количества значить произвести надъ 
лшооюимглмъ тп» дпЛетвгя дчьленгя на части и повторенгя слалаемымъ 
или вычитаемымъ^ посредетвомъ которыхъ мнооюитель составляется 
иаъ единицы. Напр., умножить — 4 на 4"^ значить повторить множи- 
мое слагаемымъ три раза, умножить -|-3 на — ^ значить взять седь- 
мую часть множимаго и повторить ее вычитаемой пять разь. 

Для обозначешя произведенхя двухь количествь, пишуть обыкно- 
венно обозначен1я обоихь количествь между свобокь и отд^Ьляють эти 
обозначешя знакомь умножешя — точкой; напр. пишуть ( — 4). (+3). 
Можно писать оба количества безь скобокь, раздЬляя только ихь 
обозначешя точкой. 

Правило алгебраическаго умножен1я состоять изь правила число- 
выхъ величинъ и правила знаковь. Оно выражается такь: При умно- 
женги количествь сь одинаковыми знаками, нужно перемнооюить арие- 
метически ихь числовыя величины и поставить передь произведенгемъ 

2 4 8 

знакъ +; напр,, им1ьемь — ^. — - =-|- г^« При умноженш количествь 
съ разными знаками^ нуоюно перемнооюить ариеметически ихь числовыя ве- 
личины и поставить передь произведенгемь знакъ — ; напр., -. — = = — ^ • 

Выполнить дЪйств1Я, указанный знаками: 

45. (+2).(+3); (-3).(+4); (+2).(+ 1); (_3).(+ 1). 

45. (+5).(+2); (-4).(+3); (+5>(+|); (-4).(+|). 



47. +15.-1; -7.-^; -|+4; -^.-6. 
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й 

46. (+5).(-2); (-4).(-3); (+5).(-?); (-4).(-5). 

46. (+2).(-3); (+3).(-4); (+2).(-?); (-3).(-|). 

47. +6.-|, -8.-1-, -^.+12; -1.-й. 

8.-10 б , , б 

*»• -г 6-+ 2' 3-+7' +2-~б' —Ь-~Г 
*°- +2-^^3' 7-+Т' "Т-3-"""2' ~7-~Т 

49 4-2 4.В- — ^4.1*. 4.3 2- 8 1* 
**• +4-+ 9' 7 •+■9' +2-~9' ~7-~"9 

49 4- - 4- ^*- 3 , 2. , 3 14. 3 2 
*»• -Гт-Т^ 9"' —4-+ 9' """Т"" "9' "~2"~"9' 

50. (-11).(+11>,(4-21).(+21); (_12).(_11); (+21).(-1). 

50. (-21).(+2|); (+з1).(+11); (~21).С-21); (+з|).(-1). 

61. (+0,6).(— 0,2); (— 1,2Х-0,5), (+0,3).(+1,2); (_1,3).(— 0,2). 

51. (+0,3).(-0,4); (-1,5).(— 0,2); (+0,4).(+1,5); (— 2,1).(— 0,2). 

52. (-1,2).(— 0,05); (_о,06).(+0,б); С+2,3).(— 0,02); 
(+1,06).(+0,03). 

52. (— 0,04).(— 0,5); (— 1,4).(+0,05); (+1,04).(— 0,03); 
(+2,7).(+0,02). 

ОпредЪлеше слохнаго уыножешя выражается такъ: Для перемно- 
жеигя нпсколькихь количеетвъ нужно перемнооюить сначала два пер- 
выя изг нгип, полученное произведение умнооюить на третье количе- 
ство, новое произведенге на четвертое количество и т. д.; напр., им^еиъ 
— 3.+2.— 5.— 4==— 6.— 5.— 4=+30.— 4=— 120. 

Главное свойство умножешя состоитъ въ тонъ, что произведенге не 
измпняетея при всякихь п^аемплценгях* и измпменгяхъ группировки ею 
производителей. На основаши этого свойства можно вычислять произ- 
ведеше разными способами. 

Вычислить результаты сложныхъ д'ЬМств1й: 

53. (+4).(-1).(-2); (_5).(+2).(-1). 

53. (+5).(-1).(-3); (_7).(+3).(-1). 

54. (+0,5).(— 1,5).(— 4).(— 0,1). 54. (— 0,3).(+0,2).(— 5).(+0,1). 

65. (- ^).(4-0,2).[-0,С4)].[-0,58(3)].(-1). 

55. (- 1).(+о,3).[-0,(6)].[+0,91(6)].(-1). 
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66. 

56. 



"4-(-3)-5].(5-7); [_2-К+3)].(-3-Н8). 
-7-К-2)-(--6)].(-4+6); [9-(-2)].(4-7). 



(-5)+2 
(-3)-7 



}• 
).[-4-(+9)]. 



57. _5.{9-[11+(-8)]}; (7-9). {—3+ 
67. _7.{~54-[13-(+9)]}; (5:^3).{4- 

"• С1й-2§)-С+|)[-3+(-2)]. 58. (2|-3|).( 
69. [(_3).(_2)-(-2)].(-6).(-1). 
69. [(+3).(-2)-(-8)].(-7).(+1). 

§ 5. Д<Ьлен1е колвчеотвъ. 

Разд1ьлить одно количество на другое значить найти такое тре- 
тье количеством которое^ будучи умножено на дп>лителЯм составляетъ 
д$мимое. Напр., частное отъ дЬлешя — 8 на +2 есть — 4, потому 
что — 4.-|-2= — 8. 

Для обозначен1я частнаго двухъ колнчествъ пишутъ д'Ьлимое съ его 
знакомь между скобокъ, потомъ ставятъ знакъ двоеточ1е и затЪмъ 
шппутъ д^Ьлителя съ его. знакомь ^д'Кже между скобокь; напр., 
шппуть ( — 8):(+2). Но скобокъ можно и не писать; тогда обозна- 
чеше частнаго принимаеть болЪе простой видъ — 8:4-2. 

Общее правило д'Ьленгя можно выразить такъ: Чтобы раздтьлить 
одно количество на другое, нужно умнооюить дп^АШЛое на количество 

обратное дкьлителю. Напр., производя дЪлеше, находимь — 2**^7''^ 
3^ 21 

~*"2*'Л5~ 10* 

Выполнить д'ЬйствгЯу указанный знаками: 

во. С+бХ+З); (+6Х-3). 60. (+10Х+2); (+10Х-2). 

в1. (-8Х+2); (-8Х-2). 61. (-12Х+4); (-12Х-4). 

62. (+5Х+3); (-5Х+3). 62. (+6):(+7); (-6):(+7). 

63. (+8):(-6); (-8):(-6). 63. (+9):(-12); (-9Х-12). 

»♦. (+|):(+1); (-|):(+|). " 64. (+|Х+|); (-|):(+5). 

«5. (+|):(-^; (-т):(-|). 65. (+|Х-^); (-^:С-|). 

66. (+21):(-21); (-з1):(+2^). 66. (+2|):(-11); (-2^ф:^+ъ\). 

67. (-1 Ах-2?); (+3?):(+4|). 67. (-4|):(-3?); (+1^):(+21). 



. (4.0,2):(-0Д); (_0,3):(+0,06). 
68. (+0,6):(-0,1); (-0,5Х+0,01). 



I 




^н сте 
^^^ ко. 



69. (— 0,04):(— 0,2); С+1,2):(+0,003> 

69. С~0,08Х— 0,4); (+1,б):(+0,006). -^ 
Вычислить результаты сложяыхъ д4йегвШ: 

70. [С-4,5):9]:[5:(~2)]. 70. [б,4:(-8)]:[(-2):С-4)]. 
'1- Рг-^^^^к+С-!'»)]- 71. (4-2|):[(-71)+11]. 
72. _3:[— 9,6+(— 4,6).(— 1,2)].72. — 6;[4,8— (— 3,2).(— 0,5)]. 
73- ИК-Й:[з1.(-2Й. 73. [(_^:(+У>)]:[(-б1);(-3)]. 
7«. [1^_(_1?)_с+5)]:[4+С-21)]. 

011ре;|^лвть количествеиныя значен1я выражен1Й: 
75. [Са+3}:а— 2].5 при а=~2. 

75. [(о— 3):в— 2].а при 0=^—5. 

76. (х-\-у:р').х при х^—2, !/=3, ^>=— 1. 

76. (х-\-у.ру.х при ж— — 3, у=4, р=—2. 

77. х—[(у-\-еу.1].у при х=^—2, у^5, «=—7, *=— 6. 

77. х-\-[(_у^2ул]:у при .■г=4, у=— 5, г=— 3, /^—2. 

78. {[Са+3):о— 5]:а+1}.о+8 при о=— 1. 

78. {[Са~3}.а+5]:в— 1}:о— 10 прио^— 1. 

79. \х:у-\-г.{1—и)]:Ь при г^— 6, !/=2, г:^— 5, (=—4, м=1. 

79. [з:.у-}-г;(^— «)].« при ж=— 2, 1/=3, л^— 12, *=— 5, м=~1. 

80. |10— [3— (2— о)а]:а+1}:а при а=— 3. 

80. {10+[3+С2— а):а]:а— 1!.а при а=— 2. 

81. {[л.у-ЬйЙу — ^я(а: — м)]:а:}.у при х^^ — 2, у^ — 1, г^З, м=^ — 3. 
81. {[у:* — 1/.х-\-г(х-\~и)].х):у при х=^ — 3, у^ — 1, г= — 4, м=5. 

§ 6. Вычисление со отепеннии. 

Степеаи вычисляются посредствомъ уннохешя. Показатель сте- 
пени указываетъ, сколько разъ нужно повторить основан1е ынохн- 
телемъ. 

При возведвши количествъ въ- степень обнаруживается такое пра- 
вило знакОБъ: если показатель степени есть нечетное число, то анавъ 
степеви одиваковъ со знакомь основан1я. Четная степень всякаго 
количества положительна. 



м 
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Определить числовые величины и знаки степеней: 

82. 2», (—8)*, (—3)9. 82. 3*, (— 2)«, (—2)». 

83. (-1)», (-1)*, (+6)3, (-6)3. 83. (-1)в, (-1)», (+5)3, (_5)3. 

84. (+|)*.(-|)*,(-5)',(-|)'. 84. (+|)*,(-|)*,(_|)»,(-^)». 

•6. (-|)',(-^*,(-5)*,(Ч)'.85. (-|)^(-^)^(_|)^(_|)^ 



. (-0,1)2, (—0,01)3. 86. (—0,1)3, (_о,01)». 

87. (—0,02)2, (—0,03)3. • 87. (—0,03)3, (_о,2)*. 

88. (—0,03)*, (—0,002)3. 88. (—0,02)», (—0,003)3. 

89. (-1,2)3, (-2,1)*. 89. (-1,5)3, (_2,3)8. 

Опред^лшъ воличеотвенныя значешя выравенгй: 

80. аЗЬ^с* при а= — 2, Ь=3, с= — 1. 

90. о^ЬЗс* при а=— 2, Ь=— 1, с=д. 



1 

91. 4а%*с при в=— 2, о= — |, е= — 8. 

91. 9аЬ«сЗ при а=— 4, Ь=— |, с=^-6. 

92. |азьа при а=— 1, Ь=— | 92. |а»63 при а=— |. Ь=— 1. 

93. аЧ)-{-аЩ>^ при «== — т» Ь= — о* 

93. а«ЬЗ+аЬ* при а=— |. Ь=— |' 

2 5 

94. аЧ) — ЗоЬЗ при а= — г> о= — з- 
94 2аЪ^—аЬ^ при а=— 1' Ь=— |- 
98. (а2— б^Хв+Ь) при а=— 1> 6=— |. 

95. (о*— Ь«Х»-*) при «=— ^' Ь=-|- 

96. (аЗ+8ЬЗ):(о+2Ь) при а=^-1^ Ь=— ?• 
96. (27аЗ+ЬЗ):(За+Ь) при а=— ?, Ь=— • 
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§ 7. Вычисден1я оъ корнями. 

При извлечеши корня изъ количествъ обнаруживается такое пра* 
вило знакомъ: если иоказатель корня есть нечетное число, то знакъ 
корня одинаковъ со знакомъ подкореннаго количества. Корень четной 
степени изъ положительнаго количества можетъ быть и ноложитель- 
ныпъ, и отрицательнымъ. Корень четной степени изъ отрицатель- 
наго количества нельзя извлечь. 
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ОирелЬлить чнсдовыя гелячяны и знаки корней: 

97. '/—8, У27; ^25; 97. ',/—21, УТ, ^К. 

98. У/+Щ {'^М, '/+Ш. 98. уфй, !'=2Тб; "/+341: 
•9. ?— 32, '^вГ, {'Из. 99. '^^^^г, ^^Ш, УИ. 

102. {^001, ^— 0,027. 102. у^^О^ООТ; Уо,0016. 

103. У0,00032, {/6:0266. 103. УоМ^Щ у'сЩшзГ 
ОпрехЁлить колнчестввнныя значешя выравен1й: 

104. V'2о■Г« при о=2, »=— 1. 104. У'ЗоЧР нри о=-1, Ь==3. 
108. ('оЙ!'' при о=— 3, Ь=— 3, с=— 2. 

106. У^те при 0=— 2, 4=— 3, «=+3. 
100. 'ЛаЩ: при 0=— 2, *=! с=— 3. 
106. Уз^да при о=— 3, *=|. с=— 2. 



107. Уо'+ЧЧ-^») прн 0=— 5, 4=— 2. 



107. ^а>— 4(20— 4) при я=— 2, Ь=— 5. 

108. У^— ч/д*' при 0=— 3, Ь=— 2. 

108. УйР+у/}'' "Р" °=2' !>=— 3. 

109. ^(а— Ь)(а^— 2аг>-|-4'0 при о=— 5, Ь=— 3. 
109. 'Ла+ЬХа'+2аЬ+Щ при <1=+2, 4=— 5. 



110. '/а=+Зо4(о+Ч+!|' при о=— 5, Ь=+2. 



110. Уа'+ЗаК*— «)— 4" при «=—5, 4=— 3. 

111. \/^^V-У^V при <.=-?, 4=| 
111. \/^*»-\/|^%' при 0=1 4=-|- 
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ОТДЪЛЕШЕ Ш. 

ПРЕ0БРА30ВАН1Я ВЫРАЖЕН1Й. 
§ 1. Прнвея0к1е одно^жено! 



Охиочлениня жнражешж яазнваются но^кг^бмъмш, еел1 ош шш со- 
-вершенно ояяшжош, ждн раимчлютсж только коэффящептзш, ждн 
знахамш. Еел1 жъ хногочмик сохцржатса оодобвые тдшн^ то нхъ 
можио соедяшять кь охшшь члевь. Для этого н;жяо С40Ж1Ш1% «.ме- 
браищеаш фсл коэффынЛо'ты подобныал членол м 11Ды у 1ен иыД |И9У'#^ 
шимть сдлмить коаффыцааптаял яри яюл» <%кмммаш» •11|М1Д1'11и1> «»- 
торос еходшт фо «с» еоедыкмемле члеиы, Тыюе соедянше подобянхъ 
чдеяовь назнвастся иршоедетем^ яхъ. Возьмем, наор.. шоготлеяъ 
7а% — ЗоЬб — 1а^Ь-{-2аЧ^ — 5аЬс Въ неяъ содержатся дкЬ группы по- 
добннхъ яшеяожь, во-первыхъ, 7а% — 4а% я +2«%, я яо-яторнхъ, 
— Зок я — дЛе. Складнвая коэффящеяты 7, — I я -|- 2, получяяъ +5, 
откуда вндяяъ, что пряведея1е члеяовъ первой группн даегь резудь- 
тать 5а%; скдадшая коэффящеятн — 3 я — 5, яаходяяь — д, опкуд^^ 
сл^дуеть, что пряведея1е члеяовь второй группн даехъ резухьтатъ 
— 8а&с. Поэтому весь д^дныЯ мяогочденъ посжЪ прнведен1я его чде- 
новь обращается вь двуишъ ЫЛ—ВаЬе. 

1. 7аЬ+8аЬ. 1. ЬЛ+7аЬ. 2. 5а%+2а%. 2. 6а«Ь+8л*. 
3. 8аЬ—2аЬ. 3. 9аЪ—4аЬ. 4. — 2а*+4€Л. 4^ — 8а%+1?в*- 
5. —7а^—4аК 5. — 9а*-5в».6. —2€^^—9а1й. 6. — ЗаЬ^— вв»«- 

7. баЧс+ВаЧк-^Че. 7. За*с+в*с+^*<^ 

8. Ка+Ьу^7(а+Ьу+(а+Ьу. 8. 4(а— *)Ч-2(а— *)Ч-(в-*)*. 

9. — от*— л»^— 8т^ 9. — 9н' — «н^— н*. 

10. За-6сР+а'*М^+9а'*Р. 10. 8а"*сР+4а*^Р-И"*^- 

11. — 2а%»— ЗаЧг— аЧг. 11. — 4а«Ь*— 8а*»— в%*. 

12. 5(а— 6)^+3(а-Ь)5-Ка— *)^. 12. 2(а-4-Ь)'-1-7(а+Ь)'-Ка+Ь)^ 

13. За^—За^-^ЬаК 13. 4а*— 4аЧ-7а*. 

14. 18аЧ»+10а%— 10а%. 14. 13а6*+8аЬ«— ваЬ«. 

15. 13аЬ*— 5аМ— 13аЬ^ 15. 11а*— 7а*— 11а%. 

16. 9а*5— 4а%5— 5а%^ 16. 8а**— 5а**— За*«. 

17. 11а^— 7а*— 4а*. 17. 96'- 56'— 4ЬЗ. 

18. 5а*— 5а*+9а*. 18. ЗЬ»— 36»+5а*. 

19. 17а*с«-11а*с«+3а*^. 19. 13а*сЗ— 9а*с5+2а**с«. 

20. 23а"*6'*+11а"Ь"'— 14а*Ь* 20. 19а"Ь*+13а*Ь'^— 14а*Ь'*. 
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21. 4в«Ь— 5а%4-7а^— «*&. 21. 6аЬ*—4аЬ*+9аЬ^—аЬ*. 

22. 25аЧ»»-|-10о%»— 8а%»— 9а»Ь»+2а%». 

22. ПаЧ)*—12а^*-^11а*Ь^—а%*—даЧ>: 

23. 10т«— 8»1''+13»м''— 20т»— »м«. 

23. 8а"— 12«Г+14а»— 30а-— а". 

24. бо%а! — 1а*ех — 13а\» — а*ех-{-Ъа*ех. 

24. боле* — Юоет' — 1200^ — аех*-\-5аех*. 

25. 10а(«+у)»— 1 1о(ж+у)»— 7а(ж-|-у)»— в(«-|-у)»+7в(«-1-у)». 

25. 9Ь^ж— у)»— 136К«— у)*— 15>^ж— у)»— *^«-у)»+13ЬК»-у)*. 

26. |а1Ч>-|««-|иг. 26. |«^-|а*+|«^-|в«. 

27. |5у_|Ьу-|-1,+1,1Ьу. 27. |Ьу_|йу_8у+11Ьу. 

28. 7о«Ь— 11?а%+3^а%— 2|а«Ь.28. 2а*— ф«&4-2|о*&— 1^а«*. 
аЭ. — 0,27аЬ«-Н>,23а6«— |аЬ»4-5аЬ«. 

29. — 0,53аЬН-0,87аЬ«— |аЬ«+^Л«. 

30. — 1,25а»-|-|а»+2,5а«-|а». 30. — 2,35а»4|в»+2,1«*— |в'. 

31. 5ас— бЬ»+8а»— 10а«— 15&х-{-6а)И-20Ь»— «р. 

31. 1а^—6Лу'\-8е^—Пеу—13«1у+9е9+15ё9—е9> 

32. 2а»^— ЗаЬН-7в**— 10аЬ«— 15а«Ь-Ь18<**— аЬ«. 

32. 25а%+8вЬ»— За%— 7а6*+11аЬ»+15а%-Н|'Ь. 

33. 5а*— 7аЧ4-7аЬЧ-в*— 2а»— 8«»Ч-«*— 12вЬЧ-Зв%. 

33. 5б»-}-7аЬ»— 7а«^-«Ь«-|-2б*Ч-8а»&— Ь»+1Яа%— ЗоЬ*. 

34. |а%с-|о6е«— |а1&с— 1аЬв>-|-вЬс«— 2в^. 

34. |оЬ%-^аЬс«+|аИс-|аЬс»-аЬс«— 2аЬ%. 

35. — |аЬ»-|-36«— а«Ьс«+4а»+За%е»+ЗвЬ*-+~а»— 7а«в. 

35. — |Ь^— 3&Ч-в*е'— 4«*-Зв»&е»— 3*4?— 2С»+5«*- 

36. За»— аЬ«— |а'*— Зс«-|-|о»+2а'Н-5«*— *вЧ-2вЬ*— 
_4с«— За*— ^'И-Зв». 

36. — Зв»+»^+|»с»+ЗаЧ4е*— 24е»— 5аЧ-4«»— 2*%-Н|»-|- 
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+3в*+?6с'— Зс». 
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«7. 0,5аХт+пУ—2,7(а—Ъу-\-1 ,1 5в«(ш+»|)»-|-9с»— 
— 5,65а*(^|Н-п)»4•2,25(<^— Ь)». 

37. — О.бв'Ст— п)'+2,7(Ь— <>•— 1,15в^1м— п)»— 9вН 
+5,65в^»»— «)«— 2,'25(Ь— «у. 

38. 2(о*-««)-}-0,5(а*--«*)— 3(а«-^)*— 1,4(о»— ж«)-|- 
-+-7,5(Л*— а?)*— 2,75(в»— ж«). 

38. — 2(«»— а*)— ОХ**— «•)+3(««— а)»Н-1,4(ж' 
— 7,5(««— а)«+2,75(««— а«). 

а+6 ' а+6 • 3 а-\-Ь а—Ь ' ' а+Ь ' 

1»1„ 8 а*а? 1^4 я^ 



40. 3^+4аЬ«»+2^-?.-^4 + ^-За«&-4;^- 

ж — Ь ' * а?— 6 3 л— Ь ' я?+6 « — Ь 

§ 2. СЯОЖ6Н16 ОДНОЧ26НОВЪ. 

Чтобы обозначить сложеше олночленовъ, пишутъ обозначен1е 
перваго слагаеыаго безъ скобокъ, а затЪмъ приписываютъ обозна- 
Ч6Н1Я другихъ слагаемыхъ, заключая каждое изъ нихъ вмЪстЬ съ его 
знакомь въ скобки, и передъ каждой скобкой ставить знакъ -{-у 
такь, напр., сумма одночленовь а, — Ъ и 4~^ обозначается вь вид]^ 
л-|-( — Ь)+(+с)- Правило сложен1я одночленовь состоитъ вь томъ, 
что нужно опустить знаки сложешя и скобки и просто выписать сла- 
гаемые одночлены рядомь сь т^и знаками, сь которыми они даны; 
такь, по этому правилу вышеуказанная сумма принимаетъ видь 
л — &+б. Если между слагаемыми одночленами есть подобные, то сь ни- 
ми дЬлаютъ приведете. 

41. а+(+&). 41. — а+(+&). 42. — т+(— п). 42. т+С-п). 
48. -ин+С+т). 43. +т+(— т). 44. 5а+(— 5а). 44. — За+(+За). 
45. 7х+(+Вх). 45. — 8а?+(— 5«). 

4в. — 4ГГ-К— 6л?). 46. + 10л?+(+7я?). 

47. _10у+(4-8у). 47. +5а?+(— 8«). 

4в. |т+(-1т). .48. 1т+{-\т). 49. |И-(-|П). 49. |п+(-|п> 
во. -|р+(-|р). 50. -|р+(-|р). 
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%*+С+Ца*). 



51. 6- ' ^ ' 2 

52. — 8а«И-(+7а*&). 

53. гОа'Ьс'+С— 15аЧ»с«). 

54. 0,7а»!Н-(— 0.2ба»л;). 

55. 0Х7>гу«+[— 0,958(3)»у«]. 

56. 7а6+(— 6<*)+(— 2<*)- 

57. — ж«+(+8««)+(— За;*). 



51. Ч-'^а^ЧЧ-^а*)- 

52. — 7а*Ь+(+8а«Ь). 

53. 15а»Ьс«+(— 20а«6с«). 

54. 0,25а%+(— 0,7о%). 

55. 0,58(а>«у+[— 0,(4)»*^]. 

56. — 7а5+(Ч-6ай)+(— 2аЬ). 

57. 10л;«+(— 5а;«)+(— а;»). 

58. 2апЗ+(— 7аи»)+(+Зап»)+(— ап»). 

58. 5а%+(— 12а%)+(+а%Н-(— Зв'и). 

69. 2«у*+(-Зау«)+(— 5а;«у»Н-(+3«У«)+(+3*у«). 

59. а;ау2_|_(_|.4а,8уг)4-(_7а;У)+(— 4а%«)+(+6»у*)- 

60. — 5сЗ+(-|-ЗсЗ)+(— 7с)+(+2с')+(+6с)+(— с»)+(+Зс). 

60. _4с+(— 2с*)+(+Зс)-|-(— 5с«)-К— 7с)+(— <:«)+(+10с«). 

§ 3. Сложетае иногочленовъ. 

Чтобы обозначить приложете 1гаогочлена>, пишутъ первое слагаемое 
обыкновенно безъ скобокъ, яагкиъ ставять знавъ слохешя и пишутъ 
прилагаемый многочленъ, заключал его непрем^Ьнно въ скобки. Пра- 
вило же приложения многочлена состоить въ томъ, что нужно опу- 
стить скобки и приписать члены многочлена съ тЬми знаками, съ ко- 
торыми они даны. Если въ полученномъ выражеши встречаются по- 
добные члены, то нужно сделать приведете ихъ. 



61. а-\-(Ь—с). 

62. а-^-(— й+2/), 

63. _аа+(2аЬ— д*). 

64. т»-}-(— бп+3и«). 

65. — «Ч»-|-(— а%Н-Ь»). 

66. а;»4-(у— За;3). 

67. (а+Ь)+(с— Ь). 
68 т — п-(-(р-|-п). 

69. (6аЬ*-^й*)+(За«+ЗаЬ2). 

70. Зо«Ь— 5аЬ«-|-(— ЗаЬ*+2а«Ь). 

71. (|«»-^)+(1-5»»). 

72. ^а+|Ы-(— '»+>). 

73. (1а*-|Ь2)+(^а»-|-^»). 



61. а+(— *+с). 

62. а+(/—Ы). 

63. —«*+(— 2аН-Ь'). 

64. «'+(5»»*— Зш). 

65. — аЬ»4-(4л— аЬ*). 

66. Зу4-Ь(«— у«). 

67. (а— 6)4-(Ь— с). 

68. т-{-п-\-(р — »). 

69. (5а«64-2а^+(За*Ь— 2а«). 

70. 7а6*4-4а2Ь4-(За2Ь— 10аЬ«), 

71. (?_^)-|-(^т-1). 



72. 
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81. I /3 1,х 



73. (1а8+|ь*)+(х_1а*-4ь«)- 
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Сложить многочлены: 

74. 14а— бЬ+Зс— 51* и 9а+7Ь— 4о— 9А 
74* 13а+7Ь— 2С+6Л и 1(к^— 6И-5с+8Л. 

?§• 4л^— 5у^-3^^— 2||, л+У — ^+Щ Зя^— 7у+6я+41«. 

75. 2а? — 8у+55— 7и, 5я? — у — 4д — 2и, а?+4у — ^5 — 6и. 

76. ж^-Ч1гс+а«, 2д:*+3аг— 2а^ х^-\'2а^ах. 

76. — а?2-Нкр— а*, Зл;«— Заг+2а^>Н-За*— лг. 

77. За^— 4а%+7а%Ч-«Ь^ — 2а*— 6аЬ«+а%+Ь^ За%— 6а%«+5а6». 

77. — За*+4а%— 7а«&«— оЬ^ +2а«+6аЬ«--а%— 6^ 
— 8а%+6а%«— 5Л^ 

78. ж^+Заа:^— 6а:Н-Зсг— Д, 4х*— 6аа?з+5Ьа;^— Зса;+2(1, 
— 5ж* — бас'— 5Ьж^— Зся?— 2Л 

78. 6х^+7ая^—&ЬхЦ-б€Х'\'1а,—10х^--ч1Х^'\'1(Л^ 
— х^ — аа^ — Ъх^ — сх — Л. 

79. 1а^-1]аЬ+^^ _«в«_|вЬ+|б^|а%». 

79. |а*-3|й^|б«Н-11а%«, _|аа+2^«&-|ь*. 

80. 14|аЗ— 7|а%+б|оЬ«+1фз, _7|а»+14*а%— з||Ь*— П^Ь». 

80. 8|с8— б|а;«!>— 21«у8+10|у9, _9|х*+71а!«у— 5|«у«— 12|у». 

81 . [2(о— Ь)+3(о— Ь)*— 5(0— Ь)»-|-с]+[— 4(в— Ь)«— 2(а— Ь)«+ *- 

-Кв-й)+с]. 

81. [12(а+Ь)— 5(а-Н')'+7(а+Ь')— с]+[— 8(а+Ь)Ч-5(о-И>)»— 

—Ща+Ъу-с]. 

82. [Заг*(а;*+2)"— Зж\ж2_|_2)2»-(_5я(а58+2)*']+[— ж«(ж«+2)*'-Ь 
+5а<ж2+2)»»— 2а;<(ж«+2)"]. 

82. [4у*(у2_2)-+6у8(у«— 2)*»— 7у(у«— 2)*»]+[»«(у*-2)*»— » ^ 
_6у(у2_2)*»_|_5у«(у»_2)~]. 

83. 4,8аЧ>8с— 0,05а*Ь»с«+2,8аЧ>*с»+[— 0,4а%«с+0,005а*Ь»с*— 
— 1,4а»Ь<с»]. 

83. 0,5ж^«*+0,01а!У;г*-1,02а;»у**»+[— 0,8а;«у««— 0,ЗжУ;р«+ 

+4,5жУя»1. 

84. 0,8в«— 3,47аЬ— 17,25ас+3,75&в-|-[— |о*+0,47оЬ+12^с]. 

84. — О,6в»+3,27«у+17,02а;«— 4^улЧ-[|1:*— 0,73«у— 12|у«], 

■ 8 * и 
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§ 4. Вычнтан1е одночлена. 

Чтобы обозначить вычйташе одночлена, пишуть обозначеше умень* 
шаемаго безъ свобокъ, затЬмъ ставятъ знакъ — инавонецъ шипуть 
обозначеше вычитаемаго въАстЬ съ его знакомь въ свобкахъ; навр., 
разность одночленовъ а и — Ъ обозначается въ видЬ а — ( — Ь). Пра- 
вило вычиташя одночленовъ состоить въ томъ, что нужно переои- 
сать уменьшаемое и, опустивъ скобки въ вычитаемомъ, приписать 
его съ изм11неннымъ знакомъ; такъ, по этому правн^^Р) вышеуказан- 
ная разность принимаетъ видъ а+&* Если одночлены подобны^ то 
послЪ вычиташя дЬлаютъ приведете ихъ. 

86. ш— (--»). 86. т— (+п). 

88. —п—{—п). 88. п— (-Н»)- 

0.90. Зж— (+2ж). 90. За?— (— аг> 

91. 4Ь2-(+Ь2). 



(+Ь). 85. о— (— Ь). 
87. а— (4-»)- 87. а— (—а). 
•9. —<1—(+а). 89. 

91. — 5а«— (— 7а*). 

92. Юш — (+5т). 

93. — 12тЗ— (— 8тЗ). 

94. ПаЧ^^—а+8аЩ>^). 

95. 4''*~!(~б''*^- 
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У). 



97. —0,2л*— (+0,05*»). 
М. 6,За'Ь^-<+у<»'Ь*с). 

Увростить внр»жешя: 

99. 

99. 
100. 
100. 



92. — 7»— (— Зп). 

93. бп*— (+7п»). 

94. — 15аЧ.*— (— 8аЗЬ«). 

95. -^«-(+|»»)- 

96. |п«-(+й«')- 

97. — 0,05а:»— (—0,8««). 

98. ^аЬ^»— (— 6,25аЬ'с»). 



За»— (— 5в8]— [Та»— (+2а«)]. 
_ЗаМ:+5в*)]— [— 7а«— (— 2а«)]. 



— 1,2*»— <— а*»)]. 

1,2ж*— (+5»')]. 



— 0,5ж»— (+0,02«*)]— 
4-0,5а;»—(— 0,02а;»)]— 

101. ЗИ«— (— ЗЛЧ)— 0,8К»— (+5*4). 

101. 5Л»г-<+5№)-(— о,б*«г)— (— 4*г«). 

102. Зт»п»+[2т»п«— (— Зт»и«)]— [(— 5т»п')— (— Зт«п»)]. 
102. — 8т»»«— [(— 2тап»)— (+3т%»)]— [бш^п»— (4-Зш»п«)]. 

§ 5. Вкгажтая1е многочлена. 

Чтобя обозначить внчиташв многочлена, иишугь ухеяьшаоюе 
чбвенно безъ скобовъ, затЬмъ ставягь знакъ вычитав!я н за 
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«имъ пшпутъ вычитаемый многочденъ, заключая его непременно 
^зъ скобки. Правило же вычиташя многочлена состоитъ въ томъ, что 
яужно опустить скобки и приписать ъ(Л члены вычитаемаго много- 
члена со знаками противоположными тЬмъ, съ которыми они были 
даны/[Если въ получеиномъ выражеши встречаются подобные члены» 
то нужно сдЪлать приведенге ихъ. 

103. 10— (л;+2). 103. 10— (^р— 2). 

104. 10— (— л:+2). 104. 10— (—а?— 2). 
106. ж— (2л:— 5). 105. а?— (— 2а?+5). 

106. —1—(х—1у 106. — 1— (1-^). 

107. —6— (5—»»). . 107. — 6— (т— 5). 

108. п — {т — п). 108. — т — (п — т). 

109. 2т— (т+п2). 109. 2»!*— (п*— ш). 

110. 8п2— (Зп2— 5тЗ). НО. вт^— (Зп«— 5тЗ). 

111. (^?У)-(^-|^). 111. (1^+5У)-<|^-^)- 

112. ^т«+|п— (^т'-|п). 112. Уп-|т«-(— 21л— ^т»). 

113. (7,5а— 5,вЬ)— (2,36— 0,5«). 113. (7,5а+6,ЗЬ)— (7,36— 6,5а). 

114. 12,511|2— 3,8пЗ— (8Д5п*— 18,4р). 

114. 4,32|ма+8»45п2— (— 3,76т8+9,13р2). 
116. Изъ а^+гоб+б* вычесть а* — 2а6-|-6*. 

115. Изъ а* — 2а6+6* вычесть а2+2а6+6*. 

116. Изъ 4ж^ — 2ху'{-3у^ вычесть — х'^-{-ху-\-2у^. 

116. Изъ 4а?*+2яу— Зу* вычесть —о?* — ^жу+2у2. 

117. Изъ 5а— 36+6с—7сГ вычесть За— 86+Зс— 2(1. 

117. Изъ 7а+26— 6с+8Д вычесть — 5а4-4б+с— 9Д. 

118. Изъ а3+3а%+3а6«+65 вычесть а5—3а%+3а6«—6^ 

118. Изъ х^ — За;^+3лу*— у^ вычесть а?^4-3я?^+3лу*+у^. 

119. Изъ а*— 4а%+6ааб«— 4а6з+6* вычесть а*+4а%+6а%«-^- 
+4а6з+6*. 

119. Изъ л?*+4г^+6я?*У*+4ау^+у* вычесть х^—4х^'{-6х^^— 
— 4ау5+у*. 

120. Изъ За*4-7«**-^*— 6а6^4-^* вычесть а* — 4а36+6а%*— 
_7а634-Ь*. 

120. Изъ За*— 7а%24-а36— боб^— 6* вычесть — а*+4аЧ>— 6а*«+ 

+7а65— 6*. 
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121. Изъ ^х^-^-Зах — ^а* вычесть 2х^ — ^а* — (гх. 

121. Изъ %о^—ЬаХ'{'%а^ вычесть 2х^—^^-^ах. 

3* 
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122. Изъ 5,65а+7|&— 24|с— 5,73(г вычесть 0,3а— 9,35Ь— 5|<г. 

122. Изъ 0,76а;— 1|у4-2,754г—|м вычесть — 5,ЗаН-0,37бу— 4|«;- 

123. Изъ 7(а— ж)*— 10(0— а;)*+(а— «)« вычесть — 3(а— «)*+ 
+5(а— а;)б+9(а— ж)*. 

123. Изъ — 8(а+а!)з+5(а+а;)б— (а+ж)9 вычесть 5(а+ж)9— 
— 7(а+а!)«— 3(о+а;)». 

124. Изъ 1(а-\-ЪУ+1(а—Ьу+*--1(а^-Ь) вычесть — |(а+Ь)»— 



• ) 
- ( 



.и 



3' 
2>- 



-|(а-Ь)-+»+(«-Ь)- 



124. Изъ 5(а— Ь)-— 5(а+Ь)--1+§(а+Ь) вычесть ^(а-Ь)-— 



|(а+Ь)п-1_(а+Ь). 



§ 6. Д'Ьйств1я со скобками. 

Если часть многочлена заключена въ скобки, передъ которыми 
стоить знакъ -{-, то скобки можно опустить бм^стФ со 8нак01гь пе* 
редъ ними, переписавъ члены, стояпце въ скобкахъ, съ ихъ знаками; 
напр., (1-\-(Ь — с)=а+Ь — с. 

Обратно, если многочленъ, или часть его ну!шно заключить въ скоб* 
ки со знакомъ -['9 то передъ членами, вносимыми въ скобку, надо 
сохранить ихъ знаки. 

Такъ, напр., а — Ь— с+й — е мозетъ быть представленъ въ вцдЬ 
-\-(а — Ъ — с+с?— е), или а-{-( — Ъ — с+Д — в), или а — Ь+( — с-\-Л — е) и 

т. под.. 

Если часть многочлена заключена въ скобки со знакомъ — г« то» 
опуская эти скобки вмЪстФ съ ихъ знакомъ, надо всЪ члены, стол- 
ице въ нихъ, переписыгвать съ обратными знаками; напр., а — (Ь — е)=^ 
=а — Ъ-\-с. 

Обратно, если многочленъ, или часть его нужно заключить въ скоб- 
ки съ знакомъ — , то у членовъ, заключаемыхъ въ скобки, надо пере- 
м^^нить знаки на обратные. 

Такъ, напр., многочленъ о — Ъ — с-}-^ — е можетъ быть представленъ 
въ вид* — ( — а+Ь+с — й+в), или а — (6+^— ^+в)> или а — Ъ — (е — 
— й+^ и т. под.. 

Оиущен1е скобокъ называется рсюкрывангемь ихъ. Введенхе новыхъ 
скобокъ называется заключемгемъ въ скобки. 



126. а+ 
126. а— 



Ь—(с—Л) 
(Ь — с) — Л 



125. а 
126. 



(6— с)+Д 



1 1 
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127. а— 

128. а-Н 



6— [с— (<*+*)] } . 
Ь— [с+(й— *)] } . 



1 29. 2т— { Зт— [4»»— (бт+бш)] } . 

129. 2»»— { Зт+ '4ш— (бт— бт/ } . 

130. 8»»— { бт+ '7»и — (10от— 2т)] } . 
130. 8»г+ { 5»»— [7т+(14т— 2ш)] } . 



127. а— {6+ 

128. а+{Ь— 



с— (<? -*)] } . 



(с — й) — ^Л 



}. 



+2а— (Ь+Зс) 
+2а— (Ь— Зс) 



131. о— {о6Н-[Зс— За— (в+Ь) 

131. а+ { 56— °3с— За+(а— й) 

1 32. а+ { 46— 'а— (Зо— ЗЬ)+2с+(а— 26— с) 
132. а— [ 46— [а— (Зс— 36)-|-2с— (а— 26— с) 



133. х—{2у-\- 
133. х-\-\2у— 






3^— За;— (л?+^) 
3^8? — Зд?+(л? — ^^) 



}+[2а^-(у-3^)]. 



134- (Зл;2+4у2)+ { (а;2+2а;у-^2)+[2л;24-2лу— (— 4лу+3у2)^ ) . 
134. (За?2_4уа)_ { (д;«_2ау+у«)— [2ж2+2жу+(— 4ягу+3уа)] } . 



1 35. 7а»»— { 2а~4-[«*— За'~+(5а"*— 2а**)— 4а«' 
135. 7а«»— {2а«+ 



— 2а«}. 
+2а«}. 



а»*— 3 а"»— (5а"»— 2а»»)— 4а'" 

136. 6а*»»+ { 4а"»— [вЬ»»— (2а"»+4Ь**)— 226*»] } — 
— (ЗЬ**+4а'")+8Ь*»]Н-6а'~ } . 

136*. 6а»«— { 4а»»+[8Ь*'— (2»*^— 46**)— 22Ь*»] } + { ТЬ»»- [9а"»+ 
4-(ЗЬ*»— 4а'»)— 8Ь*»]— 6а»»» } . 

137. Изъ суммы двухъ первыхъ изъ числа многочленовъ т-^п—р^ 
т — п+1?, — ^н+^И-Р вычесть разность двухъ посл*дннхъ. 

137. Изъ разности двухъ первыхъ изъ числа многочленовъ т — П'\'р1 
— т-|-л+р, т+п — р вычесть сумму двухъ послЬднихъ. 

138. Изъ разности двухъ первыхъ изъ числа многочленовъ т^^-п^Н^ 

Бычесть сумму четырехъ посл^днихъ. 

138. Изъ суммы четырехъ первыхъ изъ числа многочленовъ т^-^-п^-^ 

вычесть разность двухъ посл'Ьднихъ. 

I 

Вычислить: 

139. т+м+1>+2 139. т — п-^-р — д 

140. т — п— ^?-{-д 140. т—п — -р — д 
полагая т=а^-\'У^-\'С^у п=а2-(-Ь2. 



г 



-а 



2 



^р=а2— Ь«+с2, д=Ь2^с2- 
Вычислить: 

141. гг — у+^ — ^^ 141. я; — у — ^я+^ 

142. у— (л:+^— О 142. я:— (у— йг— *) 



I 
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143. у-{^_|;:с-Су+(}]} 143. ^-_[(+[у-(*-д:)]) 
полагая х=Ва^—2аЬ+оЬ''. у^7а^—Н<Л-\-[>Ь*, 

г^5а^—^аЬ-1-дЬ^ (=11 а'— Зоб— 46*. 
Вычислить: 

144. Е-[Р—(О^Н)]. 144. .Е-[^'+(е+Я)] 

145. 6^{Г—[В—(Е-\-а)]] 145. (?— { ^'+[Я— (^^6)] ( 
полагая Е=5а^-\~Ва%—1Ь\ ^'^8а^^9аЧ^— 36^ 

е^ЭйЧ»— За^7&з, Я=8аЧ,— 7а^— 2(<з. 

146. Вычислить 2а6з:— { Зо^Ь— [4пЬг— <5ай*— За*Ь)+2йЧ'— 
—(аЬх—2аЬ^-^Щ]\ при а=— I, 6=2, ж=— 3. 

146. Вычислить 2аЪ—\4аЬс+{2аЬс~а^с)—^а^с■^[2а^Ь~ 
— (ЗаЬс — аЧ — 5а6с1} при «^ — 1, 6^=2, с=^ — 3. 

147. Не изм1Ёнял значен1я многочлена х — у-\-г — », представить его 
въ различныхъ видахъ, поставивъ скобки: 1) передъ х и послФ м, 
2) передъ з а послЪ и, 3) передъ х и пост* е, 4) передъ у и 
посл^ и. 

147. Не изменяя значвн1я многочлена — х-\-у—г~\-и, представить 
его въ разлпчныхъ видахъ, поставпвъ скобки: 1) передъ х и по- 
ел'Ь и, 2) передъ г и посл'Ь и, 3) передъ х и лосл4 л, 4) передъ ^ 
и поелЬ и. 

148. Не ИЗМЕНЯЯ значец1я многочлена а^—ЭаЧ-\-ЗаЬ^ — Ъ\ заклю- 
чить его въ скобки, поставивъ передъ нимъ знакъ — . 

148. Не изи'Ьвяя значешя многочлена — я^+ЗяЧ) — Зя6*-(-Ь*, за- 
ключить его въ скобки, яоетавивъ передъ нимъ знакъ — ■ 

149. Не пзм'Ёняя значен1я выражен1Я а-\-ф — е+й)— (е+Л — 0-1- 
-|-{ — 3+'*) — (^ — "0> заменить въ немъ передъ скобками знаки сло- 
жеши на знаки вычитаи!я и обр;1Тно. 

149. Не изменяя значен1я вырааешя « — (Ь — с-\-1Г}-\-(е-\-к — Г) — 
— (^ — ;/-(-'')+ (^~"'"}1 заменить въ иемъ передъ скобками знаки сло- 
шен1я на знаки вычитан1я и обратно. 

150. Въ выражепш 5а^-\-7а'^х—2ах^ — ^x^ поставить среднее члеям 
въ скобки со знакомь -|-, а краИн)е въ скобки со знакомь — . 

150. Въ выраженш 5а^-|-7«*а; — 2ах^ — 4х^ поставить среднге члены 
въ скобки со знакоыъ ■ — , а крайнге въ скобки со энакомъ +• 

151. 11роизведен1е (х-^-у-^-еУх — у— я) представить въ вндЬ произ- 
веден1я суммы двухъ количествъ на ихъ разность. 

151. Произведея1е (я:— у+^Х-^+у— ^) представить въ видЬ произ- 
веден1я суммы двухъ количествъ на ихъ разность. 

152. 11ронзведен1е (а — г^-^-с-|-й;(а — Ь — с— й) представить въ видЬ. 
произведен1Я суммы двухъ двучленовъ на ихъ разность, 
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152. Произведете (а+с — Ъ—Л%а — Ь — с+й) представить въ вид* 
произведешя суммы двухъ двучленовъ на ихъ разность. 

153. Изменить видъ двучлена а{с — Ь)+(Ь — с) такъ, чтобы двучле- 
ны, заключенные въ скобки, обратились въ равный между собою 
выражешя. 

153. Изменить видъ двучлена а(с — Ъ) — (Ь— с) такъ, чтобы двучле- 
ны, заключенные въ скобки, обратились въ равный между собою 
выражешя. 

154. Изменить видъ двучлена а(Ь-\-с — й) — (й — Ъ — с) такъ, чтобы 
трехчлены, заключенные въ скобки, обратились въ равныя между 
собою выфажен1я. 

154. Изменить видъ двучлена а(Ь — с — й) — (с— Ь+^ такъ, чтобы 
трехчлены, заключенные въ скобки, обратились въ равныя между 
собою выражешя. 

166. Изменить видъ выражен1я Ъ{а^ — х^)'\'2(х^ — а^) такъ, чтобы 
количества, заключенный въ скобки, сделались равными. 

155. Изменить видъ выражен1я Ъ{х^ — а^)— 2(а2 — х^) такъ, чтобы 
количества, заключенный въ скобки, сделались равными. 

166. Трехчленъ 2(а^ — Ь^)+Ь^ — а^ представить въ вид* двучлена, 
котораго члены были бь! подобны, 

156. Трехчленъ 2(5^ — а^) — 6^+^^ представить въ вид* двучлена, 
котораго члены были бы подобны. 

§ 7. Умноасенхе одночденовъ. 

Правило умножешя одночленовъ совм*щаетъ въ себ* главнымъ 
образомъ правило знаковъ и правило умножешя степеней. Первое 
состоитъ въ томъ, что одинаковые знаки даютъ плюсъ, а разные 
минусъ. Второе указываетъ, что при умножеши степеней съ одина- 
ковыми основашями получается степень того же основашя съ по- 
казателемъ, равнымъ сумм* прежнихъ. 

Вообще же при умножеши одночленовъ поступаютъ такъ: Сначала 
выставляютъ знакъ произведешя. Зат*мъ перемножаютъ числовыя 
величины коэффипдентовъ и выписываютъ произведеше поел* знака. 
Дал*е умножаютъ въ посл*довательномъ порядк* степени съ одина- 
ковыми показателями и вм*ст* съ выписыванхемъ получаемыхъ сте- 
пеней переписываютъ также т*хъ множителей, которые встр*чаются 
только въ одномъ изъ данныхъ одночленовъ. Вс* степени выписы- 
ваются въ алфавитномъ порядк* ихъ основанШ. Одночленные мно- 
жители пишутся обыкновенно впереди многочленныхъ. 

167. (+«).(—*). 157. (— а).(+Ь). 

168. (— с).(— й). 158. (+с).(Ч-й> 
159. (— ^*Х+л> 159. (+т).(— п). 
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160. (— а).(+Ь).(— с). 

161. (+»»Х— »).(-тР)- 

162. (+а;).(4-у).(_я).(-0. 

163. (+ж).(-у).(-^).(-0. 



164. а^а^ 
166. Ь^Ъ. 

166. с".с*. 

167. й'».^"'. 

168. «".у*». 

169. х.х^хК 

170. у«.у».у'- 

171. е'^.е/^.^. 



164. в2.а». 

165. й.й«. 

166. е^.с^. 

167. <г».й». 

168. «««.у». 



160. (+«).(— 6).(+с). 

161. (— т).(+п).(^^). 

162. (_а;).(-у).(+;,).(-|-0. 

163. (-л;).(-у).(+;ег).(-0. 
172. »•".«•".«». 172. «".«".а". 



173. а»^».а««+». 

174. Ь»-*.Ь«+» 

175. Ь*»-2.62. 

176. с«»-1.(г»+1. 

169. х^ал^. 177. За2.5о». 

170. у2.у«.у8. 178. 7в?Ь.ЗаЗЬ2. 



173. о»"+».а»»-*. 

174. Ь"'+*.Ь»-*. 

175. Ь»^».Ь. 

176. с"-».(й"+». . 

177. 46».2Ь2. 

178. 5а&9.а%». 



171. «»•.«?.«». 179. 10о»Ьс.2аЬ<йз. 179. 7аЬ%.3&%'«* 



180. \аЩ>Ч.'^иЦ>сЛ\ 

О О 

181. — 5а»й*Л— ?ай%»й. 

1 82. 5а»*"-*.— ^"Ь^+'с". 

7 

183. — 4,2а*»л!*".5о'лу, 

184. — 0,(3>**'-»й5.— г^сй*-». 
186. — 0,Зу*»+«-».— 0,2у»-*''. 

1 86. 0,58(3>»+*»-з.— \х^-^у. 

187. _3(а— й)«. 1(а— Ь)з. 

188. о(т+2п)'.— 1|(»»+2п). 

1 89. — "^^-^еу. |а;8(у+^)р-«. 

190. а«(а'— Ь*)«.(а'— *')*.а(а»— Ь»). 

190. ««(а»+Ь8)8.а(в»+Ь»).(а9+ЬЗ)». 

191. »»(♦»— «)'»-».а(»»—«)'^*"('»— »)*• 
191. а;*(т+»)»Х»»+«)"^*-(»»-|-»»)'"~'"- 



180. 5а?Ьс« 2^айсД*. 

181. —\аЧЧ'^.\аЩкЧ^. 

182. — 7а»-зЬ"с.— ^а-'+'Ь». 

183. 0,4а*»а?».— 5а'л^'». 

184. —0,(3)6— ♦ж«'.ЗЬ»+'ж*-Р<г*. 

185. — 0,и'»+".0,5;г»-*"+». 

186. 0,2(6>"+«!Г~'-— |ж*"*"У- 

187. 4(а+Ь)*. — |(а+Ь)». 

188. — 1?(»»— 2п)*.7(»и— 2п). 

189. 0,5а<у-«)«'.2а!«(у— «>•+•. 



192. а».а». 192. 6^.6'. 

193. х\х\ 193. «'.ж*. 

196. 2аЦ>к.2а%Ч. 

197. о«.о2а«. 197. Ь*.Ь*.Ь* 

199. 5а»Ь.5оЧ>.бо%. 

200. (7с»«а;«)*. 200. (6ас»а;*)«. 

202. (— |ж*у»)2. 



194. Зо.За. 194. 7а.7а. 

195. 5а».5а*. 195. За'.За». 

196. ЪаЬЧ^.ЪокЧ^. 

198. Ь'.Ь'.Ь'.Ь». 198. а\а^м\а\ 

199. 4аЬ«.4ай«.4ай«. 

201. (ЬасЧ^^. 201. (4а»с2а;)'. 

202. (— |а;»у')*- 
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203. (— фу»)». 203. (-15«*у)». 

2М. (— |а«»-)«. 204. (— |а"х»)4. 

«»• (— ^У)*- 205. (— ^бУ)*. 

206. Г8а*+(— 6а%)-С— 2а«&)].2аЬ«с». 

206. '—За^^— (_7а%*)+(— 4с*Ь»)].За»Ьс*. 

207. — 7,4т«*»«-К— 7,6т««и*)].(0,4ж«и'.— 2вя»). 

207. [5,8т*»»*-<— 6,2т«11«)].(0,3»1»п«.— яи»). 

208. [ЗЛс*— (5^»— 9^Лг«)] . (2ас«ж«— ^ас'ж*). 
208. [5в*«»+(— 4|с«ж»+б|с«а;»)] . (ЗЬ»с»х— 2^Ь»с*а;). 

I 8. Умвожвн1е многочлена на одночхенх. 

При умнохенш многоиева на одночленъ нужно мысленно прод- 
чяшшть себ& многочлень въ вихЬ алгебраической суммы его членовъ, 
3*. е. относить внави, стояпце передъ членами, кь самнмъ зтннъ 
'члеиаик. При тавоиъ представленш отд^ьныхъ членовъ, нужно каж- 
дай члень ииогочлеиа последовательно умножить на множителя, 
«облюдая общее правило умиожешя одночленовъ. Наконецъ получае- 
зшв проивведешя нужно складывать, т. е. выписывать ихъ рядоиъ 
«ь ихь внаванн. 



209. (а+Ь— с).3. 

210. (2<ь-4*+с).3. 

211. (— 5я?+3у— &г).— 2. 

212. («-у+^).-». 

213. 2(а+6— с). 

214. — 5(— о— Ь+с+й). 
216. (т-Н»^)._1 



216. (7а— 86+2с).2А 

217. (11о+4Ь— Зе+(Г).5*. 

218. (За*&— 2аЬ«+Ь»).2аЧ»*. 

219. С—5Ъ*-\-2Ъе*—4еа).^Ч\ 

220. (|о»— 0,4аЬ*+0,6Д*).|о«(г. 

221. (— 2а^-|-5в*»— 7й*).— 4а&. 
221. (— 8о*6Ч-4аЬ^5Ь*).— 5а%«. 



209. (а— Ь+0.2. 

210. (За+Ь— 40.2. 

211. (— 6»— 9у+2«).— 3. 

212. (ж+у-*).— I 

213. 3(а-Ь+о). 

214 — 4(— а+Ь— о+й)- 

215. (т — п-\-р). — ^• 

216. (5а4-8Ь— Зс).ЗА 

217. (Юа-ЗЬ+с— 4<«).4Л-. 

218. (5аЧ»+7аЧ>*— аЬ«).ЗвЧ»*. 

219. (— Зг»»+4Ь«с»— 6с(0.^>^'. 

220. (|а«— 0,2аЧ»»+0,Ы*)-|«'»'- 
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222. — 2о*«»(— 4о«а;Н-5а%з_Заа!«). 

222. — 7а*а;«.(— 2о«^— 5а%*+4а«я;). 

223. 1^тп«.(|«»«— ?т«»+?»т«). 223. 1^»%ф»*— ||»л«— |п^. 

224. (7а»— За'^»Ь+2о»-Ч>"').— 0,4о»+*Ь». 

224. (ба^+га^+'у— 4«^У)-— О.Зж^У. 

225. (— |й*-«в«-*»+4,8*"е»— 0,4в»-«").— 5(1*»е«». 

225. (— 1*«-«/«*-9— 2,4*"Л+0,2/'»-»»).— б**-»/*». 

226. — ^б^лСЗЬ»— 4с'+9Ь»с»— 27). 

226. —|ь«с»'.(6Ь«—2с«— 166^+8). 

227. (8о»-*"Ч-68-"— ^»-*"&»-«»-|-2Ь*)-6а*»-'Ь*'~'. 

227. (Заг*»-1— ?у*»-*+а;«'"у*»— Зу*).8л;«-*'у^*'. 

228. (— Эж^у»— 4а!^'у»-»+Заг^у-*— у«-«).— 0,5жИ-у+«. 

228. (— бж'уР+Зж'-'У»^*— л^У~«+7^-^«).— 0,3«^^V-». 

229. [ж«(ж«+2)»— 2«(а;«+2)»+а+4(а;«+2)»+»].— 8»^ж8+2)"-». 

229. [у«(у«— 2>»+Зу(у«— 2)-+»— 6(у*-2)-+«].— 2у*0«— 2)"-*. 

230. ||(а-И.Х«-*>~*— |(в+Ь>^Ч»-Ь)'-'— 
_1(в+Ь)я-«(а— г.)«].0,6(о+Ь)Р+»(а— *>+«. 

230. [|(а+6)'+*(«— *>— й(«+*)''■'*(«-*)'^*— 
— 0,7(о+г»)''+»(а— Ь)«+*].2.5(а+6>'-^о— Ь)»-*. 

§ 9. 7мяоаЕен1е зсяогочхеяовъ. 

Для уынохешя многочлена на многочленъ поступ&ють такъ: раз» 
сматриваютъ данные многочлены вакъ алгебраическ1я суммы ихь 
членовъ. Умяожаютъ въ посл^довательномъ порад!^ каапыв члвнь- 
множимаго на каждый членъ множителя. Полученныя одночлешшя 
провзведен1я складываютъ. Бслн въ составленномъ такинъ образомъ- 
многочленномъ произведенш встречаются подобные члены, то дЪлають 
приведете ихъ. 

231. (а+ЬХс+й). 231. (о— &)(с+й). 

232. (Зо— 46Х2с+5(0. 232. (2вЧ-ЗЬХ2с— 5Д). 

233. (За+2ЬХа— Ь)- 233. (За— 2ЬХв+Ь). 

234. (4Ь— 5сХ36+4с). 234. (46+9сХЬ— 5с). 

235. (2а8+ЗЬ«)(За»— 2Ь«). 236. (4а«— 5Ь>)(5а*— 46«). 
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286. (6а»Ь— 6Ь«Х2<*»+Зв«). 236. (7аЬ«+8*»Х2«Ь»— 4в«). 

287. (8а-— ЗаЬ^-ХЗа+в*"*"^*)- 237. (6а''+2оЗЬ»Ха— Зо^кЬ»**). 
238. (5(!*-»*'+4сй»-")(2с*-*— сД*+*). 

238. ХЗс^^ад»— 4«^-«Х5с»-"+сй*-"). 

289. (а^-у+')(в+*)- 239. (ж+у— «Ха— *). 

240. (а»Ч-За6— 2Ь«Х2в*— ЗЬ). 240. {8а*—Ьа^>+2Ь*Xа^—^аЬ)^ 

241. (Зж«— 4а;+7)(5ж«-<»— 4). 241. (««+7»— бХ**— За;+7). 

242. {5а*—2а*х+ах*Х2а*—ах-^х*). 

242. (За«— 2о«&+оЬ«Х2а»— оЬ— 5Ь«). 

243. {а'—2Ьх-\-х*у[а*-\-2Ъя>—х*). 

243. (а»+4Ья!— ж^а»— 4&г+а;«). 

244. (8а;«— 4а;«у+2жу«— у»)(2ж— Зу). 

244. (6у»— Злу^+бж^^— а;9)(2а:+3у). 

246. (а*— а»Ь+а«Ь«— аЬ»+Ь*Ха+Ь). 

245. 1а*+а'Ь+а*1^-\-аЬЗ+Ы)(а^)- 

246. (а*+За*Ь»+9о«г.*+27&«Ха«— Зг»«). 

246. (8в«— 4а«Ь«+2а%*— Ь«Х2а*+Ь«). 

247. (ж»— 6оа!«+12а«а!— 8аЗ)(а;*— 4аа;+4а«). 
247. (ж»— 9Ьа!Ч-27Ь«!с~27Ь»ХжЧ-6ЬжЧ-9Ь*). 

^248. (а«— 2а+1)(о*+2а»4-За*+2аН-1). 
^2^ (в*+2а+1Ха*— 2а'+3а«— 2о+1). 

249. (ж*— 7жЗу+6жУ+8жу»— 2у*Х«*— За;у+2у«). 

249. (ж*— 4ж»у+6ж«у«— 4жуЗ+у*)(л;»-(-2жу+у2). 

250. (2а»— Ь»+1Х«''— |Ь»— ^). 250. (3«»+Ь'— 1).(а»+ ^Ь»- ^). 

»'•(?-?+!)• (т+т-1> 

252. (1+1+?+?) . (1-1 + у-т)- 

252. (1+Ы+т) • (1-1+1+т)- 

253. (0,02а+2о»— 0,4ав).(— 0,1а«+0,03а*— 0,5а«). 

253. (— 0,3а+0,05а»— 0,5а»).(0,2а«— 0,2а«+0,4об). 

264. [0,(3)аЗ+0,6а*»— |аж«— 0,5жЗ].[^ж«— 0,(72)ож— 0,(5)а«]. 

254. [2,(4>»— |а*ль-0,(6)аж«+ |ж'].[3ж«— 0,(81)аж— |а«]. 
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§ 10. Совращенное укноасенхе по «оркулаш* 

Задачи этого параграфа должны быть решаемы помнмо общаго 
правила умножен1я многочленовъ на основаши нихесл^Ьдующяхъ 
4>ормулъ: 

(а-|-Ь)*=а«+2аЬ+Ь2, (о— Ь)«=а«— 2аЬ+Ь«, 

<о+ЬХа— Ь)=а'— г>*, (а-\-Ъ)ф—<1)=Ь*—а^ 

<а+Ь)3=а»+ЗаЧ>+ЗаЬ2+ЬЗ, («^— Ь)'=аЗ— За*Ь+ЗаЬ«— 6», 

(х-{-аХл:-\-Ъ)=я;'^-{-{а+Ьус-[-аЬ, (х — а){х — Ъ)=х^—(а-\-Ъув-\-аЬ. 

(х^аХх — Ь)=а;24-(а — Ь)х — аЬ, (х—а',(х-\-ЪУ=х^ — (а — Ьус—еЛ, 

(а— 6)(а«+а*+**)==«'— *', (а+Ь)(а«— аЬ+Ь«)==а»+*», 
<а-1-6+с)2=в«4-Ь*+с2+2аЬ4-2ас+2г>с, 

Для бол^е удобнаго приы^нешя этихъ фориулъ сл^и^етъ зано- 
янить словесное выражен1е каждов изъ нихъ. 
•255. (ж+у)*. 255. (ж— у)*. 256. (2л;— а)«. 256; (х+2а)У 

257. (3а^— 5у)«. 258. (7с— 4й)«. 258. (7с4-4^'. 

259. (2ж«— 1)3. 260. (а*— Ь«)«. 260. («•+&*)* 

261. (о»— й»)». 262. (5о«— 2Ь«)«. 262. (ба«+2**)«. 

263. (5ж— 2л;2)« 264. (4а— За«)«. 264. (4а+3а«)«. 

265. (9т»— 5р«»)«. 

266. (а+1Ха— 1). 



•257. (Зж+йу)*- 

259. (1+2а;2)2. 

261. (аЗ+Ь»)«. 

263. (2ж2ц_5а;)2 

265. (9т*+5р«и)2. 

266. (1+а)(1— а). 

267. (у+3)(у-3). 

268. (Зой— 1ХЗй*Н-1). 

269. (Зж— 2уХЗа;4-2у). 

270. (5а;«— 2у»)(5а;*+2у'). 

271. (За&«+5а%)(3а6«— баЧ»). 

272. (5— Ьл!«ХЬж'+5). 

273. (а*а;-}-«ж*)(«ж* — «*«). 

274. (7п*— 6тХ6ш+7п*). 



267. (ЗЦ-уХЗ-у). 

268. (1— ЗаЬХ1+Зй*). 

269. (2у— ЗжХЗу+Зж). 

270. (2у»— 5а;«Х2уЧ-5ж*). 

271. (За«6+5а&«ХЗа%— 5а6«). 

272. (6+Ьл:*Х*ж*— 6)- 

273. 1а^х—ая^ах^-\-а^х). 

274. (7п*+6тХ6«1— 7п*). 



275. (2а2_^б«)2. 275. (2а«+^з)2. 276. (Зл;»+Ьу«)«. 276. (Зж»— ^у«)«. 

277. (|жу— |ж2)2. 277. (|жу+|ж«)8. 278. (5у»+0,1)«. 278. (0,1— 5у»)'. 

279. (1,2— 5уб)*. 

280. (аР-\-^аx^у. 



281. (а 



н+1. 



Л 



п-1/.5>а 



с«)^ 



279. (5уб+1,2)«. 

280. (о"— |аж«)^ 

281. (5в"-'с''+о"+«)«. 
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282. (!«*-'»»+ 1*"^*У)*. 

283. Й 



^^р^х*-*- 



284. (2а+0,ЗХ2а— 0,3). 



285. (21-7ах^21+7ах^. 
^ — 0,41(6)] [21а'-з+0,41(6)]. 

286. [0,58(3)+ |а— *] [0,58(3>- ^а-"»]. 



282. ф1^-'*у—1х*^*у^К 

283. ф«п'л;3-Ч-|мрЗа;«-«)«, 

284. (0,3— 2аХ0,3+2а). 

285. (7аа;3— 2^)(2|+7аа;»), 



286. [2^а"-* 



287. (а— а;Ха+«Хв*+«*)- 

288. (3+л:)(3— «ХЭ— «*). 

289. («+»-^Х*+У+«). 

290. Са—Ъ+сХа—Ь—е). 

291. (2а;— у+ЗлХ2аг+у— 3*). 

292. («»+у«— ау)(««+у*+ау). 

293. (а»Ь»+о«-|-Ь«Хв'Ь'— «'—*•)• 

293. (а«+Ь«— а«Ь^о*+Ь*+о%^. 

294. (о— 26— ЗсХл+2Ь— Зс). 

296. (о4-2Ь+Зс+Д)(а+2Ь— Зс— (Г). 

295. (в4-2й+3с+(0(а— 2&+ЗС— й). 

296. (2+а«+За»+й*Х2— а*+3а'— й*). 

296. (2+а*+Зв»+й^2+а*-Зо'— <г«). 

297. (1— «— ЗлЗ+2а!*Х1— ж+Зж»— 2а;«). 

297. (1— а;+2а:«— Зж^ХЧ-^»— 2а;а— 3*3^. 

298. (у+2*'). 298. (2г-}-у)». 299. (2и+»)з. 
300. (5— о)з. 300. (а— 5)3. 
302. (7<Р— 2)3. 302. (2— 7(г*)з. 
304. (ж«+У*)». 304. (у9— ««)'. 



287. (а+а;)(а— а;)(а«— ««). 

288. (3— лХЗ+«Х9+«*). 

289. (а>_у4-«Х«+У+«)- 

290. (о— 6+<;)(о+Ь— с). 

291. (аг— 2у4-3«Х*— 2у— 3«). . 

292. (жу+а;*+у*)(«»— «*-у«). 



294. (о— 2Ь+Зс)(а+2Ь+Зс). 



301. (Ь— За)з. 
303. (10-««)«. 



299. (м+2|03. 
301. (За-Ь)з. 

303. (х^—юу. 



306. (т%+1т»)«. 

307. (8«*+9)з. 

308. (3— 10ж»)з. 

309. (4я^з+3жу«)з. 

310. (|т*-|рп«)3. 

311. (2о+|ь%)з. 

312. (0,1а— 5пЗ)з. 

313. (а+1)(о+2). 

314. (ж— 2Хж— 3> 

315. 1х—2Хх+6). 



305. (9тЗ— 5п«)з. 305. (бп*- Эт»)». 

306. (тЧ+р^пу. 

307. (9— 8^*)'- 

308. (10ж»4-3)3. 

309. (Зау^— 4а;у^з. 

310. (|1)п«+|»«*)'. 

311. ф>*о—2ау. 

312. (5м34-0,1а)з. 

313. (а— 2Ха— 1). 

314. (ж+2Ха;+3). 

315. (л;+2Ха;— 5). 



316. (Зо+7ХЗя-4). 


316. (Зо— 7X30+4). 


317. С41-ЗХ4Х+9). 


317. (4»+ЗХ4а^-9). 


318. (20+11X20— 5). 


318. (2о-11Х2о+5). . 


319. (6>+ЗХ4Ч-4). 


319. (Ь'—Щ^-^). 


320. (с'— 2)Сс'— 6). 


320. (с'+2Х<:=+С> 


321. (3!,»+8ХЗ,»«+12). 


321. (Зу'-вХЗ»'— 12). 


322. (1+ЗоХ1+Ь). 


822. (1— ЗоХ1+Ь). 


ЗИ. (1+ЗоХ1-г.). 


323. (1-ЗоХ1— *). 


324. (10-5ЬХ10+«). 


324. (10+б4Х10+е). 


325. (10— МХ1Ч— «)• 


326. (10+ИХ10— 4 


326. (ш+2Х»'+»). 


■326. (.»-2Хи— я). 


327. (х-Щх-а). 


327. (х+ЗХ^+а). 


328. (За:'— «ХЗг'+Р). 


928. (За;'+|»Х31«-}1). 


329. (5!,»-оХ5!('-»> 


329. (5!,»+оХ5!/»+« 


330. (,щ-+ЬХаГ-с)- 


330. (аГ-ЬХаГ+с)- 


331. (х'+ху+у'Хх-ц). 


831. (х'-ху+у^х+у). 


332. ()В»_«1Я+11"Х»14-»). 


332. (ш'+ята+я'Х»'— «)■ 


333. (2'+2о+о>).(3— о). 


338. (2'— 2о+о>).(2+а). 


33«. (Л!— 31г+25Х<!+5). 


834. (1г'+г,|г+2.5Х*— 5). 


335. (у»+3»г+9.>)(у— 3»). 


336. (!,»— 3!/1.+Э1Г>Х!/+3»). 


336. (9»1'-Зо,»+о'ХЗ.«+о). 


386. (дт>+3ат+а^3т—а). 


337. (о'+Зо'+9Хо'— 3), 


337. (о'^Зо"+9)Со'+3). 


338. (16».'— 4»|=!,'+у«Х4»1'+»'> 


338. (16тЧ-41«У+!('Х4'»'-!/' 


')■ 


33». (49х«+56х^+64!(>Х71=— 1 


ЗЮ- 


339. (49а:«-5б1"<(+Г.4»'Х71'+8!/> 


340. 2о+46+(-5с)]«. 


840. [211+С-41)+5с]>. 


341. [21+С— Зй+5«]'. 


841. [2а:+3!,+(-5.)]'. 


342. (81»+2«— р)'. 


342. Сдт—2п+р)-. 


343. {1»»-4!,-|»')>. 


343. (11<-4!,+|,«)'. 


344. (?«1— 8оЬ+1ь')«. 


344. (?11»— 804—14')'. 


345. {:|:+»+3)'. 


346. Га;+г+2)'. 
346. [»:+»+(-«)]'. 


346. у-н-у)+А'- 

347. [„+б+(_с)|>. 


347. [,+С-4)+с]'. 


348. Со-»-»)'. 


348. (с— 0-4)'. 


349. (2а-Ь+1)>. 


349. (го+г>-1)' 


ЗЮ. (Зо>+о»— !)■. 


850. (3|1'-а4+1)'. 
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363. (2а«— |аН*1)'. 353. (2а*+ ^яЬ— 6*)». 

354. (Зо»-Н|%— |аЬ»)». 354. (3«»— о%— ^я6*)». 

О^гавееп умножеше еокращенннмъ путемъ, соедвняя пронаво- 
дпемВ ваявшч цц ' ЬНши мъ образомъ: 

». (о+2Ха— 2ХаЧ-4)- 355. (а— ЗХв+ЗХяЧ-»)- 

I. (о— ЗХа+2Ха— 2). 356. (а+2Ха— ЗХа-|-3). 

357. (ар+аХ«— «)«. 857. (ж+о)«(«— «)• 

35а (яН-вДар— а). 358. (х—а)\х-\-а). 

359. (яН-2Хя»— 2Х»»— 2Хт+2). 359. (м+ЗХ**— ЗХ»«— ЗХ«»+5). 

350. («Н-ЗЯш— 3)». 360. (т— 2)«(т+2)*. 

351. (а+*)\а— д)». 361. (а+Ь)»(в— *)«. 

352. (о+*Хв— 5Хв-*Хв+5). 362. (я— гХв+7)(а— 7Хп | Л 

353. (я^^--лу«ХА*+«УХа^+«У')- 
363. (ау«-И^Х**У*+»*У*Х«У*--«*У)- 

354. (яу+2«^«*у*— 4«*Х«У— 2ж*)- 
364 (л^^Зу^аг^*— 9у*Х«У+Зу«). 

». (а— бХН-ЗвХв+ЬХв— Зс). 365. (о+2ЛХ«— вХ«— 2АХ" ♦'')• 
I (2а+Ъ)(а—еХ2а-ЬХа—е). 366. (а— />ХЗв— гХ«— ЛХ**»*» Ь*"). 

357. («+ух*«-«у+у*Х«-уХ«*+^+у*)- 

867. («•+а>у+у«Х*-УХ«+УХ«*-«!'+У*)- 

355. (»-2уХ«*-2«у+4у«Х»+2уУ«*+2а!у+4у«). 

368. (ж»+2ау+4у«Х«+2уХ«*— 2*У+4у*Х«-ау)- 
350. (т«— тп4-п*Хя»*+«»+»»*Х»»*— я»'»»''-}-»**)- 

369. (»»*+«»«•— п«)(т«—1ип—п*Хя1*+Зт«1»«+п'). 

370. (*1«4-»»»' — 2п*Х»»'— »»♦»— 2п*Х«»*+'>»»*»*+4и*). 

370. (т*— т»+2п>Х»»'+»»«+2«*)()»*— З»»*п*-Н4п*). 

371. (а«— я+1Ха«+я+1Ха*-|-о«4-1)- 

371. (аЧ-2а+1Хв»— 2о+1Хо*— 2я«+1). 

372. (а«-|^2о-1Хя«— 2а— 1Хо»— 6я*+1). 

372. (а«-ч»— 1)(о«+о— 1Ха*— Зв*+1). 
378. (аН-У+^Хв+У— 'Х«+«-уХ«-У— «)• 

373. (яН-У+*Ху— «— #Х'— «+уХ«+у-')- 

374. («-Иг+«)(«+'—уХу+«— *)(»—« -у). 

874. (вн-у+#Х'-<р-уХ«+»-уХ«+у-«). 



Въ сл'Ьдующихъ тасловыхъ примЪрахъ произвести 
общнмъ формулааъ сокращеннаго умножен1я: 



1 вычисленШ п^] 



1 



375. 21'=(20+1)', 


37». 


31». 




376. 49»=(50— Ц'. 


376. 


28». 




377. 87". 377. 931 


378. 


102». 


378. 98». 


379. 58! 379. 63'. 


380. 


25». 


380. 35". 


381. ой'. 381. 46». 


382. 


105». 


382. 103». 


383: 47.33=(40+7Х40— 7). 


383. 


42.58^(50— 8Х50+8Х 


384. 24.16. 384. 44.36. 


385. 


84.76. 


385. 94.86. 


386. 97.103. 386. 104.96. 


387. 


88.112. 


387. 111.89. 


388. 125.115. 388. 105.115. 


389. 


209.191. 


389. 192.208. 


390. 42.43=С40+2Х40+3). 


390. 


48.47=С5 


0—2X50—3). 


391. 62.57:=(60+2Х60— 3). 


391. 


73.68=(70+ЗХ70— 2). 


392. 101.98. 392. 102.97. 


393. 


29.27. 


393. 98.95. 


394. 88.87. ' 394. 79.78. 


395. 


205.206. 


395. 302.305; 


396. 12>=(10+2)5. 


396. 


21». 




397. 29М:30— 1)». 


397. 


38». 




398. 41". 398. 14». 


399. 


98». 


399, 99». '«Ч 


400. 112». 400. 211». 


401. 


408». 


401. 804". 'Щ 


402. 999». 402. 1001». 


403. 


1003». 


403. 997". Щ 


404. 25>— 15»=(25+15)(25— 1 


5). 






404. 36>— 26»={35+25Х35— 2 


5). 






405. 43»— 33». 406. 87"— 07» 


. 406. 


18»— 12». 


406. 19>— П». 


407. 88»— 12». 407. 97»— 3». 


408. 


323»— 77" 


. 408. 256»— 44». 



409. 565^—35*. 409. 981^— 19^. 410. 974*— 26^ 410. 1062*— 62*. 

§ 11. Д'Ьлеше одночленовъ. 

При д'Ьлен1и одкочленовъ поетупаютъ такъ: сначала по известно- 
му правилу знаковъ, которое выражается такъ же, какъ и въ умно- 
женш, выставляютъ знакъ частнаго. ЗатЬмъ цАлять чисоювую встичину 
коэффицшнта Д'Ьлимаго на числовую величину коэффищента дели- 
теля и пишутъ результать поол4 знака. Дал^е составляють буквен- 
ныхъ множителей чаетнаго по следующему правилу; если какой ли- 
бо нношитель входить только въ д^лимомь, то его лереносягь 
въ частное безь изменен!»; екли множитель входить въ оба одночлена 
въ различныхъ степенлхъ, то его пишутъ въ частномъ съ показате- 
ленъ, равнынъ разности показателей д^лниаго и делителя, а при 
равенстве показателей просто сокращаютъ; если же показатель иво- 
хнтелл въ д^лииоиъ меньше показателя того же множителя въ дЪли- 



Ь 



^ 
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тел11, или въ хЬжтыА входить множитель, не сокержапцйся въ д^Ьдк^ 
номъ, то д|1лете нац1шо невозмохно, и тогда частное просто обозна- 
чшотъ дробью. 

411. — 2о:2. 411. Зо:(— 3). 412. 5а:(— 5). 412. — 8а:8. 

413. 76:(— 7). 413. — 7Ь:(— 7). 414. — 9а:(— 9). 414. 10а:10. 

41 Б. 4а:а 415. 4Ь:(— Ь). 416. — 8а:а. 416. —8а:(—а). 

417. 5й:С— Л). 417. — 5АА 418. — 10с:(— с).418. 10с:с. 

419. 6»т:8». 419. 4тп:— 2ю. 

420. — Зт»»:2и. 420. — 6тп:(— 4»). 421 . 8аЬс:(— 26). 421. —ВаЬсЖ 

422. — 9аЬс:(— ЗЬ). 422. 8(Лс:2Ь. 

423. — 5хум:5хм. 423. 7а:ул:( — 7а»). 

424. Чхуг: — 7ямг. 424 — 5хуе:( — 5хг). 

426. — 14сД:— 7сА 425. 12сй:— 4сй.426. — 12а»:4а. 426. —ИаЫа, 

427. а»:а«. 427. а»:а». . 428. Ъ^^:Ъ^. 428. Ь':6'. 
429. а?":— ж'. 429. — у":у»- *30. —ж";»». 430. у": -у. 
431. ж»:т. 431. т»:т'. 432. п":»»". 432. п«:и'. 
433. т»:т» 433. п':п'. 434. ш»:»»»». 434. »»:п'. 

. 435. ж~:ж». 435. у«:у*. 436. — ж*"*:*". 436. у*-:— у*-. . 

437. ж":»". 437. у*Чу*'. 438. ж'-'гжв'". 438. усу*. 

439. —а<^.а*\ 439. о'":— а*». 

440. —а**:—а^. 440. — а":— а'«. 

441. а«+«:а«. 441. а'Ча*^*. 442. Ь»:?»'»-». 442. Ь^+'гб'". 
443. ж*:ж»П 443. ж»-3:ж*. 444. у^'У. 444. у^гу***. 
445. ж»+»:ж*-Л 445. ж*-«:ж*-». 446. у*+':у*"*'- 446. у^+^гу*"». 

447. 16аЗЬ*:8а«Ь. 447. 16оЧ»':2аЬ«. 

448. 35а»6»с:7а*Ь. 448. 35аЬ»с»:5Ь»с. 
Л449. 24ж«у3лг:3ж^- 449. 24жу«гг»:8жу»л. 

450. 48ж"'у»лгг*:6ж»л 450. 48жу'''*'м:8у"м. 

. 451. 42а»'Ьад:|а«Ь. 451. 42вй»'й»: ^*й. 

452. 2а"**»:9а%. 452. 9а«Ь'»:2аЬЗ. 

453. 6а8Ь*"с":— 4аЬ5. 453. — 4а'*Ь'»св:6аЗЬ. 

454. —12аЧ^сР:—9а€^. 454. 9аЗЬ"»с^:— 12Ьс«. 

>465. — 22аЬ"»йЗ:2?аЬад. 455. — 2?а"*зЛ:— 22а2М. 

4 4 

456. 0,бг»'с™+»:— ЗЬ«с»'-1. 456. — ЗЬ"'с«:0,6Ь'»-«с». 

/457. — За"'+"6'"-"с:— 1,5а»'Ь«. 457. 1,.5о'»-"Ь"'+"с:— За"&". 
458. 6т^м+2р)»2:— Зш(»+2^))». 
458. —ЫХп^2рУа:6тХп—2р). 

СборшпЕЪ вадачъ, ч. I. ^ 
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489. ^аЧЬ— с)^-Н)*:|а(Ь— с)«. • 

459. ?а2(Ь+с)«(Ь— с)2: — 1а^+с)^. 

460. -г*10(а— 1)^-^(а+Ь)--^^:— 8|(а— 1)'«-»»(а+6)»*-^. 
460. — з|(а+1)**+2(а— Ь)т+«сг:10(а+1)*^з(д_ь)«-т^р^ 

§ 12. ДФл:ен1е мжого^хдена на одно^хдея». 

При д^^ен1и многочлена на одночленъ, нужно мысленно преХот- 
вить себ^ многочленъ въ вид^ алгебраическое суммы его членовъ» 
т. е. относить знаки^ стоящхе передъ членами, къ самимъ этимъ 
членамъ. При такомъ представленш отд']Ьльныхъ членовъ, нужно 
каждый членъ многочлена последовательно делить на дблител»^ 
соблюдая общее правило д^Ьлен1я одночленовъ. Наконець полу- 
чаемый производен1я нужно складывать, т. е. выписывать ихъ ра- 
домъ съ ихъ знаками. Въ случае невозможности дЁлешя одного влн 
нЪсколькихъ членовъ^ нужно обозначить соотв^тствуюпця частння 
дробями. 

461 . (6а+8Ь— 2с):2. 461. (6а— 8Ь+2с):— 2. 

462. ( — ат — Ьт+е^т): — т. 462. (аП'\'Ъп — сп):п. 

463. (лг+оу — аа):а. 463. ( — Ьа?-}-Ьу — Ъа): — 6. 

464. (15а»— 9а«+18а«):3а2. 464. (За^— ба^— 15а*«):3а». 

465. —(6х^—Ах^а—6хул):2х. 465. —(8х^у^—12х^а—16хуа):4х. 
46$. (За%^— 15а%^— 12аЬвс):— ЗоЬ*. 

466. (5а%3— 35а%2с2-|-20а»Ьс*):— 5а%. 

467. (а^х^ — За»а;*у-1-ЗаЬ%?у*):алу. 

467. (а%у^+3аа;2у2 — ЗаЬЪ^):аху. 

468. 1—ЗЬх^+16хЬ/—хЬ/^:—6хЬ/. 

468. (— 5а?3у— а:«уа-|-24л;уЗ):— блуЗ. 
46.9. (42а*ЬЗ— 9аЗЬ^+16а%»):6а2ЬЗ. 

469. (36аЗЬ*-|-18а*ЬЗ_1ба»Ь«):12аЗЬ2. 

470. (— 4а%+6аЬа_12аЗЬ«):— !*• 

470. (— 4аба— 6а%+12а«ЬЗ):— |аЬ. 

471. (^а%^—9аЩ^-{-2аЩ>^:да^\ 

471. (8а2Ь»— 12а8Ь74-За%8):6а^Ь*. 

472. (4ш^м»-}- ^т*п* — =т^^): — =т^. 

2 7 6 

472. ( — бпАг^— ^тЫ'^'\- ^тп^: — ^тпК 
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473. (Ч4)хУ—1хУ+0,ЬхУ—1хУ^ 

474- (2т^— Злу+4р^3— бдЗгЗ):— 3«п«»^2д?. 

474. {гтЧ^—4^пУ-{-Ьр^^^—6^^^^:—2тЬ^^^^ 

475. (46сЗ~-1— 23сЗ«-|-20с^-^^— 0,2с5'~+2):23сЗ«-^. 

475. (4Ь«»+*»— 5Ь'»+2^+0,4Ь2»»+'»— 0,(3)Ь«-*):— 0,2Ь>«-^. 

476. [0,7аРа;Зв+5«^-^+3-.о,(27)а'^^+»— 

476. [0,8а?*^у^+^*54л;'»-у+2— 0^(36>«+у+^-{- 

477. [2хХа^Ъу—2ху(а+ЪУ+(а+ЬУх]:4х(а+Ъ)\ 
АП. '5л?*(а-ЬУ+5лу(а— 6)3— (о— Ь)ая?з]:_10а<а— 6)2. 

478. Чол?з(а— Ь)— 7л?2(а— Ь)34-5<а— Ь)*]:— 5а?^а— Ь)«. 

478. [12а\х+уУ—За\х^^)+4а(х+уУ]:—4аХх+уУ. 

479. • [— 7а6(л?— у«)з+8а^я:— у«)в_9а4(л^^«)«]:— 12а(ж— у»)«. . 

479. — За;уа2+Ь)»— 6лу^а2+Ь)^Н-5а;Уа«+Ь)*]:8яу(а2+Ь)2. 

480. '4(а— Ь)*^— 3(а— Ь)'*4-2(а— б^'^бСа— 6)«. 
480. [6(а+Ъу+Ща+Ь)'^—7(а+Ъ)*^]:Ща+Ъу. 

§ 13. Д'Ьденхе многочлежовъ '^). 

При дЪлеши многочлена на многочленъ поступаютъ такъ: д^иштъ 
высппй членъ д']^лимаго на высшхВ членъ дЬлитедя^ что даеть 
первый членъ частнаго; полученный членъ умножаютъ на делителя 
и произведете вычитаютъ изъ д^Ьлимаго. ЗатЪмъ Д'Ьлятъ высшШ 
членъ полученнаго перваго остатка на высппй членъ делителя, отъ 
чего составляется второй членъ частнаго; составленный членъ умно* 
акаютъ на д'Ьлителя и произведете вычитаютъ изъ перваго остатка* 
ЗатЬмъ также поступаютъ со вторымъ остаткомъ и т. д.. Если 
получается остатокъ^ котораго высппй членъ не делится на высшШ 
членъ дЬлителя, то дЬлете нацело невозможно. Тогда для выра- 
асетя полнаго частнаго прибавляютъ къ найденнымъ членамъ ча- 
отнаго дробь, которой числителемъ служитъ посл^дщй остатокъ, а 
знаменателемъ делитель. 

При указанныхъ вычислетяхъ можно заменить всЪ высппе члены 
упомянутыхъ разныхъ многочленовъ соответствующими низпшме 



*) Примеры д1лен1я съ остаткомъ обозначены з^'Ьздочкой. 

4* 
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членами гкта, же многочленовъ. Но таков способъ вычш»ев]я МпАе 
употребителенъ и, въ случае невозможности д&[ев1я нацело, может:» 
привести къ нехоразумЪшамъ. 

481. (а!«+2аа^8а«):(а5— 2о). 481. (««— 2аа?— во«):(ж+2а). 

482. 1&х*-\-ах—аЩ2х-\-а). 482. (6я?«— «ж— о«)<2ж^а). 

483. (о*+а%— а%«— аЬ«):(а«-6«). 
483. (а*— а%+а*&»-й5^:(а«+Ь«). 
4841 (а»— о?Ь«+аЧ.З— *»):(а34-Ь»). 
484), (о»+а«Ь*— а%3— 6»);(аЗ— й»). 
485^ (3+8аг+а;«— 2а;»):(1+2а?— ж*). 

485. (3— 8а;+а;«+2жЗ):(1_2а;_а;»). 

486. (3— 6а;«+4ж*— а;«):(3— За;8+ж*). 
486. (3+6а;«+2л;*— а;б):(3-1гЗ«*— ж*). 

• 487, (6а«6+9а'— боЬ*— 4Ь^:(Зо+2Ь). 
: 487. (баб*— 4Ь»+9а»— 6а»Ь):(За— 26). 
488^ (2о»+6аЬ»— 15Ь»+5аЧ>):(2а-5&). 
488^(2аЗ— бой»— 15Ь«+5о«&):(2а+56). 
489'. (— 6+13»— 2*»— За;«):(2— ж*— Зж). 

489. (— 4— ЗжЗ+11а;»):(2— «з+Зж). 
' 490. (15— За?з+бж*-9я!):(5— Зж). 

490. (6+5а;»— За;2_10а;):(3— 5а;). 

491 . (81)»— 27д'«):(41)2+6М+92*). 

491. (27р8+8зЗ):(91)*— врд+45«). 

492. (27|)»-|-642«):(91)«— 12рУ+1б2*). 
492. (б4р«— 2729):(1 бр*-!- 1 21>«з»+92в). 

493* (2а;»+^а;«+13жЧ-2):(я;«+2а;+3). 

493* (2а;»— 5а;2+9;»— 4):(а;'— 2а;+3;. '■ 

494*(1— 5а;+11а;«— За;3):(1— За;+2а;*). 
494* (1+6Ж+ 1 За;«+1 0а;3):(1 +2а;+3а;*). 

495. (^а;*+^у»)4^-^ж^+^«). 

496. ('т^'-й^-^ф^+'^'+з^). 

497. (Зо*— 8о»+7а*— 2а):(3а2— 2а). 

497. (За*+8а»4-а*— 2о):(За«+2а). 

498. (10а«— 9а*— 14а«— 3):(5оа+3). 
498. (10а«— 21о*— 4а«— 3):(5о«— 3). 
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499. (6о*^»+а«"+^*— оЯ-Ха^+га*). 

499. (аа-^в+За*»— 8а«"+«):(аЗ-|-Зл). 

500. (а"'+»-|-а»+"-'):(а»-Ч-а*). 
600. (а""*»**— «"•+^*):(а*-»— а"-*). 

501. (а*-|-а%+19а&»— 156*— 8лЧ»^:(а«+ЗаЬ— б&«). 

501. (а*+1 9аЬ»— а%— 1 5Ь*— 4а«Ь«):(а«-)-2«*— 36«). 

602. (»»♦+ ^— |т«— ^):(«»*+ 1 — §»»)• 

502. («*+ ^1»»-^«- 2й)=<^**'- ^ + §»)• 

808. (4_^т«+|«»*+| + ^*Х~ -1 -Т> 
508. (4+^-6?«з_7|«+101|««):(^ +1-1»). 

604* (За;*— 8»»— 10а;«4-10а?— 2ХЗа?«— 2а;+1). 

504*(За;*+8ж'-|-20«*-)-15а!+7):(Зж«+2а;-|-1). 
505*(1— 4а;— 4а;«+15а;»— 6ж*-|-а;»):(1— 5а;+3а?«+л^. 
505*(1— 4а^— 6а;«4-10а!*— 4а!*— а!»):(1+5а;— За;»— а;^. 
606*(«Ч-За;*+8а;3_|.10а;«_|_За;+6):(а;»+2а;«+5а;+1). 
506 * (а;»— За;*— 2а;»+2а;2— а;+4):(а;»— 2а;«— 5а;4-1). 
807. (1— 2»»*— ш^— я»»— «»*):(1— »»»—»»). 
507. (1+т«— 2»»*— 2т+т»-)-»»«Х1+*»*— т). 

608. (81т*— 16»»*Ха»»+2»). 508. (16»»*— 81п*Х2»»— Зп). 

609. (16р12— 81дв):(2р«— Зз»). 509. (81^)«-.16д*^:(Зр»+2г»). 

610. (32а;»<»+у»):(у4-2а;«). 510. (а?»<»+243у»ХЗу+а;«). 
511. (243р1«-^д»):(31)»— в). 511. (р"— 32д»):(1»»— 2г). 

612. (а;в— 2«»+1):(а;*— 2ж+1), 512. (а;«+2ж»+1):(«»+2«+1). 

613. (а;б— у«):(а!9+лу+У*). 513. (а;»— у«):(а?^-лу+у«). 

61 4. (1+15а;*+15а;*-|-а;«— бя;— 20а;»— 6а!''Х— Зж— «'+1+За;«). 

514. (1+2а;«— 4а;*4-а;*— 4а;+2а;»+2а;»Х— 2а;+2а;«+1— а^. 

51 5. ф»»+ "»»»— 4я1*— 10|т«+27— ^«»):(— »^^+^*+8)• 

515. (|«г»+7§»»-1|»»*-1|»»+4й«'+^)К|+2».«-т). 

.61 6 * (а«— 2о«Ь«— оЬ*):(а»— 2а%+2а6«— 6*). 

516 * (о»— 6аЗЬ«— аЬ*):(а»+2а«Ь -2аЬ*+Ь'). 

517* (а»— 2а*Ь— 4а%«+г»»):(в'+ЗвЬ*+Ь')' 

517 * (а»+2а*Ь— 1 Оа%»+Ь»Х«'— ЗаЬ'+Ь*). 
518*(6+7а«+31ав+10а1«):(2+3а«— а*+6ав). 

518 * (6— 7а«— 6о*4-8а"Х2— За»+а*— 6о«). 

619. (5л»— 26а«— 11в*+2а«— 5а»— 124-7а):(4а»— о»— 0+3). 



I- 
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519. (6о«— 4а+11о*-9а»— 5о»+14-6а«):(а«— 2а-^2а8+1> ^ 

520. (6««-|-10^гв*у*-|-36л!у+16у1<>— 50жу*— 8а:»у*):(4^ау«— ' 

520. (6а;*— 37|аНу*— 24а!у+16у"+36лу-.-8аг»у*+ ' 

+50яу8):(4^ау»+ V— ЗжО- 

521. (а*+а«+о*+а«+1):(о*— в»+а»--а+1). 

521. (а8+а«+а*+а2+1):(а*+а8+а!'+^4-1> 

522. («»+а;У+ж*у*+а;у+у«):(ж*+ж»у+«У+жу»+У*). 

522. (а5«+«У+аИу*+«УЧ-у*):(ж*— «'У-!-*^^'— {еу'+У*> ' • " 

523. (т«-|-21»Зи«+и«):(т«4-2т»4-»'). 

523. (т«— 2т5»»4-»^:(»»*— 2»»»»+«*). ' 

524. (»»в— 54»»з+729):(»п*— 6я»-|-9). 

524. (»»«+54»»з4-'^29):(»»«+6»»4-9). : ' 

525. (ж*— 2«У4-у*Х«*+2яу+у«). 

525. (ж«— 2аг*у*4-У»):(а?«— 2а!у+у^- 

526. («8— 32а;*+256):(а?»— 4ж+4). 

526. (ж«— 32а;*-|-256):(««+4а;+4). , • 

§ 14. Сокращенное д^Ьлен1е по «ормуламъ *). 

Задачи этого параграфа должны быть решаемы по ткыъ хе фор> 
иуланъ, Еоторыя сдужатъ для сокращеннаго уиножешя многочлбвовъ^ 
приминая только.. эти формулы въ обратноыъ смысле ихъ. 

527. (а*-Ь«):(а+Ь). 527. (а«— Ь>):(а— 6). 
528*(а8+*'):(в^Ь). 528* (а9+Ь«):(о+Ь). 
529. (аЧ-6'0:(в+Ь)- 529. (а'— 6«):(в-Ь). 
530*(аЗ— Й3):(в4-Ь). 530*(а8+Ь»Хв— *)• 
531. (а*— Ь*):(а9— 6»). 531. (а*— &♦):(«»+&*)• 

532*(а*+6*ХвЧЬ'). 532*(а*+**):(«*— 6*)- 

533. (а«-Ь«):(а4-Ь*). 533. (ав+Ь«):(а«+6«). 

53**(а'+Ь"0:(а*— Ь*). 534*(о«— Ь«):(о«+Ь«). 

535. (а«-|-2аЬ+Ь«):(а+6). 535. (а*— 2а6+Ь«):(а— Ь). ; 

536. (о»— ЗаЧ»+3«**— Ь'):(в— Ь). 

536. (о»+За«Ь+ЗаЬ«+Ь»):(а+Ь). 

537. (а*— 2а«Ь*+Ь*):(о«— Ь«). 537. (о*+2аЧ»«+Ь*):(в*+Ь*). I 

538. (об4-За*Ь«+ЗаЧ»*+Ьб):(о«+Ь2). 



*) Въ лрин^рахъ, обозначенныхъ зв4Ьздочкой, указать признакъ д^лени съ 0(ялт- 
жомъ. ■ ■ ' 
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538. (а«— Зв<Ь«+За'Ь*— *б):(а«— 68). 

539 * (а«+2оЬ— Ь«):(о— &). 539 * (а«+2аЬ— &«):(й-|-Ь). ' ' 

540 * (а*+2оЧ»«-|-Ь*Ха«— *«). 540 * (а*— 2а*Ь«+Ь*):(о8+Ь«). 

641 * (а»+3а*&— Зой»— Ь3):(а+Ь). 

541 * (а»— За«&— ЗоЬ«+ЬЗ).(в_5). 

542 * (а«— 8о<Ь«+8аЧ>*— Ьв):(о»+Ь»). 
542 * (а«Н-За*г»«+8о«Ь*+6<^:(а»— 6«). 
543. (о^-Зо«&4-ЗйЙ«— Ь»):(о*-2аЬ+Ь«). 

543. (о34-За%+8а6>+Ь»):(о«4-2аЬ+Ь»). 

544. (вв+8о*Ь«+За«Ь*+Ьв):(а*+2а«&«+Ь<). 

544. (о«— За*Ь«+3««Ь*— Ь*Х«*— 2«*Ь*+Ь*> 
545 * (аЗ+За«Ь-}-ЗаЬ«— Ь3):(а»— 2аЬ+Ь«). 

545* (о'+За'&+ЗаЬ«-Ь«):(о«+2а&+Ь«). ' ' 

546* (аЗ— 8а«Ь— ЗаЬ«4-ЬЗ):(а«-(-2аЬ+Ь«). 

546* (а»— За«Ь— Зо5«+Ь»):(а«— 2аЬ+Ь2). 

547. (ж»— 1):(ж+1). 

548. (ж»— !):(«— 1). 

549. (ж*— 1):(а;«— 1). 

550. (жб+1):(а;«+1). 

551. (п*— 4):(»*— 2). 

552. (и«— 8Х»»»— 2). 

553. (и*— 9):(п«+3). 

554. (и«+27):(м»+3). ! 

555. (ж'+у'Хж*— а^+У*)- ... 

556. (ж'— 8у»):(а;«+2а;у+4у*). 

557. (♦»»— 1):(п«+п+1). 

558. (пЧ-27):(и«— Зи+9). 

559. (ов— Ь«):(о*+а«Ь«+Ь*). 

560. (ав+8Ь«):(а*— 2о«&«+4Ь*)'. 

561* (жз— 27):(а;«4-Зж+4). 
562* (27а!»+8у5):(3ж2— 2а:уЦ-4). 

563. (а;2+7а;+10):(а;+5). 

564. (а;«+9ж+14):(ж+2). 

565. . (а;«+6а;+б):(а+1)- 

566. (а;«-|-11а;+18):(а;+2). 

567. (у*-5у+6):(у— 3). 

568. (у8-10у+21):(у-7). 

569. (у«_Зу+2):(у-2). 

570. (у*-7у+12):(у-4). 



547. (ж*— 1.):(а;— 1). 

548. (а;»4-1):(«+1). 

549. (ж*— 1Хл;«+1). 

550. (««— 1):(а;«—1). 

551. (и*— 4):(и«+2). 

552. (п«+8):(»«+2). 

553. (и*— 9):(п«— 3). 

554. (иб— 27):(п*— 3). 

555. (ж»-у»):(а?«+лу+у«> 

556. (а;3+8у»):(л;*— 2а!у4-4у«). 

557. (««+1):(«*— п4-1). 

558. (иЗ— 27):(»«-{-3»»+9). 

559. (ав+Ь«):(в*— «*&*+Ь*> 

560. (а«— 8Ь»):(а*+2«»Ь«+4&»). 

561* (жЗ+27):(а;>— 2а;+9). 
562* (27а;»— 8у»):(Зл;«+6ау+9). 

563. (а!«+5л;+6Х«+2). 

564. (а;*+10ж+21):(а!+7). 

565. (ж«+8а;+2):(а;+1): 

566. (л;«+7а;+12):(а;+3). 

567. (у«— 7у+10):(у-2). 

568. (у«-8у+1б):Су-3). 

569. (у*-6у+5>(У— 5)- 

570. (у«-11у+18):(у— 9). 
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671. (««+«— 6):(г-|-3). 

572. (««+4»— 21):(«+7). 

573. («8+«— 2Хв— I). 

574. («2+«-12):(;г— 3). 
576. (««— 3«— 10):(м-|-2> 
576. («*— 4м— 5):(«-|-1). 
677. (м*— 4«— 5):(«— 5). 
57а (««— 7м— 18):(«— 9). 
579. (а^—Ъ^у.(а—Ь'). 

580» (а*+60:(«+*)- 
581. (а»+Ь»)<а+Ь). 
582* (а»— Ь»):(а+&). 
683. (32ж»— у»):(2а;— у). 
5»** (32а;»+у»):(2а;— у). 
586. (ж»+32у»):(а;+2у). 
586. («»+32у»):(а!— 2у). 
687. (16— а;*):(2+«). 

588. (81— л;*):(3^-ж). 

689. (16— 9л;«):(4— За;*). 

690. (81— 4а;*):(9+2а;^. 

591. (а»—Ь^:(а—Ь). 

592. (о«Ь«— св):(аЬ+с). 

593. (1+а»у»):(1+ву). 

594. (ав_^й8):(в»ц.г,). 

595. (у*— *"):(у— *»). 

596. (ж«— у"**):(««— у»4 

597. (аЗЬв_8сб(гз):(аЬ«_2с«(г). 

698. (81а8— 16с1>):(3а«+2с»). 

699. (а;»+7оа;+10л«):(а;+2о). 

600. (л;«4-10аа;+21а«):(а;+3о). 

601. (у«— 5г»у+6Ь«):(у— ЗЬ), 

602. (у«— 96у+14Ь«):^— 7Ь). 

603. (««+й»— 6с«):(^г+3с). 

604. (г*4-4<»— 21с»):(лг+7с). 

605. (м*- Зим— 10<г«):(м— 5(0. 

606. (м«— 2ЙМ— 15(г«):(м— 5<0. 

607. [(а+&)«— <;«]:[(а+Ь)— с]. 

608. [а?«— (а— Ь)*]:(а;-|-а— й). 

609. [(о— *)«— (с-^»]^»— 6— с+<*). 



571. 

572. 

573. 

574. 

575. 

576. 

577. 

578. 

579. 

580* 

581. 

582* 

583. 

584* 

585. 

586. 

58Т; 

588. 

589. 

590. 

591. 

592. 

593. 

594. 

595. 

596. 

597. 

598. 

599. 

600. 

601. 

602. 

603. 

604. 

605. 

606. 

607. 

608. 



(я«4-3«— 10):(^ег-1-5). 

(*«+5«— 14):(хг4-7). 
(*«+4*— 5):(«— 1). 
(««+7л— 18):(,г— 2). 
(м«— м— 6):(м+2). 
(м«— 411— 21ХМ+3). 
(г««— м— 2):(м— 2). 
(««_и_12):(«— 4). 

(а*— 6*Х«+*)- 
(а*+Ь*):(о— Ь). 

(а»— &»):(<»— *). 
(а»+Ь»):(а— Ь). 

(32а;»+у»):(2ж-Ьу). 
(32ж»-у»):(2ж-|-у). 

(ж»— 32у'0:(«— 2у). 

(ж»— 32у»Х«+2у). 
(16— а;*):(2— »). 

(81-^):(3+а;). 
(16— 9а;»):(4+3««). 
(81— 4а!*):(9— 2а;«). 
(«в— *«):(в-1-Ь). 
(о*Ь* — с*):(<й— с). 
(1-^»у»Х1-ау); 
(а»— *»):(о— Ь«). 
(у1*_;г*):(уЗ+л). 

^*4Г*8 — Х^У^Я^ — «*). 

(а<'Ь»+8<!»(г«Х«Ч»+ 2сД»). 
(1 6о»а— 81с«):(2аЗ_Зс«). 

(л;«+5аа;+6а»):(а;+3а). 

(а;«-|-9ва;4-14<»*):(«+7а). 
(у«— 7Ьу+10Ь«):(у— 5Ь). 

(у«— 10Ьу+21Ь2):(у— 3^ 
(хг«+ Зйег— 1 0с«):(«-|-5с). 
(л«+5сг— 14с«Х0+7с). 
(м«__(й«— 6й«):(«— Зй). 

(м*_4(й^— 21<г«х«*— '^<0- 
(а— &)»— с«]:[(а— Ь>— с]. 

ж* — (о — Ь)* I :(ж — а+Ь). 
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С 



(«Н-п)»4-1)']:(«И-»+Р)- 610. 
у—(Ь—с)^]:(х—Ь+с). 

(т — пУ—р^]:(т — п-\-р). 

а*— («— у)*]:(в+а^— у). 



609. 
610. 
611. 
612. 
613. 

614. [x^—(Ъ-\-еУ^(x—Ь—е). 

615. (^*_1ь*)ф«_1ь«). 

616. (1а;3+1у«)ф+1у»). 

617. (|'п«-1р»):ф«-1р). 

618. (1+|ег«):(1+|4г«). 

620. (15а^_§у*х|г+|у). 



611. 
612. 
613. 
614. 

615. 



621. [(о— Ь)»— (с+й)» 

621. [(а^-Ь)»+(<^— <!)» 

622. [(а+Ь)»+(л-Ь)8 

623. [(««— Ьс)»+8Ь»с»]:(а»+Ьс). 623. 

624. Г(а;«+«у)*— (ж«-ву)42ау. 624. 



616. 
617. 
618. 
619. 
620. 



«'-)-(Ь — с)'] :(х-\-Ь — с). 

(♦» — и)* — р*]:(»1 — и— р). 

а«— (ж4-у)*]:(а— «— у). 
ж* — (Ь — с)*]:(а;-|-Ь — с). 



16 



81' 



:2а. 622. [(о+Ь)»— (о— Ь)з]:2Ь. 



(оЧ-Ьс)«— 8Ь%» 



;(а«-*с). 



(«»— ау)*— (а!«+«У)*]:2Л 



9 15. Уняоае«а1е н д4Ьхея1е няого^гденовъ оъ бухвея- 

нхпкн Х08«*жц1енташ1. 



625. 
626. 
627. 
628. 
629. 
630, 
631. 
632. 
633. 
634. 



Произвести унножеше 

(ах-\-Ъ)(Ъх-\-а). 
(ах-\^'ХЬх — а). 

(х*-\-ах — о'Хж+Ь)' 
(а!«+аЬа!+Ь«Хл!— Ь). 
(а?' — <1Х*-\-а*х — а'Хл+Ь). 
(ж^+Ьл;' — Ъ*х — Ъ^х — а), 
(х* — Ьж+о'Х^'+с* — <^)' 



многочленовь: ''^. 

625. (аа;— ЬХ*«— <»)• 

626. (ах—ЬуЬх-\-а), 

627. (««— аж— а«Х*— *)• 

628. (,х*—аЬх+Ъ*Хя!+Ъ). 

629. (ж'+оа;*— а»»— а»Х«— *)• 

630. (а;3_4а;8_б1сц_й3)(а;+а). 

631. (х*-\^я>-а^х^—сх-\-Л*). 

632. (ж«— 6а>-а«Ха?«+са;+(г^. 



х*-\-(а — Ъ^х — аЬ 



.(ж+с). 
.(ж — с). 



633 
634 



■Г 



* — (о — Ъ)х — аЬ 



.(л?— с). 



*) До производства дЪйств!я и во время его можно раскрывать скобки, а посА^ 
наоборотъ, нужно ввести скобки, располагая члены по етепенямъ. 
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635. 

взв. 

637. 
638. 
639. 

639. 
640. 
640. 
6Ф1. 
641. 
642. 
642. 
643. 
643. 
644. 
644. 



я«+(»— 1>+1]-(л>-1). ■ 
>+(в+Ь>р— Ь].(а4- 1). 

«««— (2л— Ь>г+*«].(«+с). 

С 



635. 



637. 

638. 
(а+Ь>сЧ-(а— *>+2].[(а— Ь>— 1].' 
(о— *>«— (а-|-6>+2].[(а+Ь>в+1]. 
(2а— Ь)Я!«— а(о-}-6)я;+а9].[(а+Ь>г— а(а— 6)]. 
(2а+Ь)а!*+а(л— Ь>1!— а» . (а— Ь>»+в(<»-И)]г 

а.«+(а+Ь>-К«*— Ь*)][жМ«— *)*— (е-*)*]- 
«*— (а— &>+(«»— Ь«)].[«'+(о+&>г-(а+Ь)']. 



:«+1>+1].(аН-1У 

636. [;сН<<»— Ь>-*К«— !)• 
аа;«-К<>—2&>г— &«].(«— *). 

ож*-<а6— 1>Н-2Ь].(а!4с). 






аа;«+5(о+2Ь>— о«— Ь«].[6а;«-*(2а-)-Ь)яН-«Ч-&'° 
2а!»— (а+Ь)я;«+аЬа5— а4-Ь].[(о— 6)я:«+«*«+<»+Ь]- 
2х^-\-(а — Ь)»*— аЬа?+<Н-^]Т(<*+Ь)** — <'^''' — *+Ь]' > 

(о+г»>»-Ка— *>«— 2(а— *>].[(а-НЬ)а;*— 2(<^-6)а^— 2а]. ' 

[(о— 6>»— (а+*>*+2(а^-й>1.[(а-*)«*+^в+&>+2в]. . , 
Произвести д^леше ыногочленовъ: *). 

645. (»'+&** — ож* — абж — о*л! — о*Ь):(а;-|-Ь). 

645. (ж'— &а;'+оа;' — аЬа? — а^-{-аЧ):(х—Ь'). 

646. (ж^+ож» — аЧ>* — са^—асх* — а^х-\-а'кх^аЧу.(х — с). 

646. (ж* — аж'+а^'+са;* — оеж* — о»ж4-в*сж — а'<!):(ж+с). 

647. [ж*+(Ь— с>М«'+&о-^*)«*+(«^&й*>-*-в^]'(**— с*+<'^- 

647. [x^—(Ъ-чОx^-\-(а*—Ы^^РУ|^аЧ+М^'■аЧ*}(x^ 

648. [ж»+2аж«+(а*-*«— с«)ж»— <с»+а&«+ас«)ж«— с«(ао— ««)ж+ 
+с']:(ж*+аж— с*). 

648. {ж»— 2аж*+(а«— Ь«+с«)ж»+(с9+аЬ«— ас«)ж«— сХас+Ь«)я!+ 
-}-с']:(ж* — ож+с*). 

649. [(о*-Ь*)ж«+(а»— Ь»)ж+о«— Ь«]:(а— 6). 

649. [(о*— Ь*>«-(аЗ+г»')ж— а«+Ьа]:(а+Ь). 

650. (о«+4а-5>«+(а«+8о+15>+а«+Зо— 10]:(о+5). 

650. (а«— 4а— 5>*+(а«— 8а+15)ж— о«+3а+10]:(л— 5). 

651 . [2*3— (аН-3&>«— (5а2+ 7аЬ4-2Ь«)ж+3(о+Ь)з]:[2ж— З(а+Ь)]. 
651. [2ж» -(36— а>Н-(2Ь*— вЬ— а«)ж+3(а-г»)»]:[2ж+3(а— 6)]. 



*) До производства дЪйствья и во время его можно раскрывать скобвк везд!, 
кро]гЬ внсшихъ чдевовъ дблнаго, к^явтая и остатковъ. Въ внсшихъ же членахъ, 
««оборотъ, нужно вводить скобки. То же сж^дуегь сд1мать въ окончатеаьно вай- 
■ноиъ частвомъ. 
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• 



(а— Ь>+Ь2 



652. [(а-^>з^(2Ь«— а2>г^а%+ЬЗ>— оЬз" 

652. [(а+Ь>8— (262— а2>2+(а%+ЬЗ>— оЬ^' 

653. [(ЗаЗ— 2а«— 8а+5>^+(4аЗ— 22а+17>2+(10а2— 34а-|- . 
+29>?+8а2— 26а+21]:[(аа+а--1>«+(а--2>+2а— 3]. 

653, [(ЗаЗ+2а2— 2а+5>з_(4аЗ— 8а2+22а4-3>2+(10а24-20а-|- , . 
+1>^8а2+2а+21]:[(а«-г-аН-1>«-(а+2>+2а+3]^ 

654. [(4а2— 9с«>*-т-2асж54-(16«с--аЗ+са>2+2(2а2+с2>— 
— 4а2+с2]:[(2а+3с>2^(а+с>— 2а+4 

654. [(4а«— 9с>*+10«««^--ЧвМ-16л(?— с2^^ 
. — 4а2+са]:[(2а— Зс>24-(<|-}-с>?^ 



ОТДЪЛЕНШ 1У. 



РА8Л0ЖЕН1Е ВЫРАЖЕН1Й НА ПРОСТЫХЪ МНОЖИТЕЛЕЙ.' 

§ 1. Преобразоваяхе многочленовъ въ прож8ведея1ё 
безъ посредства «ормудъ сокращеннаго 7МНоасен1к 

ж д'Ьдешя. 

Если всЬ члены многочлена содержать общаго множителя, то 
можно разделить весь многочленъ на этого множителя нобозначит!ь 
умножеше того же множителя на полученное многочленное частное. 
Отъ этого данное выражеше не изменить своего количественнаго 
значен1я, но приметь форму произв0ден1Я. Наприм^ръ, двучленъ 
а&-|-ас можно представить въ виде а(&4-0* 

Такое преобразоваше формы называется вын^сенгемъ общаго мно* 
жителя за скобки. Производя это дЁйствхе, слЪдуеть заботиться вы* 
носить за скобку все, что можно, такъ чтобы въ членахь частнагог 
заключаемаго вь скобки, не оставалось больше никакого общаго 
множителя. > .1 

Иногда при вынесенш за скобку придають общему множител^;^ 
знакь минусъ. Въ такомъ случае члены частнаго въ скобкахъ пи- 
шутся со знаками, противоположными тЪмъ, каше имЬли передъ 
собой члены даннаго многочлена. Отрицательный знакь общага 
множителя относится при этомъ ко всему произведешю. Напр., дву^* 
членъ — аЬ-^-ас можеть быть представлень вь вид* (— аХЬ— с), а^ 
вместо этого пишуть — аф — с), при чемь минусъ относится уже на 
хъ одному множителю а, но ко всему произведенш. 



(1) 
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1. 5а— 5Ъ. 1. бя+бб. 2. 

3. 6а— 96. 3. 10а4-15Ь. 4. 

6. 2а;— 2. 5. Зж+З. 6. 

7. а*^аЬ. 7. аЬ-^К 8. 
9. аЧ)*+Ь<. 9. а^-\-аЧК 10. 

П. а»г5+гб. 11. а^х^-\-х^ 12. 

13. 4а*— гЬй. 13. баЬ— ЗЬс. 14. 

15. 10а»а;*+35а*я;'. 15. 

16. 12а«а;<— 4а%«. 16. 

17. 6я'*+1+12а". 17. 4а"— 8а"~'. 18. 
19. а"'+»— а". 19. а"Ч-о"'+". 20. 

21. 6Э"-1— ЬЗ"-'. 21. 

22. оа"Ь"+о>"Ь2«_ 22. 

23. аа;— йж+сж. 23. 

24. — Зо+ож— ау. 24. 

25. Зоб— 6о^з+9аЗ&''. 25. 

26. —8аЧ-^иа^^—20а^Ъ\ 26. 
^7. бо'сз- 6а'с2+16в'с*- 27. 
28. — 15а''с'+5а«с*— 10я»с=. 28. 
^. 54в36=— 42а»сб_24а*6Т. 29. 
30. 42а»Ь»— 35аЧ.»+5Сг>'с<. 30. 



об -[-6с. 
б+Зж. 



. об— 6с. "^^ 



6. 6— За;. 



10. а*6'— 6", 
12. аЧ^-\-х^у^. 
14. 10айз_156*. 



9а'— «о^Ь. 
21о%в— 14о*я:3. 

18а'я;»+9а^ж^. 

Зя"-»— Са". 18. 10о"+»+5в* 

6Я"-|-бв«. 20. б'"— б*"-». 

Ь3п4-1_|_ь(п_ 

а"ЬЗ"_оЗ"б». 

— аа:-(~*з; — с». 

2а — ах-\-Зау. 

— 2а»63-|-4а26»— баб. 

—1 6а*сЧ-1 2а»с»— 20а*с5. 
24й^б— 16»^- 40а'"с'. 
35а«6'— 40а'й»+ 1 5аЩ}\ 

48а»6'— 54а'6в— 306М.' 



Когда члены иногочлеыа не им^ютъ общаго иножителя, то иногда 
удачной группвровкой членовъ въ н4еволько гругшъ, содержащихъ 
оо несколько членовъ въ кащюй группе, наюдягь въ этихъ обра- 
зовавшихся груапахъ общаго и притомъ нвогочлениаго мнохителя. 
Нередко для такой группировки оказывается достаточныиъ заклю- 
чить несколько членовъ въ скобки со зиакомъ -{-, или со знаконъ — . 

Напр., ин^Ья трехчленное выравсев1е а(Ь-{-с)-{-Ь-\~с, ны заключаекъ 
два послбднЕе члена въ скобки съ плюсонъ и находимъ выражепе 
«(&-|-с)+(6-}-с), которое можно разснатривать какъ двучленъ и ко- 
торое преобразовывается въ произведете (а-{-1ХЬ-\-с). 

Подобно этому въ выраженш а(6 — с) — б+с заключаенъ два по- 
слЪдте члена въ скобки съ минусомъ, отчего выражеше приметь 
видъ а(Ъ — с) — (6 — с), а затЬмъ преобразуется въ произведев1е 
<а-1)(Ь-е). 



ЗГ. аХа+х:)+хХа+а:-). 

32. 2К!)-!г)+35(г)-г). 

33. о(«+1)— 2<1+1). 

34. 2Й1— П«-45С|.— 1). 



31. о'(а— »)+«■(<■— х). 

32. гЛ'+гУ-ЦСр-И)- 

Щ. 2(1(1— 1)—1<г;—1). 
34. *гС1>+1)+20"+1)'- 
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35. тпСт2+п2)— п«(т«+л«). 35. т^Сш^+п^)— тп(т2+п«)- 

36. 4п»2(п^— 2)-|-2жп(п«— 2). Зб! 2т2(п«+2)— 4»1п(п«+2). 

37. «(л?4-у)+л?+у. 57. а(л?— у)+а;— у. 

38. 2Ь(л?— 1)+а^— 1. 38. 2Ъ(х+1)+х+1. 

39. 2<у+1)— у— 1. 39. За(у— 1)^у+1. 

40. Ъ(х — у) — ^х+у. 40. Ъ(х-\-у)—х — у. 

41. 4г(а**+л*)— «*—«*• 41. 5а(л;^— а*)— а^+л»». 

42. За(а**— у**)— у^+л"- 42. 2л<у**+л?*)— л»»— у*«. 
43- ^(й— !>)— О— «)• 43. <;^— ^)+(д— !>). 

^44. 6а(21>— «)-}-ЗЬ(2— 21)). 44. 6аО>— 2з)— ЗЬ(22— Р). 

45. XI— «+«^)— (^^«-^л^- 45. XI— «—«*)+!— а— а* 

46. й(Ь^+Ь*— Ь)+Ь^+Ь*— Ь. 46. д(^з_ь8^Ь)— Ьз+Ь2— Ь. 

47. 2{р-аУ-Ъдад-р). 47. 2Хр-г>-3(й-1>)1 

48. 31)(р— г)— 5(3— р)». 48. 3(1Ь- д)^-2з(д-^). 

49. а(Ь— 1)+<1^)— Ь+1. 49. а(1— Ь)+ф— 1)-^+1. 

• бЯК 0(2— л?*)+Ь(^*— 2)— 2-|-л?2. 50. а{х^—Ъ)-^Щ^х^^-{-хК 

Въ большинств']^ случаевъ» встречающихся на практике, требуется 
для открыт1я общаго многочленнаго множителя не только соединить 
.члены даннаго многочлена въ группы» но еще вынести въ этихъ 
группахъ общаго одночленнаго множителя^ различнаго для казвдоВ 
группы. При удачномъ выбор'Ь группъ и при обязательномъ услов1В 
выносить за скобку все^ что можно, обпцВ множитель всего даннага 
многочлена легко обнаруживается. 

Напр., им4я многочленъ а^-}-а*Ь+2а&*+2Ь*, соединяемъ пер- 
вые два члена въ одну группу и посл^дше два въ другую и вы- 
носимъ въ первой группе за скобки а^ и во второй 26^; получимъ 
а\а+Ь)+2Ь^а+Ь) или (а-|-6Х^*+2Ь*). Того же результата можно 
достигнуть^ вынося въ первомъ и третьемъ членахъ множителя а, 
а во второмъ и четвертомъ множителя Ь. 

Подобно этому, соединяя въ многочлене За^ — За^Ь — аЬ*+Ь^ пер- 
вый членъ съ третьимъ и второй съ четвертымъ и вынося въ пер- 
вой группе множителя «, а во второй множителя — &, получим^ 
а(3а^— Ь*) — Ь(3а* — Ь*) или (а — ЬХ^л* — Ь*). Тотъ же результагь ока- 
зался бы при вынесеши нзъ первыхъ двухъ членовъ за скобки Ы% 
а изъ послёднихъ двухъ — Ъ\ * 

Нужно заметить, что подобнаго рода преобра8ован1я отличаются 
большимъ разнообраз1емъ, въ особенности при соединеши ихъ съ дру** 
гимн алгебраическими действ1ями. Поэтому нельзя дать для этихъ 
преобразоватй общихъ и вполне оцредЬленныхъ правилъ; навыкъ 
въ нихъ прхобретается лишь обстоятельнымъ и методическимъ 
упражнешемъ. 
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51. ае — си1-\-Ьс — ЬИ. 

52. ас+аИ—к—М. 
/63. а;"+Л+2а;г'+2г', 
т. !'— Л— 21г'+2Л 

55. о'— гя"— 2а+4. 

56. |^^—2<г^+2а—4. 1 

57. аЧ^+аЬеЧ+аЬЧЛ+А^ 

58. аЧ'—аЬсЧ-ЛЧЛ+сЧ}. 



Ъ\. ас+а1+Ьс+Ъд^. 

62. ас — ай—Ьс-\-Ъ(1. 
)(63. х'—хЧ+2Х1'-1!1'. 
Х«4. 1'+Л— 2»«— 2г'. 

56. о'-)-2о«+2о+4. 

56. о'+го"— 2о— 4. 
/ 57. аЧ'—|ЛеЧ+аЪ^«^-сЧ^. 

/69. (4о— 54)(3»1-21))+(46— оХЗт— 2р). 

69. (40+56X3^—2'»)— С46+ОХЗР—2""). 
^60. С5о— 2»Х2>»+ЗЙ— (2а— 7ЬХ2»»+31>). 

60. (2а— .5^X2^1+3|И)+(4|1— 74Х21<+3>«). 
Ч«1. (70— ЗаХ»!!— 21*)— (бо— 2а;Х»«— З'')- 

«1. (31— 70X21!— 5с)+(6а— 2а;)(2|г-5с). 

62. (4о— 3»Х5»+2|г)— (6о— 4а;)(5с+2(Ч. 

62. (За!-4аХ2(»+5с)+(6о-4«)(2й+5с). 

вЗ. 0л;Э_бтж5— Зт^ж+ЗиЛ 63. бт^- бт-ж+Зта:^— За;^ 

64. .56о'— 40о6+63о(;— 456с. 64. 56о'— 40ос— 63о4+45Ьс. 

^Щь 8о-с— бо^ж— бст'+бж'. 65. ЪаЬ!—%аЧ-\-й1^х—Ъс^. 

66. 32ос'— 15а:'+<8и'-1''Л 66- 32ог'— 15А+48ос«— ЮЛ 
Й'-^о^е-боб^+воад— 12044. ^67.5|!4о'6|!—8оад-6о6%+12(!4Ч. 
у Ш елЧ^—па^Ь^—\ЬаV+гОаЧ^. 

^ТЯ, 2М*—ЗаЬеЧ+2Ла1—гсЧ: /(69. 2а»6>— гоЧЫ-ЗоЬсЧ+ЗсЧ'. 
■ Е';^, 5а%'— 2*4— 5оЬМ+2сЧ'(,;Й. 50%'— 5о1.%1г-|-2о6сЧ— 2<;Ч«. 
71. 16о''/с'— 12о>6'+8о'6'е«— бМС 

71. 16о"Ь'с'— 12о'6"— воЧУ+бо'Ь. 

72. бо'Ьс— 18а»6'с— 15о363-|-45аЗЬ*. 

72. боЬ^— 18о'Ь'с— 15оЧ1*— 45о*Ь^ 

73. ах^-{-Ъ1:^-\-Ьх-\-ах-\-а-\-Ъ. 73. ог^ — Ьx'^ — Ъх-\-ах-\-а — Ъ, 
—■+■74^ ах^—Ьх'^-^-Ьх—ах-^-а—Ъ, ~\Ц^ах''+Ьх^—Ьх—ах\^-\-Ь. 

•^75г ож*— Ьа:-+оа: — сг^ — Ьж — св. ^-75.^^пЛ-)-6а;*+(и: — са:*+Ьз; — сх, 

7^ ол:* — Ьа:^ — ах-\-сх'^-\-Ъх — сх. 76. ах^-'^Ъх^ — ах-\-сх^~Ьх — сх. 

77. {аx+Ьу)^+{ш^-Ьx)^+с^x^+сV■ 
*Щ« (а!(+Ьа;)>+(о»-6|()=— Л'— су- 

Л. (о!,+6л:)>+(о1+ЗД>-(о'+Ь')(«'+!/')- 

Ж (а«+ад"-(о9+*»;)"+(о'-Ь'Х»'-а:')- 
/^. ж'+ог'+аЬг+бл^+бсс+осж+сж^+оЬс. 
л^9^'+Ья'— оАж- аж^+б^+сж* — оса:— о4с. 
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78#^^--'-см?^ — асх-^ех^сЛх—Ьх^ — Ъ€Х'\-аЬс» 

^ • Иногда, прещде ч^мъ группировать члены многочлена для выне- 
«ешя въ немъ многочленнаго множителя, требуется разложить н^Ько- 
то]^не изъ членовъ въ алгебраическую сумму новыхъ членовъ, подоб- 
ныхъ разлагаемымъ. Въ такомъ случае части разложенных']^ членовъ 
относятся при групаировк'Ь къ различнымъ группамъ. ПримЪнимъ 
опособъ разложен1я къ преобразованш трехчленныхъ выражешй: 

Чтобы преобразовать трехчленъ л;^-|"5а;-(-6, разлагаемъ членъ 5а? 
въ сумму членовъ 2х и дх. Такимъ образомъ получимъ: 

Для преобразовашя трехчлена х^'\'2х — 55, разлагаемъ членъ-^-^я? 
Бъ сумму членовъ 4*^^ ^ — Згг. Найдемъ: 

х^+2х—1Ь==х^+Ьх—и—15==х(х+6)—г(х+Ь)=^^ 

Существуем общее правило, указывающее, когда возможно пре- 
юбразоваше трехчленовъ подобнаго вида въ произведеше, и какъ 
дроизводить такое преобразоваше. Для вывода и уяснешя этого 
правила нужно только разложить четыре вида трехчлена а?^±(а4-&)^+ 
-{-аЬ и х^±(а^Ь)х — аЬу взявъ каждыВ изъ нихъ отд']Ьльно и начавъ 
преобразоваше съ раскрыли скобокъ. Тогда окажется, что въ про- 
дзведеше преобразовываются тк трехчлены, у которыхъ первый 
коэффищентъ при х'^ есть единица, второй коэффищентъ при х 
какой угодно, а третай коэффищентъ или членъ, не содержапцй х^ 
«сть алгебраическое произведете т^хъ самыхъ количествъ, на алге- 
<$раическую сумму которыхъ разлагается второй коэффищентъ. Такъ, 
въ трехчлен'Ь а?*+^^+6 коэффищентъ 5 есть сумма чиселъ 3 и 2, 
а 6 есть произведете тЬхъ же чиселъ, въ трехчлен^^ х^ — 2а? — 15 
коэффищентъ — 2 есть сумма количествъ — 5 и +3, а —15 есть про- 
изведете т^хъ же количествъ. Чтобы произвести преобразоваше 
трехчлена, когда оно возможно, нужно по знакамъ и числовымъ 
величинамъ третьяго и второго коэффищентовъ подыскать способъ 
разложен1я третьяго коэффицхента въ произведете двухъ количествъ, 
<а второго въ сумму т^хъ же количествъ. Разсмотримъ примеры: 

Пусть, напр., дань трехчленъ х^ — 11а;+24. Такъ какъ коэффя- 
Ц1е1ггь 24 положителенъ, то искомые производители его должны 
им^ть одинаковые знаки. Судя по тому, что второй коэффшценть 
— 11 отрицательный, видимъ» что эти производители коэффищента 
24 или слагаемые коэффищента — 11 оба отрицательны. Наконець, 
разлагая 24 на два отрицательныхъ множителя н сравнивая сумму 
ихъ съ — 11, убедимся въ томъ^ что для преобразовашя трехчлена 
въ произведете нужно разложить среднШ членъ —Их на члены 
— Ъх и —8х. 
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Положиыъ еще, что дань трехчленъ х* — 7а; — 30. Зд4&сь коэффи- 
щенть —30 отрицательные; поэтому проиввожители его имЪють раз- 
ине знаки. Коэффнщеитъ — 7 отрицательный; следовательно, при 
еоставлеши его сложешеыъ беретъ перевесь отрицательное слагае- 
ное, имеющее такинъ образокъ большую числовую величину. Поэтому 
члевъ —1х нужно разложить на члены — \0х и -{-За;. 

Въ произведете преобразовываются также нередко трехчлены, 
у которыхъ первый коэффищенть не есть единица. Для такихъ пре- 
образованШ не будемъ указывать теперь обп^агр правила, выводъ 
котораго требуетъ болЬе сложннхъ разсужденШ. 



81. х'^-\-(т-\-пУ)1>-\-тп. 

82. ж*— (о-|-2>!+2а. 

83. л;*-|-8а;+15. 

84. л;*4-12аг+35. 
1№. ж*— 5а;-{-6. 

86. ж*— 13а;-|-22. 

87. х^-^Ьх-\-А. 

88. а;«-}-11а;+30. 

89. х^-гх-\-2. 

90. ж*— 13*4-30. 

91. х*-\-(т — пу» — тп. 

92. «2— (а— 3>— За. 

93. х*-\-Ьх—\0. 

94. «2— 7»— 30. 

95. а;*-|-5ж— 24. 
98. ж*— 10ж— 24. 

97. л;«-|-2а;— 3, 

98. «2— Эж— 10. 

99. ж^-Нж— 42. 

100. х^—Ъх—и. 

101. а«-1-7оЬ-Ь12Ь«. 

102. о«— Зо&— 106». 

103. о«— 12а6-Н35Ь«. 

104. а«+4аЬ— 456*. 

105. а2— 7а5— 18Ь«. 

106. о^Ч-йЬ— 20Ь«. 

107. 6а2-}-13ай+бг>«. 

108. 10о*— 29вЬ-}-10Ь8. 

109. 6а»4-7аЬ— 5Ь«. 

110. 10а«— 13<Л— 36». 



81. ж*— (»»-}-»)а;4-»»». 

82. ж«-|-(а-ЬЗ)ж+За. 

83. жа-^7ж-^-10. 

84. ЖМ-10Ж+21. 

85. ж*— 9ж4-14. 

86. ж»— 16Ж-1-39. 

87. ж«-|-7ж-|-6. 

88. ж«-Н11а?+24. 

89. ж«— 6ж-^-5. 

90. ж»— 13ж-^-40. 

91. ж*— (ж — и)ж — тп. 

92. ж*-К«— 2)ж— 2а. 

93. ж*— Зж— 10. 

94. ж2-Н7ж— 30. 

95. ж*— 5ж— 24. 

96. ж*-|-10ж— 24. 

97. ж2-|-4ж— 5. 

98. ж«— 6ж— 7. 

99. ж«-|-ж— 56. 

100. ж*— 21ж— 100. 

101. а*— 7а5-Н12Ь«. 

102. ««-{-Зай— 10Ь«. 

103. о«-^-12а6-^-35Ь«. 

104. а2_4а5_45Ь2. 

105. а2-|-7а5— 1862. 

106. о2— об— 2062. 

107. 10а*-Н29а6-Ь10б2. 

108. 6о2— 13а6-^-662. 

109. 10о2-|-13а6— 362. 

110. 6о«-^7а6--5б2. 



» 
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^Развивая выше разсмотр^нный способъ преобразованхя трехчле- 
новъ въ произведенхе, можно разлагать многочлены цысшихъ степе- 
ней въ тЬхъ случаяхъ, когда они представляютъ произведешя про- 
стЬвшйхъ двухчлецовъ первой степени. Для упрощен1я подобныхъ 
преобразован1Й полезно выяснить следующее зам^^чаше: Положимъ, 
что какой либо многочленъ содержитъ множителемъ некоторый дву- 
членъ х-^-а. Такъ какъ двучленъ этотъ, при зам%н:Ь х черезъ — а, 
обращается въ нуль, то многочлебъ, содер2кащ1й х-{-а множителемъ, 
долженъ также обращаться въ нуль при этой зам'Ьн'Ь. Подобно этому, 
если много:?ленъ содержитъ множителемъ двухчленъ х — а, обращаю- 
Щ1ЙСЯ въ нуль при зам'Ьн'& х черезъ а, то и самый многочленъ обра- 
щается въ нуль при той же зам'Ьн'Ь. Справедливо и обратное заклю- 
чеше: если многочленъ, содержащ1Й разный степени х, обращается 
въ нуль при зам'Ьн^ х черезъ — а или черезъ а, то онъ нав-брное 
делится въ первомъ случай на ж+а, а во второмъ на х — а, потому 
что обращенхе многочлена въ нуль при одной изъ указанныхъ под- 
становокъ можетъ быть объяснено только т^мъ, что въ составъ много- 
члена входить соотвЪтствуюпцй двучленный множитель. Вышеуказан- 
ныя зам^чашя даютъ простое средство для открыт1я въ многочлев'Ь 
двучленнаго множителя, а затЬмъ этотъ множитель можетъ быть вы- 
несенъ за скобки посредствомъ разложешя среднихъ членовъ много- 
члена въ алгебраическ1я суммы. 

Возьмемъ, напр., многочленъ ж^-{-6а;2-^П/с-{-6. Онъ обращается 
въ нуль при зам*иЬ х черезъ — 1 и потому д-Ьлится на х^1. Зная 
этого множителя напередъ, мы облегчаемъ себЬ разложеше членовъ 
въ суммы тЬмъ, что опред'Ьленно подбираемъ къ каждому члену, 
начиная съ высшаго, часть сл'Ьдующаго члена такъ, чтобы пара 
группируемыхъ членовъ содержала множителемъ х-\-1. Поэтому пре- 
образоваше ведется сл^дующимъ образомъ: 

х^+6х^+иХ'^6=х^+х^+5х^+6х+6х+(у=хХ^х>+1)+ 

Подобно этому зам-Ьчаемъ, что многочленъ х^ — 4х^ — Пж+ЗО 
обращается въ нуль при зз.уЛкк х черезъ 2 и следовательно д^^- 
лится на X — 2. Поэтому выполняемъ преобразованхе такъ: 

жЗ_4а;2— 1 1л?4-30=л?3— 2л;2— 2л2+4ж— 1 5х+В0=хХх—2)~ 
—2х(х—2)—15(х—2)=(х—2Х^^—2х—16)=(х—2Х(х;+^Х^-Ь). 

Первоначальный подборъ множителя облегчается т^мъ, что въ много- 
членъ требуется подставлять только т4 количества, которыхъ чи- 
словая величина входитъ множителемъ въ последн1Й членъ много- 
члена. Это обнаруживается, при разсмотр^нхи многочлена, выражакь . 

Сборвшгь задачъ, ч. I. 5 
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тмч> \>Фщ,М мш провзвехопа 
»|чм\> мвогч>ч11»11а ость о№. 

111. лг*-Ь^Ч"1'*+»0. 

11Г #»-;-и\дг*+81х-|-30. 

114ч 4Г*— ***4-2»лг— 15. 
11». л*— «**+2»;х— 24. 
11». X»— 4л*— Их— 30. 
117. Л'*4-П**-|>8&р*— 40*. 
111. л-*^— 4*»— 1Тл*— бЛг. 
11*. **— 1 1д-*-г$г'**— 40*. 
1М. ** — <\у* — 7**-}-<ч\аг» 

$ 1. 11р«обрыов«в1е ж 



(х+в)(«+6Х'-|-«)- ПосАдяШ 



111. 
112. 
113. 
114. 
115. 
116. 
117. 
118. 



ж»+9х*+23»+15. 
аг»4-9хЧ-26хЧ-24. 



*»-|-х*— 17x4-15. 
х«— Зх*— 1йг+24. 
,4_10;г4-|-31х— 30. 
х*-1- 1 2х»— 47х*-!-60аг. 




про; 



«ЧкМЧК 41ТУ«^> ШЛ^М^к^к^А 1Г0Х<>бВ|> Т^КЪ. СО?к>рВЯ 



^ 1г^ют> лтк^к!^ {икХк'п. зфск^шагтея <Ш[& пав»; 




1*1. 
1^4 * 



« л» 



«1. 4-^ 

1». *<»*-;л;ч 1» :х— *ч^. 

157 йл*-: 1^7 : -Яг*. 
1» *<1а* :^* 1-?<^ }4-*йх*. 

• • • 

1Ж Л^- ^<5к>-' 
1$.* '.к---^ <р 



1а. »— ?. 

1Н. }*— «6 

IX : 

1а » 

1» 



<ч^. 19Й. ! 






« ■ ■ 















,Л;»« 



1» ^. - 






:вп 






:.Ч5. ,. 



. О- • 




>*-■ 



"■-4'. 
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141. а^—2а^x-{-x^ 

142. Ь«+2Ьс»-{-сб. 

143. «»8— 6тУ+9у«. 

144. к^»-\-^от^^-{-25^^^ 

145. 4р12— 20рб;?»+25*»». 

146. а^—ЪК 146. а'+Ь». 
148. п»-8. 148. и»+8. 
150. (2р)»+д». 150. !>«— (Зе?)'. 
152. ««—у». 152. ж»+у». 

154. аЧ-За«&+ЗаЬ2-|-Ь'. 

155. и»— 6и^Н[-12«р«~8р». 

156. 27р»+27р2у+91)у«-|-у». 

157. 8а;«— 60а;2лг+150а»4— 125*». 

158. 125о%б+21бЬУ' 

159. 243тУ— 32м»»я1». 

160. 321)»лг«о+2432»«м». 



141. о«+2оа;24-л;*. 

142. &«— 2ЬЗс+с«. 

143. »мб+6»»У+9у«. 

144. *»•— 10Рг«-{-25г'« 

145. 4р*<»— 20р»#в_|.25*1*. 

147. »»»+1. 147. т»— 1. 
149. 27+с». 149. с»— 27. 
151. 27а^— 8у8. 151. 8ж»-|-27у». 

153. л'+у'. 153. х'—у-'. 

154. а»— За%+ЗаЬ*— *». 

155. «»+6«^+12пр8+8р« 

156. 27рЗ— 27р2у+91)уа— у'. 

157. 8а?з+60ж>;ег+150лаг«+125Л 

158. 216а«я?'— 125бу. 

159. 32«яу*+248»»»«л»«. 



160. 243р"я»— 3224*1». 

Въ нижесл^дующихъ задачахь прикинете формулъ соединаетса 
съ другими несложными д^йств1яии, какъ то: внцесешенъ за скобку 
одночленнаго ннофителя, группировкой чденовъ, упрощешекъ послЪ 
«кЬланнаго узке главнаго преобразоваша и т. под., а также указаны 
примеры двукратнаго посл^довательнаго привг1нен1я одинаковыхъ или 
разныхъ форыулъ. 



161. 10а*Ь2— 40о«6* 

162. 75а«Ь— 12о«&». 

163. 2«Л2— 4аЬ+2о. 

164. аЧ>*+4а'Ь^+4аЧ>\ 

165. — 8а»я;— 18ож«4-24о«Л!«. 

166. — 16о»а^+72о*«''— 81а»ж«. 

167. (2о— ЗЬ)2— 46*. 

168. 16с«— (Зс+5Д)«. 

169. 9(5»»— 41))«— 64т«. 

170. (п+Зд)*— 4(4— п)«. 

171. 5о"л;»-20авж*у-|-20а»«^*- 

172. За«а;»«+30а*а;У+75а^*. 

173. о*»+»— 2о"'+«Ь»-|-о'Ь«". 

1 74. 36в"+*+1 6а"-%«4-48а*&. 

175. а;2_^2а;у4-У«— *». 

176. 9— у9— 6у#— 9лгЗ. 

177. 25««— 4а;«Ц;-12лу— 9у«. 



161- 90о%2_10аЬ*. 

162. 12а<*«— 75а«6б. 

163. ВаЬ^^6аЬ+За. 

164. оЬ'— 4аЬ»+4аЬ». 

165. — 27а»л?— 12аж»Н-36о^. 

166. —9а^я^^^^8а'x^—64а^x*. 

167. 9а«— (2в+36)2. 

168. (5с—М)*—25с1К 

169. 100т«— 9(3т— 21>)«. 

170. 16(п+2)'-(Зг— »)*• 

171. 2а»ж»»+12а««8у+18а'а;У- 

172. 5а»»а;<у*— 40о»!гУ+80у«. 

173. аЩ''+2а'Ч^+'-\-Ъ*'+К 

174. 12в"+*+27«*-*&*— 36а"+<Ь. 

175. «8— у«— 2улг— лг». 

176. «9+8уг+16у«— 16. 

177. 4у»— 12у*+9*»— 25*2. 

5» 



17в. 4у^—20у^+■15с^—Ж 178. 49— 41'+20ч(— 26>'. 

П9. а'+аЧ1—аЬ'—Ь>. 179. а'— о%— об'+б". 

180. ас^-аЬ'+Ь'с—с'. 160. Л'—ас'—Ы'+Ь'. 

181. (о— бХо»— «=)— (о— сХ»*— *'). 

181. (а'- Ь'XЬ-с)—(а—Ь')(Ь^—с'). 

182. о"!.'»»— Л'с'+Л%>— о'с'. 182. а'6%»— а*'е'+<'*'с'— *'«'- 

183. о'-Ь'Сго-Ч'. 183. Ь'— о<(|1~2И«. 

184. ««— 16о'(с— о)'. 184 с'— 16а>(«— о)'. 

186. (»-6)«+2г<!|— (1)+Ь«. 185. (6— »)'+2<(.— 4)+««. 

186. (20— *)»— 26(Ь— 2о)+Ь>. 186. (,2Ь—а)'—2<^а—Щ+аК 

187. (тЧ-1)>— 4».<. 187. 4».«— С»1«+1)". . 

188. Зб1п1-(»1'+9)'. 188. (т'+Я1'—36т\ ; 

189. (>»'+41»)»— 4. 189. (т'+бт)»— 9. 

190. 9— (т«+6»1)«. 190. 4— (1»!+4»0'. ( 

191. а^+!г)■-3(^^+^К^^-^)+301+!()(^>-<()^-(^'-^)^■ I 

191. О-ЙЗ+30,^№+5)+ЗО^)Ср+й»+а)+9)'. 

192. (.р-2^^)'+зср-2^)•(р+,^+з(р-2^у:р+^у'+(р+я^. 

192. Сг|^-<!)'-3(2г)-ч)№)-зЗ+3(21)-^)(1^-5)'-0-«)*. I 

193. о'— ЭоЬ'. 193. «»'— 4о'. 19«. 4»'— >и'»'. 194. 9т'— т"»'. 
195. (1>6— 6'. 195. о'— <й'. 196. 2»1'+2«ш«. 196. 2»1»»+2«'. • 
197. Зо'— 12. 197. 12— 3«'. 198. 16— 2а«. 198. 2о«— 16. ; 
199. 24о'+За6'. 199. За'—в1Л'. | 

Ниже помещены задачи см'Ьшаннаго характера, но непременно . 
требумш1я прим*нен1я тЬхъ же формулъ нъ чнсл* другнхъ разно- . 
образныхъ преобразован^. Приступая къ решен1Ю каждо!! изъ этихъ I 
задачъ, нужно последовательно разсмотр4ть: не содержить ли много- 1 
членъ одночленнаго множите.1я, не применяется ли ко всему много- ( 
члену о,дна изъ формулъ сокраптеннаго преобразовап1я, не допу- "1 
скаеть ли многочлепъ какоП либо группировки съ выделен1еиъ , 
общаго многочленваго множителя или съ применен1вмъ формулъ : 
въ одной изъ группъ, не нужно ли для грунпнровав1я члеиовъ ироиз- 
вестй разложеше некоторыхъ членовъ на алгебраичесшя суммы инъ 
подобныхъ или раскрыть инеюнцяся скобки для измеясшя данной 
группировки. 

Добившись какимъ либо путемъ перваго преобразован]я много- 
члена въ ароизведен[е, нужно также р.13смотр6ть по.тученных'ь 
множителей и не прежде оставлять выражете, какъ убедившись 
въ томъ, что множители его не допускають дальнейшаго преобрь- ■ 
80ВВН1Я въ произведенЕе. 
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Если обнаруакится, что вырахешо иожетъ быть преобразовано 
щ произведеше несколькими способаыи, то весьма полезно выпол- 
нить шок так1я различный преобразовашя и достигать всЪми способа- 
ми одного и того же окончательнаго результата, помня то, что этотъ 
окончательный результать одинъ и тотъ хе при всаконъ преобра- 
зоваши, ведущеиъ всегда въ одной общей ц'Ьли. 



201. 1»*+2»»м-{-п* — тр — пр. 201. 

202. тр — пр — т^-\-2тп—пК 202. 

203. л;в*2— 2л;*у^+а;2у*Л 203. 

204. я;Уе^—хУе^—х^^е*+х*еК 204. 

205. ««+3«9— и»— Зм. 205. 

206. «♦4-«'-Ь«+1. 206. 

207. а;«+2а!у-|-у*— лг«4-2«««— м*. 207. 

208. (х^+ху^у*)^—(х*—я>^-\-у^К 

^8. (а;*-|-«У— У^*— («*-^-^*)*. 



Щ-\-1Щ — »п* — 2»и«* — п*. 
а!*у2л2— 2а;У*Ч-у^. 

н' — 2«' — м*+2и. 

«* — м' — и-\-\. 

«*— 2жу 4-У*— «* —2еи—иК 



209. 2аЧ»— 1867+1 2Ь*—2Ь. 209. 

210. («8+1)*— (Ь»— 1)'. ^ 210. 

211. «»8+84-6»»2+12ш. 211. 

212. »»«— 8+6»»*— 12ш. 212. 
2,13. (оа+Зо+1)*-1. 213. 

214. (о*— 2а+2)«— 1. 214. 

215. а»— л'+о*— 1. 215. 

216. а«+о«— о'— 1. 216. 

217. «3— 27а«— 9аа;*+27а*л;. 217. 

218. (а+ж)»— (о— ж)». 218. 

219. х^-\-2ад^—а^—2аЧ. 219. 

220. («+»)*— (а— ж)*. 220. 

221. (об+Ь2)г_4авЬ«. 221. 

222. 4а«6*— Са«+&*)*- 222. 

223. x^ — у^ (тремя способами). 223. 

224. а;*+а;У+у*. 224. 

225. Зж*у*— о»— у». 225. 

226. а«+л;*+1. 226, 

227. Зж*— «18— 1. 227. 

228. я^ — у^ (четырьмя способами). 228. 

229. 4&%*— (Ь«+с«— а«)8. 229. 

230. (с*— а«— Ь«)«— 4л%«. .230. 

231. а%2+с2(«*-«2с2_бад*— 4а6сД.231. 

232. а«с«+Ь\Р— Ь«с«— оад*+4оЫ.232. 



2аЬ*— 1 За'- 1 2а*— 2а. 
(а»— 1)*— (Ь«— 1)«. 
»»»+8— 6»»2— 12т. 
я»3— 8— 6«»«+12т. 
(о«— За+1)2— 1. 
(а8_2а— 1)«— 4. 
аб+а»+а»+1. 
а* — а* — а'+1. 
ж»— 27аЗ+9аа;«— 27а2;г. 
(а+ж)з+(а-^)з. 

ж* — 2аж' — а*+2а^. 

(ж — а)* — (ж+а)*. 
4а%«— (а2+6б)«. 
(а«+6в)4_4а*бв. 

у* — х^ (тремя способами). 
Зж^у*— гж* — у*. 
ж*+ж*у*+у'. 
Зж*— ж*— 1. 

уб — ^^ (четырьмя 'способами). 
(с2+о»— Ь«)«— 4о^. 
4Ь«с«— <а«— 6*-<!«)«. 
о%«+с5«а— а^с*— бад«+4аЬ(!Л. 
о«с«+Ьад«— 6%2— аад«— 4а6«г. 
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233. 4Сагг+Ьс)^^С«^-**— с^+'**)*- 233. 4(а(1—Ьсу—(Ъ^—и-'+с^—Л^у. 

234. (с2— 62+й*— я*)*— 4(<й— «7)3. 234. (Ьа_^2_й«-ЬаЗ)а_4(я&+С(Г)3. 

235. Ьс(Ь— с)+шСс— я)+яЬ(а— г>). 235. ЬсС*— с)— «с(а+ с)+аЬ(«+Ь)- 

236. Ьс(Ь+с)-}-сйСс— а)— айСаЧ-й). 236. Ьс(6+с)— псС«-(- с)— «''(«— Ь). 

237. а*— а-''— а^+а. 237. а«'}-а<^-^а^—а. 

238. а1а+а1в— а'+2а*— о»— 2й". 238. а12+а1<|Ц.а7_2пбЦ.«5__2а11. 

239. х(,х^—а')-\-ах(х^—а^-\-аХх—а). 

239. х(а;Ч-аЗ)-|-ял;(а:^— а^+аз^ж+а). 

240. {а—х)}/^—(а^-у')х^-\-(_х—уУ1\ 240. (а+а;)уЗ^(«— у)^;^— {а;+у)п'. 

§ 3. ОтБЮваше общаго наиболгыпаго д-Ьдителя- 
По отиошен1ю къ д^ЁствЗямъ умножешю и д'!Ёлешю вс^ ц'Ёлыа 
Быраа1ен1л разд'6.1яются на п^вообразныя и составныя. Первообраз- 
нынъ называется то выражен1е, которое не раз.1агаетея въ произ- 
ведение множнте.тей *); напр., ч, а~Ь, а--\-Ь'' суть первообразныя 
вырахешя. Составнымъ называется то выражение, которое разла- 
гается въ произведете множителей; напр. в*, оЬ, о* — 4* суть со- 
ставныя выражен1я. 

Нисколько дапныхъ выражен1а могугь не им4ть никакихъ общихь 
нножвтелей. Тогда онп называются взаимно первообразными или вза- 
имно простыми; таковы, наприм., а и Ьс, пли а-\-Ь, а—Ь и ст^-^-Ь'. 
Въ другихъ елучаяхъ выражешя могугь имЬть одного или н'Ёсколь- 
квхъ общихъ множителей. Тогда они называются взаимно составными; 
такъ. напр., вырааошя а^ и аЪ ны^ютъ общаго множителя а, вы- 
ражешя Са%, 4а% и 10а-с им:Ьють пять общихъ множителей! 2, а, 
2а, а^ и 2а*. 

О^щимъ наибольшимъ дгьлителемъ или множшиелемъ нуьснолышхл 

данныхъ выразкетй называется тотъ изъ общихъ миоокителей эгнихл 

выраженгй, который содержишь въ своемъ состава наибольшее число 

первообразныхъ общихъ множителей. Напр., выражения а- и аЬ ииЪютъ 

' одного общаго множителя а, и онъ же считается наибольшимъ ихъ 

1общимъ д4лителемъ, выражен1я Ча^Ь, 4аЧ> и Юа^с нм4ютъ, какъ мы 
вид'Ьли, пять общихъ множителей и изъ нихъ обпцЙ нанбодьшШ 
есть 2а''. Очевидно, что отъ д^лен1я данныхъ выражен1Й на ихъ 
общаго наибольшаго множнте.1я должны получаться взаимно простня 
частный. 
Понят1е о наибольшемъ общемъ множителе выражен1Й не сл4дувтъ.' 
вообще смешивать съ понят1емъ о нанбольшемъ общемъ множителе 
вхъ числовыхъ величинъ. Напр., наибольшей общШ множитель выра- 
■ 
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•) Всякое выражен1е о можегь быть [федставлено въ вид'к проияврден!л о 
) такая форна ве 1гркн|Ц1петса въ расчетъ. 
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женШ (а — Ъу и а* — Ъ^ есть а — Ъ при всякихъ значенхяхъ а и Ь; при 
значвн1яхъ а=7 и Ъ=6 онъ равенъ 2; наибольпий множитель число- 
выхъ величинъ при тЬхъ же значен1яхъ равенъ 4. Подобно этому 
зам^тимъ, что выражен1я а'\-Ъ и а — Ъ считаются взаимно простыми 
при всякихъ значетяхъ а и Ъ; числовыя же ихъ величины могутъ 
им:Ьть разнообразныхъ общихъ множителей при разныхъ системахъ 
значешй а и Ь. 

Чтобы составить общаго наибольшаго множителя одночленныхь 
выраженШ, нужно найти наи^олыиаю общаго мнооюителякоэффхщген- 
товъ и приписать къ нему встьхъ обгцихъ буквенныхъ мнооюгипелей^ 
придавая каждому иаъ нихъ показателя наименьшаго между тп>мщ 
съ которыми этотъ множитель входить въ данныя выражетя. 

Чтобы составить общаго наибольшаго множителя мноючлтныхъ 
выраженШ, нужно предварительно разлооюить ихъ еь произведенгя ихъ 
первообразныхь множителей. 

Найти общаго множителя выражешй: 



241. аЬ и ас. 

242. аЬс и аЫ. 

243. ЬаЪ и ЮЪс. 

244. гВаЫ и 27ЬсЛ. 

245. 4я?3у2 и 18а;2у. 

246. 32а;У и 48л;у. 

247. ЗблНуМ и 49хУа^. 

248. 21л;2у*^8 и 32х^у^0К 

249. 6а%%, 12а«ЬсЗ и 18а^ЪЧ^ 
2Б0. Эа^Ь^сЗ, 12а%с* и 21аЧ\ 

251. г2а"Ъ^, Ва^Ъ'^ и гбаЗ'^ЬЧ 

252. ба^^^Ь^^-*, 12а»»+^Ь"»+* и Эа^Ь»^. 

252. 12а2'«Ь2**-*, 8аЧ^ и ба^^^+з^п 

253. 4(т+п)2 и &(т+п). 

254. 10а(т^-п)» и 15аь1т—п)К 

255. (т+п)2 и За«(т— п)2. 

256. 5а(т2+л2) и 7Ь(т«— п^). 

257. оЬ+Ьр и Ьс. 

258. п^— пр и аЬп^. 

259. аЗб^— а^»+а*Ь и а^Ы. 

260. 8а%5+6а%2_1ба»п7 и 8а%^2. 

260. 9аЗп*— 6а2пЗ+18а7п» и 9а«пЗ|,з, 

261. 18аЦ^—12а^Ъ^с^+30а'ЪЩ и 5а«Ь". 
261. 8а*Ь7-|-12а»Ь«сЗ— 20а1»Ь»(? и ЗаЧ\ 



241. аЬ и &с. 

242. аЬЛ и &с(г. 

243. баЬ и 4ас. 

244. 16аЬс. и 24аЬЛ 

245. 21а;У и 9ху\ 

246. 27а;3у2 и 72а;»уЗ. 

247. ЗбжУ-аг^ и АВх^у^а^ 

248. 14л;»у3^в ^ 15л;Зу*;@гЗ. 

249. 4аЬ2сЗ, 8а%с^ и 24а2ЬЗс*. 

250. 5аЗЬ*с2, 15а%с* и Зба^с^. 

251. 27а2'»Ь»~, 72а**Ь2т ^ 42а2**Ь2«. 



253. 9(т— п) и 6(9П—пу. 

254. 8ас(т+п)2 и 12Ъс(т+пу. 

255. 2аЬ(т— п)2 и (т+м)^. 

256. 10Ъ{т+пУ и ЗоСш^+п^). 

257. ас — ар и ой. 

258. а^ — а^ и ар^п. 

259. а^ЬЗс+аЗЬ^^^оЬ» и а»Ь*ей. 



262. 
262. 
263. 
264. 
264. 
265. 
265. 
266. 
266. 
267. 
267. 
266. 
268. 
269. 
270. 
271. 
272. 
273. 
274. 
275. 
276. 
277. 
278. 
278. 
279. 
280. 
281. 
282. 
283. 
284. 
285. 
286. 
287. 
287. 
288. 
289. 
289. 
290. 
290. 
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35аЧ,*_14а%Ч-426*и« и Тст^Ь'и'^. 
10«Ь— бо и ЗЙС+17С. 263. 20аЬ+^а и I 

18Л+4о% и 27я'61— 6о>6е. 
32<1'4— 120%% и 24о'6»+9»'''о. 
24а^Ь^е'—2!)а^ЪV и Збо'б'с'— 42о»Ь'Л 
40о'Ь'с"+64<1%'с» и бОа'Ь'е'+Эбо'б'А 
2^а^+В6аЬ—^аае и 30а'+46о"6— 60о«с. 
18|»»+36в*^54о'|! и 12»'— 24а'Ь+36а%. 
Яа^Ь—2^<^^Ь^+иа^Ь^ и 24(1'6'— 72о«4'+48а'6'. 
16а'6— 64о%«+48о'6" и 12о"6=+48<1'4»— Збо'б'. 
10й%»— 75аЗЬ'-|-25а*Ь2 ^ Ио^'Ь^— 35а'Ь*— 49аЧ)'. 
Збо*'— 42о'6'+14Л' и 30о'Ь'+45о'1'— 26о'Ь'. 




4(о+1)' и С(о'-1). 
18(а;>— !(«) и 27(1— у)'. 
4(о+1>' и Г<<1'— 1). 
12(а:-й' н 18Са!«— у^). 

а' — Ь" и а' — Ь^ 

9(«'— к')' и 6(а;'-^('). 

12С*'+!(')" в 8Са;'-9'). 

4ж^ — 12м/4-9у^ и ^x^ — 9у' 

25ж^+60а;у+36уЗ и Щ^- 

4а:*— 28ж1/4-491/^ и 49^*— 4**. 

а*— 1 и о*+4а+3. 

о*— 4 и в*— 5а+6. 

а:*+&г+15 и э;3+9з;+20. 

ж*— 9а;-1-14 и а;*- 11з:+28. 

«'+21—120 и »>— 2г— 80. 

Л!*+15ж+ЗС и Я!*+9а^— 36. 

ж* — 4я:* — 5х и а:' — 6а:'+5а;. 

х^-\-4х^ — 5л и х^ — 6аг'+5а:. 

а:'+2а-а;--|-оЧ-оа:^+а*а; н а:^ — я^ 

а;'4-2я-а:'-|-я* — ах'' — а% и а:^+а^. 

«'— о'+оа;"- о=» и а;=+|1'. 288. 

За:' — ЗхЧ/-\-ху^ — у' и 4а:' — э:^ — За:у^ 

Зх^+Зх^у—ху^—у^ и 4а:^+а:у*— Зу*. 

э:'4*2а:'у+2э:^"+2а^'-|-у* и а;*+2а:'у — 2х1/' 

а;' — 2хЧ/-{-2х^- — 2x1/^-{-у^ и а:' — 2а:'у-|. 2а:у^ 



269. 9(0— 1)« и 6(о«— 1). 

270. Щх+у)' и 16(а:>— у«). 

271. 6(о— !)■ и 9(0»— 1). 

272. 18(а:'— у») и 24(з:+й'. 

273. о'+6' и о'+6». 

274. о>+6' и а'+Ь'. 

275. 8(г:»+!(«)' и 12(а:'— у»). 

276. 18(1«— !(>)« и 12(11— у'). 
. 277. 9а;«4-24ая/+1С!/=и9э;'-16»'. 
-25а:=. 



279. о»— 1 и о»— 4о+3. 

280. о'- 4 а о«+5о+6. 

281. а:"— 8а:+15 и ««— 9а:+20. 

282. х'+Ях+Ы и а:«+иа:+28. 

283. а:»— 2а:— 120 и а:'+2а:— 80. 

284. :с«— 15а:+36 и а:"— 9а:— 36. 
286. а:'+4а:«— 5а: и а:'+б1'+51. 
286. а:"- 4а:»— 5а: и х'+вх'+Ъх. 



' — а^ — оа:'+о'а: и а:'- 
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291. аЗ— *«, (а— 6)2 и а^— «з. 29Ь а'^—Ь^, (а+б)^ и а^+ЪК 

292. 4а2— 962, (2а+36)2 и 6а^+27Ъ^ 

292. 4а2— 962, (2а— 36)2 и 8а^—2П\ 

293. а*— 6*, аз^-б* и а«— 62. 293. а*— 6*, а^— 6' и а2— 62 

294. а»— 4», а*— 6* и а^—ЬК 294. а^+б», а*— 6* и а^+Ъ\ 
29Б. л:2+5л?+6, яг2^л:— 6 и а;2+2я?— 3. 

295. х^—х—6, х^—Ьх-^-е и ж2— 4а;+3. 

296. ^2— 7а:+10, а?2_4а?_5 и х^—8Х'\'и. 

296. а?2+3л^— 10, я?2^бл?+5 и я;2+2а:— 15. 

297. л:3+3л;2_10я?, я?*4.4я?з_12а?2 и х^—дх^+ЫхК 
297- л?»— 7а;*+10л?^ а?*— 8а?з+12а?2 и а^-^-бх^—Их. 

298. л:'^+10а;*+24а:3, а;*— 4л?3— 32^2 и х^—дх^—28х. 

298. а?з+2л;2— 24а?, а;*— 1 2а?з+32а?2 и х^—11х^-^28хК 

299. аЗ+а2л?— аж2— д:3^ а^— Зал?2+2я?з и а^—2аЬс—ахЦ'2хК 

299. а»— а2а?— аа?2+а:3^ а'— Зая?2_2а?з и а34-2а2;|?— аж2_2а?з. 

300. х^—2а^—ш, л?2— ба2+ая? и а:2^2ал:— 8а2. 
300. «2— 2а2+ал?, а:2— ба*— ш; и а?2— 2ал;— 8а2, 

§ 4. Отыская1е общаго яаименьшаго хратнаго. 

Если некоторое выражеше Д'Ьлится вполй^ на каждое изъ н^^сколь- 
вихъ данныхъ выражешй, то оно называется кратнимъ данныхъ вы- 
ражешВ; напр. выражеше 6а262 есть общее кратное выражешй 2а% 
и 66. Представимъ себ^ общее кратное н&сколькихъ выражешй н 
помножимъ его на какое-нибудь новое выразкеше; полученное проиэ-^ 
ведеше будетъ также делиться на каждое изъ данныхъ выражешй и, 
сл^^довательно, окажется новыиъ общимъ кратнымъ этихъ выраженШ; 
такъ, въ предыдущемъ прим'Ьр'Ь выражен1я 2а26 и 66 им^Ьютъ общимъ 
кратнымъ не одно только выражен1е 6а%2, но также 6аЧ>\ 6а%', 
12а26з и т. под.. Вообще каждая система данныхъ выражешй им'Ьетъ 
безконечное множество разлячныхъ общихъ кратныхъ. 

Общимъ наименьшгшь кратнымъ и1ьсколькихъ данныхъ выраженШ 
называется то изъ общихъ кратныхъ этихъ выраженШ^ которое соддр- 
оюитъ въ своемъ состав1ь наименьшее число первообразныхъ множителей. 
Напр., наименьшее общее кратное выраженШ 2а% и 66 есть 6а% 
Такое кратное должно содержать только тЬть множителей, которые 
необходимы для д'Ьлимости его на данныя выражешя. По раздЪлешн 
наименьшаго общаго кратнаго на данныя выражен!я должны полу-* 
чаться взаимно простыя частныя. 

Понят1е о наименьщемъ общемъ кратномъ выраженш не сл^Ьдуеть 
см-Ьшивать съ понятхемъ о наименьшемъ общемъ кратномъ ла% 
числовыхъ величинъ. Напр.^ а2 — 62 есть наименьшее общее кратное 



выражешё а-\-Ь и а-гЪ; при значещяхъ 0^5 и Ъ=^ оно равно 16, 
наименьшее кратное чиеловыхъ величинъ этцяъ выралешй при тЬхъ 
же значешяхъ равно 8. 

Чтобы составить общее наименьшее кратное одночленовь, нужно 
«адти наименьшее общее кратное ихъ числоеызл коэффиц{енпи}еъ и 
приписать кг нему множителями вспал первоо€разиыхъ букеентлял 
множителей, входящихъ еъ даиныя еыраженгя, придаеь каждому изъ 
этпихъ множителей показателя степени нан/)Ольшаи} между гяН/Ми 
показателями, сь которыми онъ входить въ данныя еыраженгя. 

Чтобы составить общее наименьшее кратное мноизчленоеъ, нужна 
еяачала^(идож»ть ихъ въ проивведенгя ихъ переоначальныхь множителег^^ 

Найти наименьшее общее кратное слЬдующихъ вырахен1в: 
301. (й и Ье. 301. об и ос. 302. а' и Зоб. 302. 26' и аЬ. 
303. 4аЬ и бос. 303. ЮоЬ и 156с. 304. 8о*и 12а'. 304. 9а' и 12а». 



305. 12а'6' и 18о6'. 

306. 25а%'е' и 20<.>бгс". 

307. еаЧ(1> и Зос%». 

308. 4а6'е> и 21ЬсЧ'. 

309. а(а+Ь-) и Ца+Ь). 

310. 4о»0|— 1) и бо^^б— 1). 

311. 156"(а+6) н 186>(о— 6). 

312. 36а'Ь»(а— 2) и 24о»6'(о— 1). 

313. (а+Ь)(с+1) н (а+ЬХо—1^. 

314. (о— ЬХс— й) и (о+бХс— *). 
316. а'—х' и (о—»)". 

316. ЗСо+а!) и 4(о«— л;>> 

317. 1г>— 41/' и х'—*ху+4у'-. 

318. х'—иу' и г«+8а!!(+1Сл'.' 

319. а=— 6' и а'—Ь'. 

320. о>+а!6+о6'+6' и а'+Ь', 

321. га'— 2а'Ь+а6»— 6" и Зо«- 



305. 8о'6' и 12о=6'. 

306. 48а»6'с" и 72о>6'с'. 
307.-4оЬЗег и 7аЫ^. 

308. 9аЧ>'с и Юб'сЧ. 

309. 0(0—6) и <о— 6). 

310. 9о=(6+Ц и 6а{6+1). 

311. 256'(а— 6) и З06'(а+6). 

312. 50о"6'(о+3) и 75о'6>(0+1). 

313. (о-6Хс+<!) и (а—ЬХе—И)- 

314. (0+6X0+1!) н (о— 6)(с+й). 

315. о'— а;" и (о+а;)». 

316. 2(0— «) и 3(о»— «'). 

317. ж*- 9^3 и а:*+б11/+9у*. 

318. ж»— 251/» и х'~101у+25у'. 

319. о>+6' и о»— 6'. 

320. о'— а'б+аб'- 6" и а«— 6«. 
■4о6+6». 



321. 2о>+2о56— о6<— 6' и За'+4оЬ+6'. 

322. 2о'+Зо'6>— 20%— 36» и 2а'— Зо*»— гаЧ+Зб". 
322. 2а'+3а'6'+2а'6+36" и 2а'+ Зо'б*— 1>о'6— 36». 



I 
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323. х^—7х-}-и и х--^х—12. 

324. ж'— 8а:+7 и х^—бх—1. 
326. 2а;»— 7г+6 и 2з;»+*— 6. 

326. За;'+11»+6 и За;*+7а;— I 

327. !«— 4 и 1=+2:«»+4а:+8. 



328. X'- 



• и г'— За:"51+91!1— 27г». 



323. а!*+5а;+0 и ж»— а:— 6. 

324. а;*~9а;+20 н а;-^+а:— 20. 
326. За:'- 17а;+10иЗа!«+13а:— 10.' 

326. 21«— 5а:— 12 н 2э!'— 11^+12. 

327. а:»— 4 и а;»- 2а;'+4а;— 8. 
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328. а;2_9у2 и а;ЗЦ-За;*у+9л!у+27у8. 

329. а;*+2«»+2а;а+2а;+1 и а;»4-«'+ж+1- 

329. ж*— 2л;8+2а;«— 2л!+1 и ж*— ««+«>— 1- 

830. ж*— гжЗу+Зж^У*— 2лу'+у* и ж*— 2я!»у+2л5у'— у*. 

330. ж*+2а;'у4-2ж^*+2а!у«+у* и а;*+2«'у— 2жу«— у*. 

331. об, ас и с<2. 331. а&, (А ъ^Ы. 

332. 4а%, 2а&а и Зож. 332. 6а%, 9а&з и ЬЪх. 

333. 8о%», ЗОаЗЬ» я 4о^*. 333. 15а»Ь*, 18аЧ>* и 9а*6«. 

334. 4а«Ь2а!, 6аЬ%« я 18а*Ьж*. 334. 24аЬ«жЗ, 16036 V и 6а»6а;. 

335. 20о*гв», 15а»л;"-« и 10аа^+*. 335. ава*»»», 14о'"-^ и 21о«+«а;*, . 

336. 42о'»а;2н^ Зба*»-»*»*» и На*»-»!»^». 

336. 48о«'"ж*-^ 32в2"^%»+* и Хба"*»-». 

337. ж+у, (ж— ^)* и ж«— у». 337. ж«— у», (ж+у)« и ж— у. 

338. ж«— у2, (ж+у)» и ж»-|-у». 338. ж«— у*, (ж— у)* я ж*-у«. 

339. 6о, 2(а+1) и 3(0+2); 339. 12о, 3(а— 1) и 4(о— 2). 

340. о*, 2о— 1, 4а«— 1. 340. а\ 1+Зо, 1— 9о*. 

341. о2— 9Ь«, (а+ЗЬ)« я (о— 36)*. 341. 4о«— 6», (2о+Ь)« и (2о— 6)*, 

342. 8аЬ+16Ь«, оЧ»+4вЬ9+4Ь8 и а\ 

342. боЬ— 18Ь2, о«Ь— 6оЬ+9Ь» я о*. 

343. ж— 1, ж*-|-ж+1 и ж»-Ь1. 343. ж+1, ж*— ж+1 и ж'— 1. 

344. ж«— 1,ж«-|-1,ж*+1 нж«— 1. 344. ж«— 1, ж»+1, ж'— 1 и ж«— 1, 

345. ж*+(о-)-Ь)ж4-вЬ, ж''+(о+с)ж-1-а<! я ж*+(Ь+с)ж+Ьс. 

345. ж*— (о+Ь)ж+аЬ, ж*— (Ь4-с)ж+Ьс я ж*— (с+в)ж+ас. 

346. ж* — (о — Ь)ж — (й>, ж2+(6 — с)ж — Ы я ж^ — (о+с)ж+о<!. 

346. ж* — (Ь— о)ж — оЬ, ж*-|-(о+с)ж+ас я ж* — (Ь — с)ж — Ьс. 
. 347. ж^+Зж+г, ж2+4ж+3 я ж«4-5ж+6. 

347. ж2— Зж4-2, ж*4-2ж— 3 я ж^+ж— 6. 

348. ж2— ж— 6, ж*— Зж+2 я ж«+2ж— 8. 

348. ж2+5ж4-4, ж«+7ж+12 я ж2+8ж+15. 

349. *ж2— 2ж— 3, ж«+3ж*— ж— 3 я ж*+4ж«4-«— 6. 

349. ж»+2ж— 3, ж'— Зж2— ж+3 я ж*— 4ж*-|-ж+6. 

350. ж2— Зж— 10, ж'— 5ж2— 9Ж+45 я ж'+4ж4— 11ж— 30. 

350. ж«+3ж— 10, ж»+5ж2— 9ж— 45 я ж*— 4ж2— 1 1ж+30. 

351. о'— о2+о— 1, о'+о*+о+1 я о*— 1. 

351. о2— 0+1, о»-Но*+о«+о2Ц-о+1 я в«— 1. 

352. о»-1, о«+1 я оН«*+1. 

352. а«— 1, о*+1 я а^-\-а^-\-а-\-\. 

353. «2— 2Ьа_аЬ, о2— бг>*+оЬ я о^— 8Ь«+2а6. 
353. в2— 2б*+аЬ, о*— 6Ь2_а6 я о«— 8Ь*— 2о6. 




354. а*— 96'-, а^— 36^+2я* и а^— 156'— 2аЬ. 

354. а*— 96*, а^—ЗЬ^—2аЬ н а*— 15Ь*4-2а6. 

355. а:*~4, ж^+З н а;*+2д:+4. 

355. г*— 9, а;3-}-27 и а;Ч-За;+9. 

356. жз— 27, а:3_,_27 и а;Ч-9х«+81. 

356. ж*+8, л'— 8 и ж»+4гЗ-}-1б. 

357. x^—2x^-^2x—^, х*—2х^-^2х*—2х+1 и 2:^-а;3+а;— 1 . 

357. х^+2х^+2х-{-1, x^-^2x^-^'2x^-^-2x-\-^ и л:'+а^*+*+1. 

358. х^-{-х^—х—\, х^—Ъх—2 и я*— 2х'— г+2. 

358. ж'—жз— а:+1, ж^— Зж+2 и ж'+2ж'— ж— 2. 

359. жЗ— 7ж4-Г>, ж»+2ж«— 5ж— С и ж^— Зж*— 10ж+24. 

359. ж'— 7ж— 6, ж^— 4ж^+ж+6 и ж'— ж*— 14ж+24. 

360. ж'— 2ж*— 5ж+6, жЗ— 7ж— 6 и ж*+10ж*+31:с4-30. 
360. хЗ-\-4хЦ-х—е, ж^— 7ж— 6 и гЗ+4а;2_11а:— 30. 

§ 5. Двучленные иножвтели и делители. 

361. Переинохивъ двучлены х-{-а, х-{-Ь, х->гс, г+(2 и х-\-е сначала 
по два, потомъ но три, затЬмъ по четыре и наконедъ вс%, обнару- 
гать общее правило иодобаыхъ уннохенШ. 

361. Сделать то хе съ двучленами у — а, у — Ь, у — с, у — й, у — е. 

362. Применить замеченное аравило къ переннохенш двучленовь 
зг-\-1, х-\-2, ж+3, х-\~4 и а;-|-5, соединяя ихъ вс^ни способами по три, 
по четыре и вс4 вигЬетЬ, 

362. Сделать то хе съ двучленами у — 1, у — 2, у— 3, у — 4, у — 5. 

363. Составить разныя произведешя двучленовъ г — \,г-{-2,е — 3, 
е-\-4 и г — о по правилу умнохешя суммъ. (См. зад. 1). 

363. Сд'Ьлать то хе по иравилу умнохешя разностей. (Си. зад. 2). 

364. Составить разныя произведен1я двучленовъ ы+2, м— 3, «+4, 
и — 5 и м+б по правилу умножешя суммъ. 

364. СдЬлагь то хе по правилу умножешя разностей. 

365. Разд'Ьливъ многочлены х^-^-Ах-^-В, х^-\-Ах^-^~Вх-\-С а 
л^-\-Лx^-\-Вx^-\~Сx-^-^ на х-\-а, обнаружить общее правило подоб- 
ЕЕЫхъ дЁленШ и признакъ делимости. 

365. Сделать то хе съ многочленами у'^-\-Ау+В, у^-^Ау^-^ 
-^-Бу^-С и у*-\-Ау^-{-Бу^-{-Су-\-0 и д^лителемъ у — а. 

366. Применить замеченное правило къ д^лешю миогочленовъ 
а;3-|_6ж*+иж-|-6, жЗ+9ж^+26ж+24 и ж'+12ж*4-47х4-60 на дву- 
члены ж-|-1, ж+2, ж+З, жЧ-4 и ж+а. 

366. Сделать то же съ многочленами у^ — 6у*-|-11у — 6, у^ — 9у*+ 
+26у — 24 и у' — 12у*+47у — 60 и двучленами у — 1, у — 2, у — 3, 
у — 4 и у — 5. 
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328. «а— V и л;9+Зл;*у4-9«У+27у*. 

329. а;*+2«»+2а;2+2а;+1 и а;»+а?«+«'+1. 

329. ж*— 2а;»+2а;*— 2а;4-1 и ж'— а;2-+-«— 1- 

830. ж*— 2а;ау+2«^*— 2ау'+»* и ж*— 2а;^+2а;у»— у*. 

330. ж*+2ж'у4-2а;^*+2а;у«-|-у* и а;*+2а;8у— 2а^'— У*. 

331. об, ас и с<2. 331. об, ^ и &(2. 

332. 4а^г>, 2аЬ2 и Зож. 332. 6а%, 9а&з и 5&ж. 

333. 8а%з, ЗОа»?»» и 4о%*. 333. 15о»Ь*, 18аЧ>* и 9а*&«. 

334. 4а«Ь*а;, ЪаЬЧ^ я Хво'Ьж». 334. 24аг»«а;», Хбо^Ь^ и 6а»6л:. 

335. 20а«л;", Хба'ж*-» и 10аа^+*. 335. гво"»», 14о'"-^ и гХа-^+^ж*, 

336. 42о"'а;2п^ Зба*»-»*»-^» и 140"»-^^'. 

336. 48о»'"а;*-1, 32о2«-За;"+« и Хбо"»^*. 

337. л+у, {хг-уУ и а;«-^>. 337. ««—у», (ж+у)* и а?— у. 

338. ж«— у2, (ж+у)» и жз+у». 338. ж^-ув, (ж— у)« и ж* -у'. 

339. 6а, 2(а+1) и 3(а+2). 339. 12о, 3(а— 1) и 4(а— 2). 

340. а*, 2а— 1, 4а>— 1. 340. а\ 1+Зо, 1— 9о«. 

341. а2— 96«, (а+ЗЬ)8 и (о— 36)«. 341. 4а«-га, (2о+Ь)« и (2а— 5)*, 

342. 8аЬ4-16Ь*, о«&+4аЬ*+46» и о'. 

342. боб— 18Ь2, о«Ь— боЬ+ЭЬ' и о*. 

343. ж— 1, ж«+ж+1 и ж'+1. 343. ж+1, ж«— ж+1 и ж'- 1. 

344. ж*— 1,ж9-|-1,ж*+1 и ж»— I. 344. ж«— 1, ж«+1, ж«— 1 и ж«— 1 

345. ж*+(а-|-Ь>+оЬ, ж^+(а+с)ж+ас и ж*+(&+с)ж+6с. 

345. ж*— (а+Ь)ж-|-вЬ, х^—0)-\-еух'\-Ьс и ж*— (с-}-а)ж+ас. 

346. ж* — (а — Ь)ж — ой, ж*+(Ь — с)ж — 6с и ж* — (а+с)ж4-ав. 

346. ж* — (Ь— о)ж — аЬ, ж*+(а+с)ж+ас и ж* — (Ь — с)ж — Ьс. 

347. ж2+3«+2, ж*+4ж+3 и ж«4-5«+6. 

347. ж2— Зж+2, ж2+2ж— 3 и ж*+ж— 6. 

348. ж2— ж— 6, ж*— Зж-|-2 и ж«+2ж— 8. 

348. ж8+5ж4-4, ж2+7ж+12 и ж«+8ж4-15. 

349. *ж2— 2ж— 3, я?\-Ъх^—х—Ъ и ж»+4ж2+ж— 6. 

349. ж«+2ж— 3, ж'— Зж2— ж+3 и ж»— 4ж*+ж+6. 

350. ж2— Зж— 10, ж»— 5ж2— 9Ж+45 и ж»+4жа— 11ж— 30. 

350. ж^+Зж— 10, жЧ-5ж«— 9ж— 45 и «З— 4ж2— 1 1ж+30. 

351. а»— а2+о— 1, о'+а«+а+1 и о*— 1. 

351. а2— 0+1, о»+о*+а«+а2+а+1 и о«— 1. 

352. аЗ-1, о5+1 и а*+а*+1- 

352. а«— 1, о*+1 и а?-\-а^-\-а-\-\. 

353. о2— 2Ьа_аЬ, а*— 66«4-«* и Ф—ЬЬ^-\-2<й}. 
353. а«— 2Ь«+аЬ, а«— 66*— аЬ и оЗ— 86«— 2ай. 
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14. 

15. 
17. 
19. 
21. 
23. 
25. 
27. 
29. 

31. 
32. 



За?*с+ба)»ус— 2а^с» 
2л!у*с* — 8я!*у*с — Ьх^с 
а — 6 



а*— 6» 



X' 



х2+уг 
*о*— 2оЬ 
12а»— 36* 
(о— Ь)« 
»>— 6» 
ж*+У* 
2(а!+у)« 

05* — у* 

баб—Об* 

а5*+2л?у+у* 
а*+2а6+6* 

а»+За26+За624-Ь^ 



15. 
17. 
19. 
21. 
23. 
25. 

27. 

29. 



а«-б« 



X 



Л__«2 



агу — ^уг 
боб 4-166» 

а»— 962 
(а+6)« 

62— а* 

Зя?»— Зу» 

яз*+у* 

8ба26+1Ю2 
147а«6— 27а«68 

052—4005 + 4:0* 



о2а54-а6о5 

^^' 1— Зу+8у2— у8 
дд 20о«я?2+1бо%ж2 



75о*6+120оЧ>2н-486« 

ОС+б05 Ч- 005 Ч- 6с 

оу + 2б05 + 2оо5 + 6у 
ЗоД+о62— 6о^~26Д 
9а5— об*— 18о46+265 
8ос2-}-36с2-Зо62— 86« 

6ос2— 66с2— 6об2 + 66« 

о^— 6о* — об* +6^ 
а*— боЗ— о262+о6» 
Зд аб(я^Ч-у2)+а? у(о 2+62) 

об(052— у2)4-азу(о2 — 62) 
Я?2 — (о-— 6)о>— об 



35. 

37. 
38. 



40. 

41. 

42. 
44. 
46. 



05* + б052+ О05Ч-о6 

(а?+о)2— (6+с)2 

(ж+6)2— (о + с)2 

а?2->-За?-Н2 
052+605+5 

052— ЧР— 20 

я?2+а>— 80 
2о2— об— 362 
2о2— боб+Зб2 



42. 



ж2+4а?+3 

я?2+7гв+12 

(с2+о>— 42 




-^ 21а?Ус^— 35о5^у*(?Д^— 49д5У<^ . 
35л2у4сб— 15я.4у М + 25я?*у2с« 



16. 
18. 
20. 
22. 
24. 
26. 



2о+1 
4о2— 1 
а?»+3а?2 

я?2— 9 
7оЗб+7о 6» 
о*— 6* 

(а+1)» 



о' 



-о 



у*— 05* 

я?у2+а>' 

2а?+4 

8я?»+24 



16. 

18. 

20. 

22. 

24. 

26. 



2д 248а«б*— 67бо*68 ^р 



Зо— 1 
9о2-1 
а;^— 2а;2 
За?2— 12 
о*б2--о26* 

бо*— 56* 
(о-1)3 

о* — о 

05^ — У^ 
05* — ^ОЗу* 

4а?— 12 
Зл?8— 81 
240оЧ»+60о* 



30. 

31. 
32. 
33. 
34. 
35. 
36. 
37. 



720о«6*— 4бо»б2 

30, ЗаУ+6а?у8 
о*+4о^+4ж* 



9а2ба— Хбоб» 
12о52 — Ъху 
9а?2— 12д?у+4у2 
о2— 2о6 + 62 

о*— б* 
дЗ— Зо2б+ Зо62— 6» 
о'о5 — о62а5 
о+ос+6+б<? 
1+Зс+Зс2+с» 

16оДб— 200^62 
48о*б2— 12ба2б»+75б* 
2од;2+2бг2+За8+Зо2б 
об2+б»— 2оо5«— 26я?2 

2о*+6о2б^аб2~-36» 
4а«+12о*б— об*— 86' 

бос8—ббсНбоб2— 66* 
10ос»+ 10бс»+ 10о6»+ 106* 
о5— о6*+о*6— 65 



^^' а*+о2б2+о36+оба 
Зд^ а^(о2+б2)~об(а?2+у2) 

О5у(о2 — б2)+о6(052 — у2) 

4.0 Д^+(Д+<?)Д?+Д^ 

05^ + 0052— С05 — (1С 

^^ (а?-~6)2--(о ~с)2 



.п 4о2— 7о6+362 
^^* бо^-8об— 262 



43. 



45. 
47. 



(а?— а)2— (6— с)2 
а24-10а?+21 



а.2— 2ж— 15 
о2—9о6 4-1462 
а2-.аб— 262 
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§ 2. ПривбДбН1б дробей къ общемт знаменателю. 

Общее правило выражается такъ: чтобы привести дроби кь общему 
знаменателю, иуоюно умнооюить числителя и знаменателя каждой 
дроби на частное, происходящее отъ дгьленгя наименьилаю общаю крат- 
-наго вС9Ы1Съ знашенателей на знаменателя разсматриваемой дроби. Та- 
кое частное называется дополнительнымъ множителемъ къ тому зна- 
лсенателю, который на него помножается. 

Въ случае, когда всЪ знаменатели данныхъ дробей суть взаимно про- 
«тыя выражен1я, то общимъ знаменателемъ служить произведенхе всЬхъ 
знаменателей. Тогда числителя и знаменателя каждой дроби нужно 
умножить на произведенхе знаменателей всЬхъ остальныхъ дробей. 

Если всЬ знаменатели даны въ одночленной формЪ и прито]Гь 
представлены въ видЪ произведенШ ихъ первояачальныхъ множите- 
лей, то можно прямо приступить къ приведешю. 

Если знаменатели даны въ многочленной формЪ, то предварительно 
аужно преобразовать ихъ, если это возможно, въ произведен1я ихъ 
лервоначальныхъ множителей. 
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§ 3. Прбобравован1б см^шанныхъ дробей въ простыл 

и обратно. 

Если данное дробное выраженхе предетавляетъ только частное 
отъ ]Ллт\я числителя на знаменателя и не содержитъ ц^аго ела- 
гаемаго или вычитаемаго, то оно называется простою иди едио- 

члениою дробью. Таково напр. ^^* Если яге данное внражени 
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§ 2. ПривбДбН1б дробей къ общему знаменателю. 

Общее правило выражается такъ: чтобы привести дроби къ общему 
знаменателю^ нуоюно умнооюить числителя и знаменателя каждой 
дроби на частное, происходящее отъ дп>ленгя наименьшая обгцаю гдмт- 
^аго вС9ьхъ знаменателей на знаменателя разсматриваемой дроби. Та- 
кое частное называется дополнительнымъ множителемъ къ тому зна- 
менателю, который на него помножается. 

Въ случае, когда всЪ знаменатели данныхъ дробей суть взаимно про- 
стыл выражен1я, то общимъ знаменателемъ служить произведенхе всЬхъ 
знаменателей. Тогда числителя и знаменателя каждой дроби нужно 
умножить на произведенхе знаменателей всЬхъ остальныхъ дробей. 

Если всЬ знаменатели даны въ одночленной форм'Ь и прито]Гь 
представлены въ видЪ произведенШ ихъ первояачальныхъ множите- 
лей, то можно прямо приступить къ приведенш. 

Если знаменатели даны въ многочленной формЪ, то предварительно 
аужно преобразовать ихъ, если это возможно, въ произведен1я ихъ 
лервоначальныхъ множителей. 
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Преобразовать нивесд^дуюпця 
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простыл дроби въ омЪшаншш: 
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117. 
118. 
119. 
120. 
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§ 4. Сдоавенхе и в&гаитан1б проотыхъ дробей. 

Для слохен1я и вычиташя дробей съ одинаковыми знаменателями 
нужно въ первомъ случае сложить, а во второв^ъ вычесть ихъ числи* 
телей и результатъ едЬлать числителемъ новой дроби, а знаменателя 
подписать прежняго. 

Если знаменатели дробей различны, то нужно сначала привести 
всЬ данныя дроби къ простейшему общему знаменателю. 
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обще! тертой дЪленхя, а надъ нею обозначить произведетя чисяе- 
телей дробей на дополнительныхъ множителей къ ихъ зяаменателямъ, 
отделяя эти проиэведен1я т^ми знаками слохен1я и вычитан1я, кото- 
рыми были отделены данныя дроби. Посл^ этого въ полученномъ 
общемъ числителе нужно раскрыть скобки и сделать, если можно, 
приведете подобныхъ членовъ. Наконецъ, нужно испытать, не дору- 
скаетъ ли полученная дробь сокращешя, и если допускаетъ> то 
сократить ее на наибольшаго общаго множителя ея членовъ. Поору- 
пая такъ въ ниже слЪдующемъ прим'ЬрЪ, находимъ последовательно: 
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Иногда при приведеши дробей къ общему знаменателю требуется 
изменить знакъ у одного изъ даиныхъ знаменателей. Эту перемену 
всегда можно сделать, но нужно вм^ст^ съ этимъ переменить и знакъ 
числителя, или же, оставляя числителя прежнимъ, поставить передъ 
ч^амой дробью знакъ противуположный тому, съ которымъ она была 
дана. Напр., им^емъ: 
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§ 5. Умноавеше дробей. 

Для увгаохешя дроби на ц'Ьлое выражеше, а также для умножен1я 
щЬлаго выражен1я на дробь, нужно умножить цЪлое на числителя 
даоби и полученное произведеше сделать числителемъ результата; Ь 

а _ си: Ь аЪ 

с с 

бнхъ случаяхъ, когда знаменатель дроби делится нацело на ц'Ьлое 
внражеше, то для перемножен1я дроби съ ц'&шмъ выражешемъ можно 
разд^Ьлить на ц'Ьлое знаменателя дроби и оставить прежняго числи- 
теля; напр., им4емъ ~.с=-. 

С С 

■ 

Чтобы перемножить дроби, нужно перемножить ихъ числителей и 
сделать это произведете числителемъ результата, затЪмъ перемно; 
жить также знаменателей и сделать это второе произведете знаме- 

^ а с 04; 

нателемъ результата; такимъ обреьзомъ -г • -з=г^ • 

ПослЪ умножетя дробей получаются часто сократимый дробя и 
потому, выполнивъ умноженхе, слЪдуетъ позаботиться о сокращенш 

V 2а% Ъс(1 \'МЬа1 Ьа г^. 

полученнаго результата; напр., им4емъ д^. 2^-=-^^^=з5- Со- 

кращете можно делать и до умножетя, когда произведен1в дробей 
только еще обозначено: именно, такъ какъ всЬ множители числите* 
лей переходить въ числитель результата, а всЪ множители знаме- 
нателей въ знаменатель результата, то можно сокращать множите- 
лей любого числителя съ множителями любого знаменателя; таю, 

напр., находимъ 3^,-, . ^^ . ^=а%« . ^ . ^^= ^5^55^ . Въ часту 
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номъ случае, если числитель одной из'^ перемношаемыхъ дробвР: 
равенъ знаменателю другой, то эти члены дробей вполне уничтожа- 
ются сокращенхемъ, и приходится только оставшагося чи^лимш 

разделить на оставшагося знаменателя; напр., -•^=^* 
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' При перемноженш дробей, у которыхъ числители и знаменателц^ 
нногочленныя выражешя, нужно только обозначать умножеше чи- 
слителей и знаменателей, но не производить тотчасъ эти дЬйстш 
на самомъ х^Ьл^Ь, потому что въ такомъ случае сокращеше резуль- 
тата будетъ затруднено. 

Ради той же ц'Ьли совращешя результата, а также и для упро- 
щешя умножен1я полезно иногда еще до производства умножеаш 
дробей разложить ихъ числителей и знаменателей въ произведешд 
первоначальныхъ множителей. 
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6. Д^икеше дробей. 

Для д'Ьлен1я дроби на ц^ое выраженхе нужно умножить знамона- 
теля дроби на ц']Ьлое выражеше и сделать это произведете знаме^ 

яателемъ результата, а числителя переписать прежняго; такъ ^ '^^^г^* 

Въ особыхъ случаяхъ, когда числитель дроби делится нац'Ьло на ц&- 
лаго д:Ьлителя, то можно разделить числителя на этого д']^лителя 

н оставить прежняго знаменателя; напр., им^Ьемъ — :Ь=-. 

с с 

Чтобы разд&лить ц^лое или дробное выражеше на дробь, нужна 
умножить' д&1имое на дробь, обратную дЬлителю; такимъ образомъ 

а:-=у, 1-^=г-' Иначе говоря, для д^летя ц4лаго на дробь, 

нужно умножить цЪлое на знаменателя дроби и разд-блить на чиелн^ 
теля ея; для дЪлен1я дроби на дробь, нужно числителя первой дроба 
^множить на знаменателя второй и сд&сать это произведете чтфпн 
телемъ результата, затЪмъ умножить знаменателя первой дроби ^ на 
числителя второй и сделать это второе произведете знаменателемъ 
результата. 

ПослЪ дЪлен1я дробей могутъ получиться сократимый дроби в 
потому, выполнивъ дЪлеше, сл-Ьдуеть позаботиться о сокращеВ1и по^ 

лученнаго результата; напр., им4емъ ^^ : з^,^=^,^515^=^. 

Сокращенхе можно д&хать и до д4лен1я, когда частное дробей только 
еще обозначено: именно можно сокращать общихъ множителей от- 
дельно въ обоихъ числителяхъ, илц въ обоихъ знаменателяхъ; такъ, 
им^ то же предыдущее частное, находимъ 

6а%» . 2а*6 _3ба . «^_9бад 
бс9вР • Зс«сй дс • д(1 боЭс 

Въ частномъ случае, когда делятся дроби съ одинаковыми зна- 
менателями, то знаменателей можно прямо отбросить и составить 

частное отъ д'Ьлен1я числителей, напр. - : -=-; когда делятся дроби 

оъ одинаковыми числителями, то можно отбросить числителей и со- 
ставить обратное частное отъ д%лен1я знаменателей, т. е. разделить 

второго знаменателя на перваго, напр. - : -=^* 
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При дЪлеши дробей, у которыхъ числители и знаменатеди иного- 
яленныя выражен1я, нужно только обозначать умножен1е числители 
одной дроби на знаменателя другой, но не спешить производить эти 
умножешя на самомъ д^ЬлЪ, потому что всегда сл-Ьдуеть имЪть въ виду 
возможность сокращен1я дроби, получаемой въ результате. 

Ради той же цЪли сокращешя результата, а также и для упро- 
щешя дЬлен1я, полезно иногда еще до производства делен1я ^обей 
разложить ихъ числителей и знаменателей въ произведенхя перво- 
яачальныхъ множителей. 
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6. р^клевхе дробей. 

Для д&[ен1я дроби на ц&юе выражен1е нужно умножить знамона- 
теля дроби на цЪлое выражеше и сделать это произведете знаме^ 

нателемъ результата, а числителя переписать прежняго; такъ ^ '<^= "г^* 
Въ особыхъ случаяхъ, когда числитель дроби делится нац'Ьло на ц&- 
лаго д:Ьлителя, то можно разделить числителя на этого д'Ьлителя 

н оставить прежняго знаменателя; напр., имЪемъ — :&=-. 

с с 

Чтобы разд^Ьлить ц^лое или дробное выражеше на дробь, нужна 
умножить' д&[имое на дробь, обратную делителю; такимъ образомъ 

а:-=у1 1'1'^ь'' Иначе говоря, для дйлетя ц4лаго на дробь, 

нужно умножить ц^лое на знаменателя дробя и разд-блить на числят 
теля ея; для д'Ьленхя дроби на дробь, нужно числителя первой дроба 
^множить на знаменателя второй и сделать это произведете чиблик 
телемъ результата, затЪмъ умножить знаменателя первой дроби^на 
числителя второй и сделать это второе произведете знаменателемъ 
результата. 

Посл'Ь д'Ьлетя дробей могутъ получиться сократимый дроби в 
потому, выполнивъ д'Ьлеше, сл^дуетъ позаботиться о сокращеВ1и по^ 

дученнаго результату напр., им4емъ ^^: з^,^=-^^^,^3^=^. 

Сокращенхе можно дЬлать и до д4лен1я, когда частное дробей только 
еще обозначено: именно можно сокращать общихъ множителей от- 
дельно въ обоихъ числителяхъ, илц въ обоихъ знаменателяхъ; такъ, 
нм^ то же предыдущее частное, находимъ 

ваЧ^ . 2а<6 _36» . а^ _9ЪЧ 
бсад» • Зс«сй бс • за Ъа^е 

Въ частномъ случа'Ь, когда делятся дроби съ одинаковыми зна- 
менателями, то знаменателей можно прямо отбросить н составить 

частное отъ д&юшя числителей, напр. - : ^=-; когда д^^лятся дроби 

оъ одинаковыми числителями, то можно отбросить числителей и со- 
ставить обратное частное отъ д%лен1я знаменателей, т. е. разделить 

второго знаменателя на перваго, напр. - : >=-• 



251. |: а 




251. е : | 


262. а* : ^ 

С 


252. ^ : а» 

С 


253. '^-.0 
у 


253. у : - 


г 


254. |:1г 
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^лл ^ 9т* — Вп* ж — 4»1 , гЗяН-м 5и* — 8*1* 1 

алл Г*»**+'** 8т«— бя-1 . г 2(т-2»«) , т , 18|.«-| 
^""- I 2тп» "" 8» ^ • I «й '' 13|»"^"84т«^ 



1+-!- 1 ^ в *• «• 



301. ^_2^ 301. — ^±-* 302. ?±5 302. 



1 ^ 1+± 

*■ а+1 *~в- 



Ь-^ 



а+1 *^ш— 2 аН-6 

30,. '-±!=Я1 303. ^'+ф 

16р» ?« 

304. ^-^—2^ 304. -^±^-г 

305. [(^^ + ьхь - ^)] : :4е^; 

зов. Г^+ь«+^-+^:-^~ 

ж+- , у 

307. —-^ ^-4—.^ 307. —-^ 



х- 



а — 1 1^ Ь — 1 I с — I 
51ПЙ ^^^ а ' 6 ' с 



ЬсЧ-ас— об 1 I 1 1 

а '6 с 

1— а? I 1— у 1Н-1Г 

308. —^-^^ 4- '" 7" У ' 

о? ' у ' ;» 

309. |±^ . (I +^^^) 309. §±| : (1- ?^^) 

а Ь-\-с Ь — с а 

310. \ М> ][ ^^ 1 [(д-ЬЬ)«-аЬ][(а«-6УЧ-а6] 

(а+6)»— Зааб—Ваб* ' (а— 6)»+3а6(а— 6) 

310. г об || об ] а14-а»6-о6»-Ь< 



а*-а»Ь+а6«— 6» [(аН-г»)»—а«— &«][«•—*•—(«— *)Ч 
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§ 7. Употребден1е отряцательныхъ покаватехей. 

ж 

7 Дробныя выражен1я можно преобразовывать рр тЪмъ же правк-* 
Тхамъ, как1я изв^^стны для ц^лыхъ выраженхй. Такое распространеше 
ЙЕфвжних'ь правилъ основано на расширеши понят1я о показателе 
-степени. 

Лока^затели степени могуть быть положительные, нулевые и отри- 
цательные. Изв'Ьстно, что когда показатель п есть число ц'Ьлое 
' в положительное, то степень а*^ есть произведете п множителей, 
равныхъ основашю а, т. е. а'^^=^а,а....а. Степень съ отрицатель^ 
аымъ показателемъ а~^ им^етъ совс^мъ другое значеше, именно 

^-*»=— , т. ег такая степень *в»ражаетъ количество, обратное пре- 

2 а 8 2 —8 8 27 

. дыдущему а»; такъ напр. иуЬемъ (^ =(27)' * (з^ ~^ ' 27~Т' ^^^ 
9; день съ нулевымъ показателемъ а® представляеть единицу всегда, 
"каково бы ни было основан! е а. 

г\\. Вычислить 2«, 3», 2-3, ф', (1)'', ф', ф', ф"', (1|)', (2^)"*. 

311. Вычислить 3», 2', 3"». ф', ф~', ф', ф', ф"', (1|)', (ф"*. 

312. Вычислить (-5)», (-3)-', (-4)», (-|)*, (^|)-*, (_ф', 

(- 4)" 
312. Вычислить (-4)', (-5)г«, (-7)», (-|)', (-|)'', (-ф*, 

Опред'Ьлить количественныя значенхя выражешй: 

.2ч ^п-* «^« ГлЖ® «1^ 



•л- 



313. [3-2ф7' 313. [2ф -3]' 

314. 5:59=?! 314. ^^^ 

315. Й-ф-? 315. [ф-Ча* 

316. [ф-чг 316. е+ф-г 

3»7. [2-фТ'-Ф"' 317. [ф'-зГ-ф-* 
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318. 



2(1) -2-' 



^-т*) 



т. [(1-8-'^^-2]-'.(|)• 

Вь сд^дующихъ выражешахъ уни^оакить степени оъ нулевыми 
отрицательными показателями и затЪмъ упростить, гдЪ моавно, пол] 
«иные результаты: 



319. [0+2-*Г*-23-*:ф' 

320. {[1-фГ+Ф')-ф' 



М1. а-8.Ь« 

323. «-".^ 

325. (аИ-у)" 
327. 

829. 

331. 

333. 



аг* 
в»»-» 



321. ^ 
823. а». — 

ОТ"» 

325. «<>+у« 



822. 



60 



324. а-К 



аг^ 



а 



-5 
-2а-*6в 






327. 
329. 
331. 



326. а?«— у<» 



а" 



а 



-В 



а 



*-|» 






334. (1— а-2)-1 

а-Н6-Нс-1 



328. 
330. 
332. 

333. 



322. «-».&• 

324. а?~».а-« 
326. (х-^у 






328. 



^я 



5а-з.— 30 



330. 



яг-6 



За-».5~1 
(а-Н6-2)ваг-з 



332. ; 



(1+т)-1 
2а-«.3-« 



8а-*.— 4» 



335. 



334. (2— а-0-2 

335. ^-'«^ 




аб+осЧ-Ьс 



336. 



а+б + с 



^ 



\ 









-Г:..а-а+6 

341. (1 



а-»»— 6-*ч-« 



_ а-Нб-Нс-1 
ООП а-»— 6-» 



ОГ-л + б 



341.(1 + :^±^-' 



-1 



342. [.^~ . (з^ -^)Г* 342. [^-^-^ . (^ +^)] 

Представить нижеслйдуюпця дроби въ вид* ц-Ьлыхь ввраасевШ 
ВВОДЯ степени съ отрицательными показателями: 



343. 
345. 



1 
9 

а"* 



ив. \ 

345. ^ 



344. 



2^ 

28 



346 — 



344. р- 
346. ^ 
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347. 5а. р- 
349 ^ 



351. 



353. 



2» 

^_ 

а;»' 



3» 



347. 3*.4 

5а* 

-+^ 

р ' у 



349. 
351. 

353. 



355. 



Чя« 






С---)' 



-^ 355. 



^4 



С 



348. 
350. 
352. 

354. 





348. 


« ' у 


350. 


в» 'у» 


352. 



а?у 
а? 4-у 
а?а у» 



05' 









354. 






1чЗ 



зг 



^/р» 



^*'^л»-' 



356. 



д?Н-у 

в^-у 



356. 



д?— у 



Свовство обратности степенеВ съ равнопр отивоположными пока- 
зателями можно выразить въ форм'Ь сл1^дующихъ двухъ положенШ: 
Всякая степень съ отрицательнымъ показателемъ равна едидиц'Ьу 
разд^ЬленноВ на подобную же степень съ положительнымъ показате- 
лемъ, какъ то а~**=~, и обратно, всякая степень съ положитель- 
нымъ показателемъ равна единице, разделенной на подобную же 
степень съ отрицательнымъ показателемъ, какъ то а^'^=^'-^* 

Основываясь на этихъ положенгяхъ, а также на правилахъ умно- 
жен1я и д^ленхя дробей, находятъ следующее правило для пре« 
образовашя дробныхъ выражешй, которыхъ числители и знаменатели 
представляютъ произведен1я степеней съ положительными или отри- 
цательными показателями: во всякой подобной дроби можно пере- 
нести любого множителя изъ. числителя въ знаменатель или наобо- 
ротъ изъ знаменателя въ числитель, перемЪнивъ только знакъ по- 
казателя въ этомъ множител'Ь на противоположный. 

Въ каждомъ изъ сл-Ьдующихъ выражешй сделать последовательно 
четыре преобразовашя, именно: 1) привести знаменателя къ еди- 
нице, 2) привести числителя къ единице, 3) уничтожить всЬ степени 
съ отрицательными показателями, 4) уничтожить всЪ степени съ по- 
ложительными показателями: 



357. 
359. 



а^-8 

ЛГ-* 

а"» 



357. 
359. 



а^х~^ 
6-* 






2 

3-1а»(с4-с0-2 



362. 






358. 
360. 



358. 
360. 



8_ 

2*аЧ-Р 



V 



Оборшагь мда1ъ, ч. Ь 
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^^^' 4с-»»(а?— ;г)-.б'»;гЗ ^^^- 8жЬп(а-с)-2с-« 

365. ^^ /У-^)' 365. ^" , (У+^>^ 



366. Л!^=:П}1_ — (у^:^ 366. (^+п)-^ (а>^)ь 

При умножен1и и д'Ьлеши степеней съ отрицательными показ1^ 
телами он'Ь подчиняются гЬмъ же правиламъ, как1я изв'Ьстны джя 
степеней съ положительными показателями, т. е. при умноженш 
степеней показатели алгебраически складываются, а при хЬлен1Ж 
алгебраически вычитаются. Поэтому, когда требуется произвестк 
д'Ьйств1я съ выраженьями, содержащими отрицательныхъ показате- 
лей, то н^^тъ надобности исключать подобный степени, выражая ихъ 
черезъ обыкновенный степени съ положительными показателацж. 
Только въ окончательнЕ1хъ результатахъ д']ЬйствШ, когда выражеше 
результата окончательно упрощается, нужно уничтожить въ нихь 
всЬхъ отрицательныхъ показателей. 

Произвести въ сл^дующихъ выраженхяхъ показанный дЬйств1я н 
освободить результаты отъ отрицательныхъ показателей: 

367. а-^а^ 367. а^а^^ 368. аг^^.а''^ 368. а'^^.сг^ 
369. а-'^.а^ 369. а-з«.а2«» 370. а-+* . а"^ 370. «-^^ . а» 
371 . а-7 : а* 371. а» : а'^ 372. а"» : а-^ 372. а-* : о"» 
373. а-~ : аг^ 373. а-^ : а-^ 374. а-^ : а^ 374. а*" : аг^ 
375. 2-».2« 375. 23:2-« 376. 2-3:2-« 376. 2-«.2-» 
377. 3~« : 3-* 377. 3» . 3-» 378. 5-* . 5-^ 378. 5-« : 5 

379. сгКа^. а-^ 379. а^ . а-* . аг^ 

380. а-2 . а-з . а 380. а.а'^. а» 

381. а-"» . а-* . а*»* 381. аг^ . а"'^'' . а^ 

382. а~з»п.а2'~.а-« 382. а»^.а*».а-*~ 

383. 8а-*Ь.За-«Ь-2с-* 383. — 2а-зЬ-8 : 4а»Ь-2с 

384. |а-%*с-24 а-2сад-з 384. 6аЧ^-Зс-».3"1а-»Ь^« 

385. 2-2а-«6^с-«.2-*а-^Ь-Рс« 385. ^ а-зь-^с* : (|)-*а-*-*€? 

386. — 6а--"Ь%^:— За-*Ь-*с-Р-*й-** 
386. — З-^а-^Ь^с-^.— З3а-«Ь^+Ч** 
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387. (я!-»— !»+»+»»-«).«* 387. (т-8+т-»— «»^-*) : »»• 

388. (»»-8+»м'— 1»-») : — «»-' 388. (»»-«_-»,-*+»»«).—«»-♦ 

389. (^^^—р-^^-\-р-^*—р-^^*-\-^^).р^^-^ 

389. (р-«-Нр-«2*+1>-У+1>-^+2*) -Р-^Я* 

390. (р-"Ч-р~*в*+1>~У4-1>~У) : — Р~^ 

390. (|)-'— р-»г+р-'г'— 1)-*2'Ч-г').— р»«г' 

391. (а-»+Ь-»Ха-'— Ь-») 391. (а-»— Ь-«) : (о-зЦ-Ь-«) 

392. (а-*»— б-*») : (а—+Ь-«) 392. (а-«+Ь-»).(а-»— Ь-") 

393. (а-»+Ь-«').(о-»— Ь-») 393. (о-**»— Ь-«»») : (а-*»— ^-»») 

394. (а-*»— 6-*») : (а-"_ь-«) 394. (в-*»+6-*») . (а—-}-*-») 

395. (яг8+ж-1+а;0)(а^1_а.) 395. (!гг*-\-х-^+хХяг*—!е-^) 

396. (ж-»— а-1аг1+в-«Ха;-*+а-»)396. <«-*+а-1ж-«+о-*)(лг-»-в-«) 

397. («-*^-а«яг■*+о*Xл:'^-а-») 397. («•— о-»а;'+а-«Ха;-»+о5) 

398. (6а;«+11+4ж-«) : (2х-\-яг-^) 

398. (8«*— 10+За:-*) : (4а;«— За;-») 

399. (2а;+3+Заг»+а:-«) ; (а;+1+а;-1) 

399. (2x—г-\-Зx-^—я^^) : (а:— х+лг-*) 

400. (?«»— |— |аг*+ж-«) : (4»— 2а;-«) 



'3 8 



400. (|а;«-|+^аг*— л:-8) : (9а!«— За;-*) 



ОТДЪЛЕШЕ У1. 



ПРЕОБРАЗОВАНА РАВЕНСТВЪ. 



РФШЕНШ И С0СТАВЛЕН1Е УР— 1Й 1-й СТЕПЕНИ. 

§ 1. Пропорц1и. 

Равность двухк колняествъ а — Ъ н&знваетса также разисетяыла 
отношенгемь перваго количества ко второму. Частное оть д1клен1я 
двухъ кодичествъ а : Ъ называется иначе кршпммм» опшошетемь пер- 
ваго ко второму. Въ обоихъ случаяхъ первое количество о навн- 
ваетса предыдущимъ членомъ отношешя, а второе Ъ посмьд^^ющимг 
членомъ отношешя. 

НаВти разностное отношеше количества: 

1. а-{-Ъ и а — Ъ 1. а — Ъ и а-\-Ъ 

2. а«— Ь« и а«-|-Ь« 2. а*-{-Ь* и а*-*» 



а 4-6' 
2аЪ 

а — Ь" 
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3. (т — пу и т*— п^ 3. т* — л« и (т+п)* 

6. Найти разностное отношеше о— ж къ х — Ь, полагая " ^ 

6. Найти разностное отношеше х-^-а къ & — х, полагая 

Найти кратное отношеше количествъ: 

7. а*— 6* и а-\-Ъ 7. а* — 6* и о — Ь 

8. а*— 1 и о— 1 8. а^+а и а+1 

^- ^2_-9 ^ т-3 ^' тН4 ** тН-2 '"' ^>»+8 **^)-{-2 ^"* лЕ)в-27 ^ ^=1» 

«« а-|-64"Д? 551Г?^^1 11 Д — Ь — х а — Ы-я? 

' аН-6 — 05 а—Ь — X ' а-НЬ — х а-^Ь-\-х 

12. Найти кратное отношеше а+а? къ Ь — л?, полагая а?=-^. 

12. Найти краевое отношеше а — х къ х — Ь, полагая х=—-т. 

Равенство двухъ разностныхъ отношен1Й называется ревностной 
91ропорцгей; обп1;1Й видь ея есть а — Ъ=с — Д. 

Равенство двухъ кратныхъ отношен1Й есть кратная пропбрцьл; ея 
обпцй видъ а : Ъ=с : Л. 

Количества а, Ъ, с, Л называются членами пропорщй, притомъ а и 
(2 называются крайними членами, Ъ т с средними. 

Главное свойство разностной пропорц1и то, что въ ней сумма 
крайнихъ членовъ равна суммгь среднихъ. — Обратно, если дано равен- 
ство а'\'Л=Ъ'\-с, то количества а,Ъ, с и Л разностно пропорцгональны^ 
т. е. изъ нихъ можно составить пропорцш указаннаго вида. 

Главное свойство кратной пропорщи то, что въ ней произведение 
^драйнихъ членовъ равно произведенгю среднихъ. Обратно, если дано 
равенство ас1=^Ъс, то количества а, Ъ, с и Л кратно пропорцгональны, 
т. е. изъ нихъ можно составить кратную пропорцш указаннаго вида. 

На указанныхъ свойствахъ основана между прочимъ пов'Ёрка про- 
порцШ, которую можно производить двумя способами — или вычисляя 
отдельно оба отношен1я данной пропорцш для сравненхя ихъ, или 
составляя отд'Ьльно въ разностной пропорщи — суммы, а въ кратноВ 
произведен1я крайнихъ и среднихъ членовъ, для сравнен1я этихъ 
об^ихъ суммъ или произведешй. 

Въ разностной пропорщи каждый крайшй членъ равенъ сумм& 
среднихъ членовъ безъ другого крайняго, каждый средн1Й членъ 
равенъ сумм'Ь крайнихъ членовъ безъ другого средняго. 

Въ кратной пропорщи каавдый крайшй членъ равенъ произведе- 
шю среднихъ, деленному на другой крайн1Й, кавдый средшй членъ 
равенъ произведен1Ю крайнихъ, деленному на другой среднШ. 
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На этоыъ основано р'Ьшете пропорцШ или опредЪлеше одного 
яеизв^стнаго члена по треыъ извЪстнынъ. 

Проверить пропорщи: 

13. 2а«— <а+2)«=(2— о)«— 8 

13. (3+а)*— 18=2в«— <3— о)« 

14. (аЧ-27)— (а+3)»=<о— 3)»— (а»— 27) 1 
14. (а— 2)9— (а»— 8)=(о»+8)— (а»+2)» | 



2т Зп 2(9п2+п2) Ьп 



10» , — в 4 

1в ^"^У у+2а? X — у 2а^ — Ьху — у* 

я? — у а?+у я?4-у ГС* — у* 

1й ^ — У У — ^ а?Ч-у Згру — 2д^Н-у* 

л+у о? — у о? — у жв—ув 

17. (аЗ— ЬЗ) . (а«+аЬ+Ь*)=(а«— Ь«) : (а+Ь) 

17. (аЗ+ЬЗ) : (а1-аЬ+Ь«)=^«— а») : ^-а) 

1 8. (аЗ— 43) . (а2+Ь*)=(«^— Ь*) ' («+Ь) I 
18. (аЗ_ьз) : (а2+аЬ)=(а«— Ь«) : (а+Ь) | 

20. ^ : -У-=(-?_ ?— ):Г-У ^) 

я? — Зу ' а? — у ^о? — Зу а? — 2у'^'^х — 2у гс — у 

20. -5- : ~У_=Г-^— ^— ):С— У— »-) 

агЧ-у * а?+3у ^я?+у а?4-2у'''^а5Н-2у а?+8у^ 

Р:Ьшить пропорщи: 

21. о— Ь=л;— Л 21. 

22. х—а=с—{1 22. 

23. (а+Ь)«— (а*— 62)^а_6)4_^ 23. (о— Ь)«— (а«+Ь«)=гр— (в+Ь)* 




24. 




24. 


^6» 2аЬ ^ ^^ 

Я? гт — — гг~~\Р — в) 


25. 


а Ь а* 


25. 


а* — 6* а — 6 а+Ь 


а+Ь а — 6 а* — 6* ~ 


26. 


в_6 ^ а,_б»— (в-Н) 


26. 




27. 


а : Ь— а; : Л 


27. 


а:&=Д:а; 


28. 


X : а — Ь : с 


28. 


а:а; с : (7 


29. 


За^гж— 5аЧ>*:3|а«Ь» 


29. 


б|а%3:5а6*=а;:4о«Ь* 



30. ^аЗЬ:|й«=|а*Ь»:ж 30. а;:|а«Ь'=|о»Ь9:|а5Ь« 
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ЗЬ ^ : ^=:.:Св'-Ь») 31. %^ : ^=(Ь^-а^^ 

33. ж:(а»— Ь»>=(а+Ь):а«Ь«[^*1*— 1] 
33. а%«[^Ч1]:(»-»)=<а»+Ь»):а; 

3^ «=[-4^-1Ь[(-+*)'-'*]=№/-И-Ь] 



Главный свойства каждаго равенства и въ томъ числЪ пропорщв 
состоять въ томъ, что къ об:Ьимъ частямъ равенства можно приба- 
вить или изъ нихъ вычесть равный мезкду собою количества, а также 
обЪ части равенства можно умножить или разделить на равныя 
между собою количества. Изъ этихъ свойствъ выводятся сл^дуюлря 
важныя практически правила: 

Если части равенства представляютъ многочленныя сумвш или 
разности, то каждый членъ одной части равенства можно перенести 
вь другую часть, сд^лавъ его вм-Ьсто слагаемаго вычитаемымъ и 
наоборотъ, или, говоря короче, перемЪнивъ у переносимаго члена 
его знакъ. 

Цримпрь. Применяя это общее правило къ разностной иропорщи 
а — Ь=с— Д, находимъ, перенося члены Ъ и с, пропорщю о — е==Ь — Л, 
подобно этому, перенося члены а и й, пропорщю й— Ь=с — а, и, на- 
конецъ, перенося во второй пропорцги а и (2, или въ третьей Ъшс^ 
пропорщю Л — с=Ъ—а. Совокупность этихъ четырехъ пропорщй^ 
который всЬ соотв^тствуютъ одной и той же суммЪ среднихъ и край- 
нихъ а-{'Л==Ь'\'С^ показываетъ, что во всякой разностной пропорщв 
можно перем'Ьщать взаимно средн1е члены или крайше члены, или 
тЬ и другхе вм4стЬ. 

Если части равенства представляютъ одночленный произведешд 
или частный, то каждаго множителя или д^^лителя одной части ра- 
венства можно перенести въ другую часть, сдйлавь его вместо мно- 
жителя д'Ьлителемъ и наоборотъ. 

Примпрь. Прим:Ьняя это общее правило къ кратной пропорщв 
а:Ъ=с:(1^ находимъ, перенося количества Ь и с, пропорщю а:с=А:Л^ 
перенося количества а и Л, пропорщю й:Ь=с:а, и, наконецъ, пере- 
нося во второй пропорщи а и Л, или въ третьей Ь и с, пропорцио 
й:с=Ь:а. Совокупность этихъ четырехъ пропорпдй, который всЬ со- 
отв'Ьтствуютъ одному и тому же произведенш среднихъ и крайнихъ 
аЛ=Ъс, показываетъ, что во всякой кратной пропорщи можно пере- 
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и&цатБ взаимно средше члены, иди крайн1е члены, или тк и друг1е 
жм^стб. 

Вышеприведенные примеры представляють только весьма частные 
случаи прбобразован1я пропорцхй. Основываясь на указанныхъ глав- 
иыхъ свойствахъ равенствъ, можно производить очень разнообразныя 
лреобразован1я пропорщй. Всякая пропорц1я, выведенная изъ данной 
пропорщи посредствомъ какого-нибудь преобразовашя посл'Ьдней, 
называется прошводной отъ данной пропорц1и. Данная пропорцхя и 
всякая производная отъ нея называются совмгьстными пропордзями. 

Въ нижесл^^дующихъ задачахъ предыдупця объяснешя применяются 
кь преобразовашямъ однЪхъ только кратныхъ пропорщй. 

Представить слйдуюпця равенства въ вид:Ь проаорщв: 

ЗБ. 2а=ЗЬ 35. За=5Л 36. х^=аЪ 36. сс1=у^ 

37. (а— Ь)Ь=(с+(г>г 37. (а+Ъ)а=(с—с[)с 

38. 9п^=6ш 38. 25п2=7т 39. (а-\'Ъу==:тр 39. (а-Ь)2=ла 
40. (а+Ь)»о2=(а2+Ьау* 40. (с—а)Ч^=(с^+а^Х 

41. Прибавляя къ об^имъ частямъ пропорщи ?=4 по единид-Ь, 

показать, что въ данной пропорщи сумма членовъ перваго отноше- 
шя такъ относится къ первому последующему, какъ сумма членовъ 
второго отноп1ен1я ко второму последующему. Выразить словами тЬ 
новыя пропорщи^ которыя получаются изъ упомянутой первой про- 
изводной пропорщи черезъ различный перемЪщенхя членовъ. 

41. Вычитая изъ обЪихъ частей пропорщи •г=^ по единиц*, пока- 
зать, что въ данной пропорщи разность членовъ перваго отноше- 
Н1Я такъ относится къ первому последующему, какъ разность чле- 
нов'ь второго отношешя ко второму посл'Ьдующему. Выразить словами 
т* новыя пропорщи, которыя получаются изъ упомянутой первой 
производной пропорщи черезъ различный перемЪщенхя членовъ. 

42. Перем^^стивъ въ пропорщи т-= ^ среднхе члены,- показать, что 

въ данной пропорщи сумма предыдущихъ такъ относится къ преды- 
дущему, какъ сумма посл4дующихъ къ последующему. Выразить сло- 
вами друг1я производный пропорц1и, получаемыя черезъ перем'Ёще- 
шя членовъ. 

42. Перем4стивъ въ пропорщи ^=% средше члены, показать, 

что въ данной пропорщи разность предыдущихъ такъ относится 
къ предыдущему, какъ разность посл'Ьдующихъ къ посл'Ьдующему. 
Выразить словами друпя производный пропорщи, получаемыя че- 
резъ перем:Ьщен1я членовъ. 
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43. Показать, что если дана иропорщя 4=^^ т^о в^Ьрна также 

пропорщя — . — = — -^ — , т.-е. сумма членовъ перваго отношетя, 

умноженныхъ на кашя угодно количества, такъ относится къ пер- 
вому посл^^дующему, какъ сумма членовъ второго отношен1я, умно- 
женныхъ на тЪ же количества, относится ко второму посл^Ьдую- 
щему. 

43. Показать, что если дана пропорщя -г=з^, то в-Ьриа также про- 
порщя ?Р_?=5?-_г2, т.-е. разность членовъ перваго отношен1я, 

умноженныхъ на кашя-нибудь количества» такъ относится къ пер- 
вому последующему, какъ разность членовъ второго отношешя, 
умноженныхъ на те же количества, относится ко второму после- 
дующему. 

44. Показать, что изъ пропорщи -г=^ выводится продорц1я 

аш-\-сп а 

— ~-=~, т.-е., что сумма предыдущихъ, умноженныхъ на про- 
извольный количества, такъ относится къ сумме последующихъ, 
умноженныхъ на те же количества, какъ одинъ изъ предыдущихъ 
къ своему последующему. 

44. Показать, что изъ пропорщи --=-^ выводится пропорц1я 

ою — со а 

г^^=у, Т.-е., что разность предыдущихъ, умноженныхъ на про- 
извольный количества, такъ относится къ разности последующихъ, 
умноженныхъ на те же количества, какъ одинъ изъ предыдущихъ 
къ своему последующему. 

45. Последовательно применяя выводъ задачи 42-й, показать, 

что при существоваши ряда равныхъ отношешй р^=^=^=|1 

обнаруживается пропорцхя ^ _/^ .^ .^* =г^ > которую и выразить 

словами. 

45. Последовательно применяя выводы задачъ 42-В и 42-й, пока- 
зать, что при сущвствован1и ряда равныхъ отношешй ?1=^==^=|!* 

обнаруживается пропорщя у^утт^^^ = г^> которую и выразить 

словами. 

46. Последовательно применяя выводъ задачи 44-й, показать, 

что изъ ряда равныхъ отношешй ^=^=^=р^ вытекаеть про- 
порщя ^1^ "^ ^^ + ^^^ "^ ^^^^ ^^ 
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.46. Поел&довате^ино применяя выводы задать 44-В й 44-йу п(ь 
казать, что изъ ряда равныхъ отношешВ ^=~==^^=~внтекаеть 

01 0^ 6| 04 



"^"""-^ ^;^т^е=?- 



47. Исходя нзъ основного свойства всякой пропорщн, показать, 
^то если дана пропорщя ^~^=^^^, то количества а, Ь, с, Л про- 

порщональны. 

47. Исходя йзъ основного свойства всякой пропорщи, показать, 

что если дана пропорщя -^=гтъ » то количества а, Ь, с, й про- 
порщональны. 

48. Показать, что если дана пропорщя ^^=^Ъг » ^^ коли- 
чество Ъ есть С1(еднее пропорщональное между а и с. 

48. Показать, что если дана пропорщя ^2.-^==^^^ то коля- 
чество Ъ есть среднее пропорщональное между а и с. 

49. Показать, что равенство 2^~зР^^2^15> обусловдиваетъ 
оропорпдональность количествъ а, &, с^ (2. 

49. Показать, что равенство Т21:з^==2р+^ обусловливаеть про- 
порщональность количествъ а, &, с, (2. 

50. Показать, что равенство дрх2^=т1^5^ обусловливаешь не- 
прерывную пропорщю между количествами а, &, е;. 

ел тт ба*— 26* а* 4- 262 -. 

50. Показать, что равенство 5Р^:^2~а^^'РТ25' ^"У^^^^"™^*®^^ ^^ 
прерывную пропорцш между количествами а, &, с. 

Если дано несколько какихъ-нибудь равенствъ, напр., пропорцЩ, 
*го можно складывать эти равенства по частямъ, или вычитать частн 
одного равенства изъ частей другого. 

Примльрь. Положимъ, что даны двЬ разностный пропорщио — Ъ=с — Л 
я т — Ъ=п — Д, у которыхъ посл^дующхе члены соотв-Ьтственно равны. 
Вычитая вторую пропорщю изъ первой, находимъ новую пропорщю 
а — т=с — п, которая показываетъ, что предыдущхе данныхъ про- 
порщй разностно пропорщональны. Такъ же можно доказать, что 
если въ двухъ разностныхъ пропорщяхъ предыдущхе соответственно 
равны, то послЪдуюпце пропорщональны. 

Им^я несколько равенствъ, въ частности пропорщй^ можно пе- 
ремножить эти равенства по частямъ, или раздоить части одного 
равенства на части другого. 

Прцмгьрь, ,Если даны дв* пропорцш --=^и у=^у которыхъ 
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досд'6дую1ще члены соответственно равны, то разд^ливь первую 
пропорцш на вторую, получимъ новую пропорцш — ^=— , показы- 
вающую, что предыдущее данвыхъ пропорцШ аропорщональны. Точно 
такъ же докажемъ, что когда въ двухъ пропорд1лхъ предыдущ1е со- 
отв)|тственно равны, то посл'Ёдуюш!е аропорщональны. 

Всякая пропорщя, котора.я выводится на основанш вышеуказав- 
ныхъ начадъ изъ н'Ьсколькихъ пропоршй, называется составной. 

Составляя изъ данныхъ пропориДй производныя и составныя, можно 
получать чрезвычаёно разнообразные виды проаорщЙ. 

Пропорцш представляютъ простЬёшхе виды равенствъ. Изучен!© 
ихъ подготовляетъ учащихся къ уяснен1Ю общей теорш равенствъ. 
Т6 важныя пологев1я, на которыхъ основано составлеше производ- 
ныхъ ц составныхъ пропорщв, получаютъ дальше широкое развипе. 

51. Показать, что во всякое нропорщп сумма членовъ перваг» 
отношен1я такъ относится къ первому предыдущему, какъ сумма. 
щ1еновъ второго отношешя ко второму предыдущему. 

51. Показать, что во всякой пропорщи разность членовъ перваго 
отношен1я такъ относится къ первому предыдущему, какъ разность 
членовъ второго отношения ко второму предыдущему. 

52. Показать, что если даны дв^Ь пропорщи, то произведешя 
членовъ одной пропорщи на соответственные члены другой пропор- 
пДональны. 

52. Показать, что если даны двй пропорщи, то пронзведеше 
предыдущихъ каждой изъ нихъ на соответственные последугощ1в дру- 
гой пропорщональны. 

53. Показать, что во всякой пропорщи сумма членовъ перваг» 
отношен1Я такъ относится къ разности этихъ членовъ, какъ суныЕЬ 
членовъ второго отношешя къ разности т*хъ же членовъ. 

53. Показать, что во всякой пропорщи сумма предыдущихъ такъ 
относится къ разности предыдущихъ, какъ сумма последующихъ. 
къ разности последую щихъ. 

54. Показать, что во всякой пропорцш сумма квадратовъ преды- 
дущихъ такъ относится къ разности квадратовъ продыдущпхъ, какъ 
сумма квадратовъ последующпхъ относится къ разности квадратовъ 
посл4дующихъ. 

54. Показать, что во всякой пропорщи сумма квадратовъ членовъ 
отношения такъ относится къ разности квадратовъ этихъ членовъ, 
какъ сумма квадратовъ членовъ второго отношен[Я относится къ раз- 
ности квадратовъ т^хъ же членовъ. 

Следующ1Я пропорщи преобразовать такъ, чтобы х осталось только 
въ одномъ член*, и затЬмъ определить х: 
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а е—ю ее * св+е шт а а> ка а ю 



55. ?=?±? 56. ?=-?- 56. ?= 



Ь X Ь ю ' Ь с+х Ь с — X 

5 с—х * 6 о? — с ' 05+^ а— 6 ' Ъ 

дЧ-д а?4-Ь ;;л а — д ? Ь—д? 

X х^Ъ Д? 64-д? 

60: 2=?= -2- 60. *'^* '" 



X Ь— ш Д/ д; — Ь 

Въ слйдуюпцпъ пропорщяхъ опред'Ьлнть количественныя значешя 
0^ и Уу принимая во внимаше данный равенства: 

61. -=| при я?+у=30 61. -==^при х—у=8 



У 

63. -=^±^ при х+у=2а 63. -=^ при ж— у=2Ь 

64. ?=!=! при ..^-у==2Ь 64. ?=^^ при а?+у=-2а 

• г,=- о:;г- при л?— у^о— Ь 65. -=-о:;г-- ири ж+у=а+Ь 



в6. ^=§±^ при а:4-у=а«+Ь« 66. ?=§±|; при х-ц=2аЬ 

Изъ пропорщи 1=- вывести посредствомъ составлешя производ-^ 
ннхъ и составныхъ слЪдуюпця новыя пропорщи: 
67 Д*^^— ^^^ 67 дНб^_бЧс8 

* а с * а с 

№ъ пропорщи т==^ вывести посредствомъ составлешя произвоД'^ 
ныхъ и составныхъ сл^дуюпця новыя пропорщи: 

1»л «Ка+с) Ь(Ь+(^) лл а(а — с) Ъ(Ь — сО 

^^ ^6)2^(0-50? 70. (^±^]1=(1±^ 

аЪ сЛ ' аЬ с<1 



§ 2. РФшетае числовыхъ уравненШ первой степенжг 

Равенства, въ которыхъ входятъ обозначенныя буквами количества, 
разделяются на тождества и уравненгя. 

Тоавдествомъ называется такое равенство, котораго обЪ части 
равны между собою при всевозмогныхъ частныхъ значетяхъ вхо- 




— 108 — 

дящихъ въ нихъ буквъ. Таковы нз-прии. равенства х-\-1=:1-^ 
2{х-\-5)=^2х-\-б, (х^2у=гх^—4Х']-4, Сх~\Хх—2)=х^—Зх-\-2; иы 
ыохеыъ здйсь вставлять вместо х как!я угодко количества и всегда 
первая часть окажется равна второе. 

Уравнен1емъ называется такое равенство, котораго 064 частв 
вообще не равны, но делаются равными только при особомъ вы- 
боре одной изъ Бходнщихъ въ него буквъ. Таковы напр. равенства 
л;4-1=3— д:, 2(з:+3)^10, (х— 2)^^23:— 4, (х—1)(х—И)^^—1. Пер- 
вое изъ нихъ справедливо только при ж=:1, второе, когда х=2, 
третье въ двухъ случаяхъ, когда х=2 и когда х=4, наконецъ чет- 
вертое тоже въ двухъ случаяхъ, при х=1 а при а=^3. Буква, для 
которой подбираются оеобыя значетя, уравнивающ1я обЬ части, на- 
зывается неизвпетной. Обыкновенно обозначаютъ ее черезъ х. 

При разсиатриванш уравнен!!! возннкаетъ вопросъ, какинъ обра- 
зокъ найти то частное значен1е неизвестной, входящей въ уравнеше 
{>уввы, при которомъ об4 части уравнен1я делаются равными между 
собою. Сделать это значить ^иьшмть уравнен1е, а то особое значешв, 
которое уравниваетъ об* части уравпенгл, называется его кормемъ. 
Ввъ предыдущихъ прим1ровъ видимъ, что уравнен1е можетъ ии^ть 
одинъ или несколько корней. 

Р4шен1е уравнен1й соетоитъ въ томъ, что данное уравнеше после- 
довательно зан4няютъ другими, который отличаются оть даннаго и 
нелду собою какъ вн-Ьшннмъ вйдомъ ихъ частей, такъ й по существу 
количественными яначсн!ями этихъ частей, но всё ны^ютъ одинако- 
вые общ1е корни. Ташл уравнон1я называются совмпсггмыми. Напр. 
я;-^-1^^3 — X и 2х=2 суть еовм'Ьстаыя уравнен1я, потому что оба 
вн^ютъ одинаковый корень х^1. 

11реобразован1я даннаго уравнен1я въ друг1и сов&гЬстныя съ нииъ, 
основаны на томъ, что равенство не нарушается, если къ об^инъ 
частямъ его мы придадимъ или нзъ нихъ вычтемъ равныя между 
собою количества: если обЬ части унножимъ или разд'Ъливсъ на 
равныя между собою количества. Какъ посл'Ьдств1я этнхъ своНствъ 
веяваго равенства мы получаемъ уже указанный въ предыдущей статьЬ 
правила о перенесенги изъ одной части въ другую слагаемых* и 
вычитаемыхъ, а также множителей и делителей. Теперь эти правила 
мы орнм^нимъ къ р'Ёшен!ю ураннен1Й: 

Ин'Ёя уравнеше а:-|-1^^3 — х, прибавимъ въ 064 части его поа; н 
вычтемъ по 1; получимъ новое уравнеа1е 2а;=2, совместное съдан- 
ныыъ. Разд4ливъ об4 части второго уравнешя на 2, составимъ 
третье уравнеше х^^\, которое только тогда и в^рно, когда х за- 
меняется черезъ 1. Поэтому 1 есть также корень второго уравненгя, 
а следовательно соответствуегь и первому. 
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Возьмемъ уравнеше 2(х-|-3)=10. Перенося 2 дЪлителемъ во вто- 
рую часть, находииъ новое уравненхе :г-|-3==5. Перенося 8д:Ьсь $ 
вычитаемымъ во вторую часть, составляемъ третье уравнеше х=2^ 
котораго корень есть два. Этотъ корень соотвЪтствуетъ также вто* 
рому и первому уравнешямъ. 

Обращаясь къ уравнешю {х — 2)*=2а; — 4, которое можно напи- 
сать въ вид'Ь х^ — 4х-|-4=2х — 4, вычтемъ изъ об^ихъ частей его 
по 2я; и прнбавимъ по 4, иначе перенесемъ всЪ члены второй чаете 
въ первую, отчего вторая часть приведется къ нулю и составится 
новое уравнеше а?* — 6ж+8=0, которое можно представить въ вид* 
(х — 2)(а? — 4)=0. Но пронзведеше можётъ обратиться въ нуль только 
тогда, когда обращается въ нуль одинъ изъ его множителей; поэтому 
второе уравнеше, а также и первое, имЪетъ корни 2 и 4 и не мо- 
жётъ им^ть никакихъ иныхъ корней. 

Разсмотримъ наконецъ уравнеше (х — 1)(л; — 2)=л:— 1, или, что 
то же ж*— Зж-}-2=^я? — 1. Перенося въ немъ члены второй частн 
въ первую, находимъ новое уравнеше х^4ьх-\-3^=Оу которое пре- 
образуется въ форму (х — 1Хл? — 3)=0. Отсюда видно, что второе 
уравнеше, а также и первое им^етъ только корни 1 и 3. 

Въ интересахъ развит1я изобретательности и ради устранен!» 
скучной механической работы вычислешя по извЪстнымъ правиламъ, 
учащимся сл'Ьдуетъ ограничиться вышеуказанными пояснен1ями и 
примерами и постараться самимъ на передЬлкЬ нижеслЪдующихъ 
задачъ выработать болЪе обпця правила для рЪшешя простФйшихъ 
уравненШ. 

71. 4+л:=10 71. а?+6=10 72. а?— 8=2 72. д:— 5=7 

73. 18— ж=6 73. 25— л:=9 74. 13— л?=15 74. 20— д?=24 

76. Зл:=12 75. 5л:=45 76. л;.5=15 76. а?.7=14 

77. X : 4=8 77. ж : 3=6 78. 18 : ж=6 78. 24 : х=4 
79. 5л;+3=28 79. 7а?+5=26 80. 9л?— 5=31 80. 7ж— 8=41 

81. 28+9х=1х 81. 18+5л^8л; 

82. 42— 5ж=2д; 82. 16— 2гс=2л; 

83. Зу+18=5у 83. 7у— 33=4у 

84. 19^— 14=12^г 84. 17^г4-33=20^ 

85. 5у+18=3у+38 85. 2у+45=6у+17 

86. 7;9— 5=3^г+3 86. 14хг+23=19^— 2 

87. 16Ж+10— 21д^35— Юл;— 5 87. 5л;+13— 2д:=100— 20л^— 18 

88. 7д?— 9— 8л;=23— 15^—18 88. 2ж— 10— 7л;+9=8+&с+4 

89. 7и— 9— Зи-}-б=11и— 6— 4«4 

89. 16и— 12+2и— 6и=28+3|«— 25 

90. 27и4-36—18и— 39+614—24=0 



90. 

в1. 

«2. 

вЗ. 

«4. 

вб. 

ее. 

«7. 

«8. 

П. 
100. 
101. 
102. 
103. 
103. 
104. 
104. 
105. 
106. 
106. 
106. 



109. 
111. 
112. 
113. 
114. 
115. 



-7»— 9— 18«+7=10«+9— 7и- 

3(а;+5)=36 
7(!,-3)=14 
5(36— а!)=16 
8С2у+5)=72 
8(7а>— в1>=16 
2(10— 7г)=28 
3(2^5)+8=17 
5(г— 2)— 9=11 
6(и+5)— 8«=1. 
5»+(7— 2»)=11 
8(10— 1)=5(а:+3) 



91. 2(«— 1>=6 

92. 13(12— »>=26 

93. 6(9— л;>=18 
94 4(15— 2!()=20 
96. 15(15— 4»)=45 

96. 8(11— 5«)=42 

97. 3(»-3)+5=23 

98. 7(г+3)— 2»=41 

99. 3(7—»)- 5=5и 

100. 8»— (2+5»)=Э 

101. 8(9— 21)=5(За:+2) 
5(»+Ц+6(г+2)=9(*+3) 102. 6(1+1)+3(8— 1)=11(11!+2) 
7(3»-6)+5(!,-3)-2(!/— 7)=5 
4(5у+2)-7(1-2!()+5(8— !()=128 

8(3у— Ц-9(5»— 11.)+2(7— 2у)=30 
10(8-3»)+! 1(1,-4)-3(4— 35,)=4 
7(6»— 1)+3(2«+1)— 5(12«— 7)=гЗ 
3(2«+1)— 4(1— Зг)— 5(6«— 7)=16 
б(8«— 1)— 7(4»+1)+8(7— Зг)=29 
10(3»— 2)— 3(5«+2)+6(11— 4»)=26 



1=2 107. ^» 

251=5 109. 3? 

За^— |яй=18 

8»-|!(=3>+26 

99+6=10(9-1,) 

1«+1»=1» 



10». |«=12 
110. 3|1=18 



108. |«=12 
110. 5|»;=28 



111. 2»- 



=40 



116. 1+1=8 

117. ||;+5»=38 

"«■ 1+5-!=' 



112. 3«+|а:=20 

113. 7,— 1!,=8,-4 

114. 9(17— 4,)=5(!(— 6) 

115. 1+1=14 

116. 1+1=9 

117. г1+|а8=38 

118. |а^^«=1 
119- ^+Т-Г=9 



120. 2я+|я-!,=57 120. 3.-5.+1.=32 

121. 5а;— 0,Зг=4,5*+2 121. 0,91— 1,5=с— 3,5 

122. 0,1^—0,1=0,151—5,1 122. 4,5а^-11,5=35+1,4а! 

123. 5(5а;—1)— 2,71+0,2=6,6— 0.5» 

123. 3»— 9— О,5а!+0,75=0,25(7— 5«) 

124. 0,36ж— 3,4^0,3(0,4:1-1,2) 

124. 8(0,121+0,02)=6,1»+0,02 

125. 1,2а;— 5,375=0,125»— 0,765ж— 5,425+1,85* 

125. 3,4аг+1— 0,75ж=0,2я:— г-! 3+3,715» 

126. 5,71+7,2— 0,855х=34,1885+3,45»— 18,2 

126. 13,7— 3,71»— 39 3585=0,80Ц:— 11,43— 6,7» 

127. 3,6(0,4»— 1)—0,777..л;+4,277... 

127. 0,666...(7»— 3)=»+23,6вв... 

128. 1,166...»— 0,2а;— 0,266...»=6+0,5» 

128. 0,16в..л— 0,25»+0,4166..^1=!4+0,22..л 

129. =:-1=?^Р 



130. 


3-2»=!:^ 


130. 


3:^2=^4? 


131. 


21В + 1 7д: + 6 


131. 


За^1 7а;— 6 
Б ~ 10 


132. 


6— а; 18—5» 
8 13 


132. 


8!Е-2 6(7— а.) 
в 9 


133. 


^П- 4 2 


133. 


9-х , а^^-в 

4 6 


134. 


За^7 а;+1Т 
4 ~ б 


134. 


„ бя:— 7 8да+12 
8 4 


135. 


8а,-2_9— 2а1__а!+а 


135. 


*х+3 2-аг_^, „1 
4 4 =^"Г^2 


136. 


я>— 3 , а>— 4 в-К . 1В+1 
4 "г 3 ~ 2 т" 8 


13в. 


Я! +7 *— 1 ж-б , а»-8 


137. 


Ьх—1 7л-2 „3 X 
2 10 ^6 2 


137. 


31С-1 6«— 4 -3 х 
-4 -2(Г=24-б 


138. 


8 -X 6—4* т+в 
в 3 3 


138. 


бя^П ш— 1 11аг-1 
4 10 12 


139. 


За!-1 13—4! 7х Щт+В) 
6 2 8 6 






139. 


5»+1 11-а«_2^7(»_2) 
3 4-^8 






140. 


?^+:-(»---=?)=зб 


140. 


»±^^_(1_1.-^=36. 


141. 


8^-11 28— Эя: ., ,.8 
4 8 =^'-"1 


141. 


2»-9 . «, »-3 .1 

27 +18 4 — *3-* 


142. 


1+%_(1_?Г^)=7» 


142. 


^8--('--?5)-' 



Т Г"!^ 
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1^ 3(а;— 1) Зж— 4 1 27+4ш 
^*^- —4 3-=^3 9-- 

143 7-4- ~— — — ^^— 

8 ' 4 16 8 

ЛАА ^^+^ 9ж+44 , 3(Зя?4-10) ба?+12 

■^' ~7 б 1 4~=~3~ 

ЛАА 10^+11 14а?+13 , 2(4ж+9) 74-6а? 

-^^- —6 8 I 7 — ~4" 

145 ^Д?—^^ I ^7 . 7а?— 28 4а; 4-16 Э^Тл, 



6*8 4 8 > 12 

1 
За>— 4 '^Д^^бз 1 19а?4-3 «^1 17а?4-4 



21 



• -8 Г- + 2 + — — =2% 

14в Д^"^^^ I 1ба?— 3 7л--6 а?— 8 . 3(а?— 3) 

3 "т" 20 4 ~ 2 ■" 10 

1АЛ ^""^ 2а>-^б 41^^3а?--8 ба?+6 

^*^- 4 ■" 6""— 60"^ б 1б~ 

147 —11? ^?=? 8(2а ? 4-1) <р— 1 2 

^ 18 24 86 6 9 

14.7 ^^'^""^'^ 16а;— 81 ^^ ^??П^Л^^ 

^^ 30 24 16 20 '40 

*^л 2ба^-б1 2(1— За;) 20а^~(10— За ;) 

'^- 62"" 13 — ^*^— 166 

14Я 7(а>— б) 9а;— 24 9а;— 6(4— ^) 

'^^^* 6 36 9 

4ж-^ 

д. 2Сд?-80) 5я?-— — 

14а 3 а>— 18 . ^ 3^ 

^1 ^ 10а;— 1 1 , а; « 
^-2 ~2 3 _4-^ ^2 
160. ^ 3 — ~б ^9 

.2 о 11 "^"^2 

150. — д— 12~= 1 ^216 

88. РФшеше буквенныхъ уРАвненхй первой степени. 

Изъ приведенныхъ въ предыдущемъ параграфе примЪровъ можно 
было вывести обпця замЪчашя о ход']^ рЪшешя уравнен1я первой 
степени. Укажемъ теперь общ1я правила: 

Чтобы найти корень уравнен1я, нужно произвести сл&дуюпця 
дЬйств1я: 
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Освободить уравнеше оть дробей, помножал о&к части на наи- 
меньшее кратное ъекхъ знаменателей. 

Раскрыть вс^Ь скобки. 

Перенести члены, содержапце неизвестную букву, въ одну часть, 
а извЪстныя въ другую. • 

Сд^ать въ об^ихъ частяхъ приведеше нодобныхъ чденовъ, а 
въ буквенныхъ уравнешяхъ вывести х за скобку. 

Освободить неизвестную букву отъ ея коэффдпцента, раздйшвъ 
обе части на этотъ коэффищентъ. 

Следуетъ, однако, заметить, что этими правилами нужно руково- 
диться только въ общихъ чертахъ и въ практике не упускать слу- 
чая пользоваться особыми упрощенхямн вычислешй, который могутъ 
иногда обнаруживаться при внимательномъ разсмотрети преобра- 
зуемаго уравнен1я. 



51. л;4-д==6 
53. тх=^п 

55. аХ'{-Ъх=с 

57. ш{Х'\'П)=р 

58. 1пх—^^=пх 

59. ^=е 



X 

п 



151. X — 0=6 152. о — х=Ь 
153. пх=т 154 

155. ах — Ьх=с 166. -+6=с 

157. п(х — т)==р 

158. пх=р — тх 

160. 1^+1 



152. 



X 



154. -=Р 



156. ? 

а 



ьу_, 



61. у- 



159. -^=с 

а 
ту 



160. -- 
с 



161. ^^+у=2 



63. аХ'\-Ь=еХ'\'Л 

64. тх--р=пХ'^2 

65. ^-|^=а 

66. ^Л?+д=^±^+т 

9 9 

67. аЬс — а^х=ах — а*Ь 

68. (Ь-4-1>-|-аЬ=Ь(а+я:)+а 

69. СР— »Хв+У>==Р*— У* 

70. (р+^)0?—^У=2р(р+^')—^^ 

-- а+Ьх С'\-(^x 

72. 



П2 I пг 



рг 



.^=6 



п 



162. !^+!^=г 162. 

р рд пд 

163. оя? — 6= — СХ"\-Л 

164. та?+р=2 — пх 

165. ?У+«'=1 

р 9 а 

Р 9 

167. Ь:р— Ь%в=л6йР— ей* 

168. оЬ— *(л?+1)+л;=Ь(«— «) 

169. (у-йК9—Р)=-9'-9^ 

170. 2рМ>— ^^)^=— (2р+^)^ 

аЧ-Ья5 с — Лс 



.« 



а+6 с+<^ 
а — Ья5 с—<1х 



а+26 с+2<^ 

73. 2а(?— (Ь+с>=(с— Ь>+2Ьл; 

173. 2ас+(Ь— с>;=(с-|-Ь)а:+2аа; 

74. (а+с)*ж — сЗ=(а2 — с*)с+с*д? 

174. (о — сух-\'а^=(а^ — с^а-^Ч 



171. 
172. 



а+6 с— с^ 
а— 26 с—Ы 



8 
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1/0. - + г+-=-1 175. э=5=-з 

176. ^?+-^-2а;=а9+с» 176. ?^+^?_2л!==а»-^» 

се' ' се 

177. у(у+»м)+»(У+«>— 2(у+«»)(у+и>=0 

177. У(У— »»)+у(У+«>-2(у— »»ХУ-И»)=0 

178. (Зт — уХ*» — »)+2«»у=4п(т+^) 

178. (3»»4-уХ»И-»)+2»»у=4и(л»— у) 
179. 1>«— 4ря+*«+(хг+22)*— 2(лг— 2»»)«=0 

179. 3(«+3р)«— 2хг»+122я— 18з»— (^'+3п)«==0 

1 80. (г+ЗяХ-?— зд)+з(«— з^^x«+3а)=4(г— ЗрХ*— За) 

180. («— 5рХ«+б«г)+2(г+брХ*— бй)=3(*+5рХ'+59). ' 

1119 ^ ^^ -1- -I- ^ ^ ^ 



ШЯ/ Зя/ 1^ За? а? 1 1 



183. -^— Зс=8д; 183.^— 5ж=2й 

1ЯА 5-4--^ — -^ 1Й4. - ^— 1.. 

-Л- ж Ьс 2(^x -ос 4д^ [ X 2сх 

10А ^"^ а?-1-с 2са; ^л^. х—с , а?Ч-с 2са? 

«0-1 ^хЛ-к .х^Ъкао—Ск—Г)^ -о- 3^+/ оз+Л 8/я?-(А;Ч-/)* 

^^' — — г-Х' ы ^^^' -Ц —=—Ш 

100 Ь?^ , 1—х 1 к(1— х) , -дд 1х»к—х 1(х—к) , 

^'^^ Т^+~2к^ В1~—^ 1^^- 'к+~21 8/~=^- 

1 АО ^^( ^ — ^) I а? — п^ {4т+рх}п 

Ьт "^ 1Ьп 6т 

•^°^* Вп Ьт ~ 12п 

10Л *• — ^ 5ш^ а? о I т(х^чп) 
■^- ~гаГ~2пГ'т~^'^ й«~ 

100 ^"^^Д^ 7^' ^_1_9 ^(Д? — ^) 

6л 4т* ^8л ' т* 

191. «^_У+^+гИ±=?*-^_д 
191. с-?=^-^+?^=?^-<; 

а ' ^ Ь 

109 во+б*^ щ у Ьу ; 

' • 6а За»""^ аз+ог, 

109 ^:^11 ??У 1 *У_ 

^^^' 66 ~262-~^~Ьа-а6 
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193. 21^-^^±^^^^-и-\-^ 



193. ЬаЩ>+^^=^'^=Ъсе-\-^^-^ 



4с« + 6л^ 6с(^— 9(^2— 4с«— »(^« 
с— 22 бг+с 2с +32: 



194. 

104. _ 

'^''** 10сс<+2бвР 4с«— 1(Ы 2б«^«— 4с« 

10К !1±^ I ?*:^ ^^ 2^11м^*\ 

т. к,н+.)=а^+ «^^+5^^ 

197. [2(».-»)-^.'^'=[2»-<+»Ч(^?-.-»). 

10Й ^* Гч '2лД 1 (п-\-2т)пЬ) п^ 8»»р 



190 с^ ь ^ .у1_||;^-=4— :^=^ ^^ ^"^ 

200. Си>+2мХ^^^^-^:^)^2м-^Х^4~+р^) 
200. («,_2р,Х^-^>=(21>2+«'Хр4+7-^) 



§ 4. Допохяитедьяыа влжкчеаЛл о р!Ьшея1и 7Р&вяен1&. 

Выше было сказано, что обЪ части уравнешя можно умножать иди 
дЪлить на одно и то же количество. Говоря это, мы понимаемъ воз- 
можность этихъ дЪйств1& въ томъ смыслЬ, что, производя ихъ надъ 
даннымъ уравнетемъ, мы получаемъ новое уравнеше, совм^Ьстное 
съ даннымъ. Зам^тимъ теперь, что это указанге в^Ьрно только въ томъ 
случае, когда множитель или делитель есть или явное количество, 
или хотя и неявное, но не содержить въ себ^Ь той самоВ неизв'Ьст- 
ноВ буквы, которая входить въ уравиенге. Если дано выражение, со - 



*) Въ н1жесхЬд]гющ1хъ задачахъ за яежзжЪстяня пржнкмать досI^дн^я буЕжя 
алфаита. 

8* 



г 
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держащее то же иевзв^кствое, какъ и въ - уравяеши, то, вообще го- 
воря, нельзя ни помножать уравнен1е на это вырашеше, ни делить 
на него. Поясниыъ это на пр|1Н'!Ёрахъ: 

Возьнемъ уравнен1е х^^, которое очевидно им4етъ одинъ только 
корень 2. Если ыы умнохинь об* части его на х, то новое уравне- 
Н1е г^^Зя: не будетъ уже совместно съ даннымъ, потому что крон^^ 
прежняго корня 2 оно будетъ и*гЬть еще корень О, что обнаруви- 
ваетсл н пряно изъ саиаго уравнешя, а также при рЪшеши поду- 
ченнаго уравнешя, если зам'^нить его уравнен1емъ х^ — 2,1:^^0 и на- 
писать посл*днее въ вид4 х(х — 2)^0. — Подобно этому, умножая 
данное уравненю х=2 на выражен1е х^\, получаемъ новое урав- 
неН1е х^ — х^=1х — 2, совместное съ уравнетемъ (х~-\\х — 2)=0 в 
имеющее два корня, прожнШ 2 и новый 1. Вообще при умнохешв 
уравнен1я на выриженхе, содержащее неизв'Ьс1'ное, въ это уравнеше , 
вводятся посторонн1е корни, а именно т4, которые обращають мно- I 
жителя въ нуль. 

Понятно наобороть, что если мы им'Ьемъ напр. уравнея1е х^^'Ах, , 
котораго корни суть О и 3 и еократимъ его на х. то полученное 
оть этого еокращен1я уравнен1е не будетъ совместно съ данныиъг 
потому что оно ии^етъ только одинъ корень 3. — Подобно этому, 
им4я уравнеше {х — 2у^2х — 4, котораго корни суть 2 и 4, и со- 
кратйвъ об* части на х — 2, мы теряемъ корень 2 и получаемъ урав- 
нен1е X — 2^2, имеющее только одинъ корень 4. Вообще при со- I 
кращен1И об'Ьихъ частей уравнен1я на ихъ общаго множителя, со- 
держащаго неизвестное, теряются корни уравяен1я и именно т^г 
которые обращають делителя въ нуль. 

Въ курс* алгебры доказывается, что уравнен1е можно умножать 
на множителя, содержащаго неизвестное, только въ томъ случаЬ, 
когда этотъ множите.1ь входить въ знаменателя дроби, получившейся 
оть соединен1я вс^хъ дробей, входящихъ въ уравнен1е, въ одну дробь, 

' и после оковчательиаго сокращен1Я этой последней. Такъ, если 
уравнен1е им^^етъ видъ А-\- ^^О, где Л есть совокупность всехъ цб- 
лнхъ членовъ, а -^ есть несократимая дробь, то, умножая на С, по- 
лучимъ уравнен1ё АС-{-В=а, совместное съ даниымъ. Въ противяомъ , 
случае, ес1и дробь у, сократима, то необходимо сократить ее раньше 
уничтожен1Я ея знаменателя, чтобы не внести въ уравнен1е посто- 
ронняго ему корня. 

Обратно, только тогда можно разделить обе части уравнешя на 
выраженЗе, содержащее неизвестное, когда оть этого получатся так1п 

'дроби, которыя, будучи соединены всЬ въ одной части уравнешя. 



^ 
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даютъ въ результате дробь, не сокращающуюся шл на кокого мно* 
жителя, содержащаго неизвестное. Въ противномъ случае нужно пр^ 
сокращен!!! уравненщ на делителя, заметить тотъ корень, который 
теряется при этомъ сокращеши, и считать его въ числе корней дан- 
ааго уравнен1я. 

Въ нижеследующихъ задачахъ звездочкой обозначены те уравне* 
.шя, при решети которыхъ нужно принимать во внимаше сделанныя 
Быше указашя. Остальныя задачи можно решать по обыкновеннымъ 
иравиламъ. 

201. -4-5=--^ 201. 1 +? » +1 

05 ' О а? 10 7а? ' а? 2л? ' 28 

-ОМ* 7 2(ж---8)___30ж-|-^ 202*- 15а?— 7а?^ Зд?-— 5 

а? а?* а? 4а?* а? 

^03 1?±1?_5^±^ 203 ?±^_?^±? 

6+7а? ба? ' 2+За? 2а? 

^"^ 8 8а?~ 8ж^ ^* б^ б~Й^"14 

•205 ^^ 45--8ж олх 47+6ж 2(8+Зд?) 

^"^* 3+2а? 13— 2а? ^ 11+2я?~ 3+2а? 

^06. ^„+-^=5 206. -^.+-^=7 

а?4-2 ' а?+1 а?+2 * аз+1 

.^7 2+^ I^.__?_4.А 907 ?±? 3 _ 14 ,5 

^ а?— 1 2а?— 2 За?— 3"^18 ^"'' а?— 4 2а?— 8 ~ За?— 12*^6 

^08- «-«=е4-4 208. ^+2=з1-з^^ 
^9* — 1-— = -^— 209* -^^ ^~ — "^^ 



2(а?+4) • а?— 1 2(а?— 1) а?— 4 2а? +2 2(а?+1) 

510* ^Д?^4-2 . 2(а?— 2) _ б(а?«-а?— 1) 



а?*— 1 ' а?+2 аз«— 1 

За?2+1 , а?— 1 4(а?«+а?— 1) 



^10 ^ 

^ а?*— 1 ^ а?-2 а?»-1 

211. ^4-'+-^=7 211. ^^:^ + ^^?=12. 

а?+8 ' а?— 4 а?--2 * а?4-4 

519* 5^:5? 7 4- а? 010*51Г^ 5*!":?5 

^■^ б-|-2а?~7— а? ^^^ 7— а? ^ 7+а? 

213 —^13 — —^——— 213 ^""^^ 1+За?__ 12 
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2я?-.1 4а?«— 1 2я?+1 1+За? 1— 8а? 1— 9а?« 

0\А* а>— 2 I а?-Ь2__ 2(а?-Ь8) лпд.* Д— 2 |.а?4-2 2(а?— 3) 

^■* а?+2''"а>-^2~ а>--8 ^^^ а?+2"^а?— 2~ а?-+-8 

2-^ _4 а?+1__ а?»— 3 215 ?=? 5 __ а?»+17 

1+а? а? — 1 1 — «?* ' а?4-1 1— -ж а?* — 1 

6 а?+2 , а?* л с\ли За?— 1 , 2а?— 1 . ^^ 
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216. ^,-^;+^=0. 216. "^' + 

217. _2 _^» =» 217. * * » 



а?+4 •' а?«— 16 



(1+а?)« (1— а?)«~1-а?« (8— 2а?)* (З+За?)» 9— 4л?» 

218 ^ \ ^ ^ '^ 

^"•- (2а?-|-б)2^(2а?+1)« (2а?+б)(2а?+1) 
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220* ^ -^ =Л 900* ^ I ^ 1 

221 Д^'^"^ ^ ^ — ^ 001 Д? — Д 8 ж+а 

2 оз+а 2 * 8 X — а 3 

222. -^ ^=-^ ^ 222. ^ в * 



а — 2 а— 4 а-^6 а— 8 а+2 л-|-8 а+1 аЧ-4 

223. 1+-^=^^ 223. -- — ^=?ГЕ 

с с+у су с с — у су 

224 ^^ 1±^=^±^ с+б лод с^1 с~2 с— 5 с—е 

226. г=2^=3-^^^-^^ 225. У±|?=4+'!У^'^ 

у+оа у*— 9а* у — 2а ' 4а* — у^ 

226.^--^=,-^, 226. * * <^ 



Зс+2; «— Зс 9с2— 2* г— 5с ;г-|-5с х*— 25с* 

227 ' к ^ ^ 



А;2+ЗА;+2 ^ А:*+б;к+6 к^-^Ак-^В 



227 — ^— Ч ^ ^ 



А;24-А;— 6 » Л*— А— 2 А!2+4АЯ-3 

^^д 2(А;Н2%-/а) _А;*Ч-у А;»-у 
_ /4_у2 ~/«— у /2+у 

оой 2(А;*~ 6Цу- 9/2)_ ^«-у А:«+у 
--^о. 81/«— у2" ~9/«+у 9/8-у 

229 "^ + - = ^ 

22". - 2_а«._1_1<)'т 



т*— 8т+12 ' ш^—9т-\-и ш«— 137»+42 

г^ + пг^ — ш^г — ш^п г^ — т^ ^^ 2-\-п* г— т 
оол (^^ — п){2^ — пг* — 2шп2) 2шг пг^ 2тп 



§ 5. Составяеше 7РАвнен1я съ однимъ нензв^стнымъ. 

Бсякая ариеметическая задача состоитъ въ томъ, что по н&сколъ- 
кимъ изв1ст9ымъ величивамъ и по даннымъ соотношешямъ между 
этими известными величинами и другими, неизвестными, отыскиваются 
неизвестный. Алгебра даеаъ особый способъ для решен1я ариемети- 
ческихъ задачъ. Этоаъ способъ основанъ на томъ, что словесно вы- 
раженныя услов1я ариеметическихъ задачъ могутъ быть переводима 
на алгебраичесшй языкъ, т. е. выражаемы посредствомъ алгебраиче- 
скихъ формулъ. 

Перееодъ словесно выражениыхъ услоегй задачи на алхебраичестй 
яаыкь вообще называется составленгемъ формулъ. 
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Составить по услошмъ задачи уравнешв еъ однимъ неивв^отным'Ь 
значить такъ перевести эти условш на алгебраичеошй языкь, чтобы 
вся совокупность этихъ УСД0В1Й выразилась однимъ уравнетеиъ, со- 
держапцшъ одно неизвестное. Для этого необходимо, чтобы число 
отдЬльныхь независимыхъ между собою условШ задачи было бы равно 
числу подразумЪваемыхъ въ ней неизвёстныхъ. 

Всл^дствхе чрезвычайнаго разнообраз1я задачъ прхемы составлешя 
уравнешй, соотв^тствующихъ этимъ задачамъ» чрезвычайно разно* 
образны. Общихъ правилъ для составлешя уравненШ нЪтъ. Но есть 
одно общее указаше, которое руководить нашимъ разсужденхемъ при 
переводе условхй задачи на алгебраическШ языкь и позволяетъ намъ 
сь самаго начала разсухденхя идти вЪрнымъ путемъ кь достихетю 
окончательной цЪли. Это общее указаше, или обпцй принципъ со- 
ставлен1я уравнешя мы выразимъ сл^дующимь образомъ: 

Чтобы составить по услов1ямь задачи уравненхе съ однимъ не- 
извЪстнымъ, нужно: 1) выбрать между неизетьетными, который въ за- 
даче или прямо указываются, или подразумеваются, какое нибудь 
одно^ принимаемое за первое, и обозначить это неизвестное какой 
нибудь буквой, напр. х; 2) посредствомъ этого обозначен1я и обо- 
значешй, данныхъ въ задаче, выразить есть величины^ о которыхъ 
въ задаче прямо говорится, или который подразумеваются^ наблю- 
дая, чтобы при составленш такихъ выражешй постепенно принима- 
лись во вниман1е все данныя въ задаче числа и все относяпцяся 
къ даннымъ или къ неизвестнымъ величинамъ условхя; 3) после та- 
кого применен1я всехъ услов1Й разыскать между составленными или 
просто записанными выражен1ями два такихъ, который въ силу одного 
изъ данныхъ условШ должны быть равны меавду собою, и соединить 
эти выражен1я знакомь равенства. 

Применимъ этоть принципъ къ решенхю двухъ задачъ: 

Задача 1-я. Число монетъ въ одномъ коилельк9ь вдвое менп»е^ чп»мг 
въ другОмъ. Если вьиооюшпь иаъ п^а%о шесть монетъ^ а во второй 
прибавить восемь монетъ, то число монетъ въ первомъ окажется въ семь 
разъ менп>е, Ч9ьмъ во второмъ. Узнать, сколмсо монетъ въ каждомъ- ко- 
илелькп>? 

Въ этой задаче указаны несколько известныхъ и несколько не- 
известныхъ величинъ. Примемъ за первое неизвестное число монетъ 
перваго кошелька и обозначимъ его черезъ х, Затемъ займемся обо- 
значенхемъ всехъ величинъ, къ которымъ относятся услов1я задачи. 

Число монетъ перваго кошелька есть х. Отношеше чиселъ монетъ 
во второмъ и первомъ кошелькахъ 2. Значить чцсло монетъ второго 
кошелька 2х. Изъ перваг) вынимаютъ 6 монетъ. Поэтому въ первомъ 
кошельке остается моне .ъ х — 6. Бо второй прибавляютъ 8 монетъ. 



Следовательно, во второмъ вошельк* получится монеть 2а;-|-8. Но- 
вое отвошенхе иевду числами моиетъ второго и перваго кошелька 

есть — ^ . Оно также равно 7. На этомъ основаши составляемъ 
уравнеше ^з"^'' Р^^пая которое, получимъ х=И), поел* чего 
нетрудно определить друг1я неизв4стныя, о которыхъ мы здЪсь упо- 



I 

1 



Если бы мы приняли за первое неизвестное число иоиеть второго 
кошелька и обозначили бы его для отлич1я отъ предыдуп^аго обо- 
зиачетя черезъ у, то, какъ легко убедиться, полу^^'^о'^ь бы другое 
урйвявв1е, именно (^+8) : (| — 6)— Т, которое также разрешаетъ за- 
дачу и даетъ отв4тъ у^20. 

Можно было бы принять за первое неизвестное число монетъ, ока- 
завшееся въ первоыъ кошельке после выкладки изь него 6 нонегь: 
тогда, обозначивъ это неизвестное черезъ г и идя тень же путенъ, 
какиыь Ш|1 шли при составлеши перваго уравнешя, мы получили бы 
уравнея!е ?^^±^1±?^7, откуда 8=4. 

Но можно было бы изменить также самый путь составлен1Я урав- 
нен!я, напр. тень, что мы прежде приняли бы во внимаше изменен- 
ное отношвн1е между числами монеть, а составленге ураввешя осно- 
вали бы на томъ, что известно о первоначальномъ отношвн!и. Въ этомъ 
случае составлен1е уравненЫ велось бы такъ: Число монеть перваго 
кошелька после выкладки есть з. Выложено 6 монеть. Значить перво- 
начальное число монеть перваго кошелька г+б. Измененное отно- 
шен1е между числами монеть 7. Поэтому измененное число монеть 
второго кошелька 7г. Прибавлено было 8 монеть. Следовательно, пер- 
воаачальиое число монеть второго кошелька Те — 8. Первоначальное 
отвошея1е между числами монеть есть -^т,- Оно же равно 2. На 
этомъ основаюи имеемъ уравнеше -^ -^ —2, совместное съ преды- 
душимъ, хотя и отличающееся оть него по виду. 

Если бы, идя этимъ вторымъ путемъ, ны приняли за первое не- 
известное число ноиеть второго кошелька после прибавлен1я въ него 
'> монеть, то, обозначнвъ это неиэвестЁое для отлич1я черезъ и, 
получили бы уравнеше (« — 8):(=-|-6)^=2, откуда м;=28. 

Эти разъяснен]я показываютъ, что, руководствуясь однинъ и 
'1^иъве общимъ правиломъддя составлешяуравнешЁ,ны все-таки по- 
лучаенъ въ каждой задаче разнообразные способы ^я достпжешя 
этой цели. Лучшимъ способоиъ считается тоть, который проще выра- 
жаеть услов1я задачи и быстрее ведеть какъ къ составлен1ю, такъ и 
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кь рфшешю уравнешя. Въ данномъ случаЬ первнй н трепй способы 
одшаково ужобнн для рЪшеш уравнешя, но первый все-такн 1фаще 
и потому лучше остальныхъ. 

Применяя укае&нное прмило составлен!я уравнешй, нужно помнить, 
что во всякой правн^шшо выраженной задаче должно быть при- 
нято во внимаше кааздое данное число и каждое изъ выраженныхъ 

УСЛ0В1Й. 

Задача 2-я. Изъи>рода Л выходипп путеилествеш4мсъ^праходящ%й 
въ день по 20 еерстъ. Черезъ два дня навстречу ему выходить шъ «о- 
рода В другой путешественникь^ который гуроходить ежедневно по 30 
веретъ, Разетояте между Л и В равно 190 версть. Опрашивается^ 
когда и %дп» встршпятся оба пу$пешестеенника? 

1-й способь. Примемъ за первое неизвестное время движешя пер- 
ваго путешественника отъ выхода изъ А до встречи, а за последнее 
условхе то, что разстояше между Л я В равно 190 верстъ. Тогда 
разсуждете будемъ вести такъ: 

Положимъ, что первый шелъ до встрЪчн х дней. Ежедневно онъ 
проходилъ по 20 верстъ. Поэтому онъ прошелъ всего 20а; верстъ. 
Второй вышелъ позднее на 2 дня. Значитъ онъ шелъ до встречи 
X — 2 дня. Ежедневно онъ проходилъ по 30 верстъ. Следовательно, 
онъ прошелъ всего ВО(х — 2) верстъ. ВместЬ оба путешественника 
прошли [20я;4-30(а; — 2)] верстъ. Все разстояше между Л я В равно 
190 верстъ. На зтомъ основанш находимъ уравнеше 

20я?+30(л?— 2)=190, 
откуда х=6. Изъ этого видимъ, что первый путешественникъ шелъ 
5 дней и прошелъ 100 веротъ, второй шелъ 3 дня и прошелъ 
90 верстъ. ** 

З-й способь. Примемъ за первое неизвестное разстояше, пройденное 
первымъ путешественникомъ отъ выхода до встречи, и за последнее 
условхе то, что второй путешественникъ вышелъ позднее перваго на 
2 дня. Тогда разсуждеше поведется такъ: 

Полагаемъ, что первый прошелъ до встречи у верс1Ъ. Ежедневно 

онъ проходилъ по 20 верстъ. Поэтому онъ шелъ всего ^ дней. Вто- 
рой прошелъ всего (190 — у) верстъ. Ежедневно онъ проходилъ по 

190— ж 

30 верстъ. Значитъ онъ шелъ всего — Бо Д^^В. Разность между^ 
временами движешя обоихъ есть ^ — ^=^ и равна 2. Следова- 
тельно, находимъ уравнеше^ — ^1?^=2, откуда^у=100. 

3^ способь . Первое неизвестное есть время движешя второго пу- 
тешественника огь выхода изъ В до встречи, последнее услов1е то^ 
что первый путешественникъ проходить ежедневно по 20 верстъ. 
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Положвмъ, что второй идетъ до встречи е дней. Значить первый 
провдеть {г-\-2) дня. Проходя ехедневио по 30 версть, второй прой- 
детт. всего ЗОг верстъ. Такъ какъ обовмъ нужно пройти 190 верстъ, 
то первому останется сделать (190 — ЗОг) верстъ. Для этого онъ дол- 

. 190— ЗОг _ 

хенъ дшлать ежедневно по — гтж~ веретъ. Такъ какъ это вырахешв 



4-11 способъ. Первое неизв'Ьетное есть разстоян^е, пройденное вто- 
рымъ путешественникомъ до встречи, последнее услов!в то, что 
второй проходить ехедвевно 10-ю верстами бол4е перваго. 

Полагаеыъ, что второй прошелъ до встречи н верстъ. Значитъ 
первому оставалось еще пройти (190 — и) верстъ. Такъ какъ до вы- 
хода второго онъ уже прошелъ 40 верстъ, то поел* выхода второго 
ему оставалось еще пройти (150 — «) верстъ. Разность разстоянШ, 
проходимыхъ одновременно обоями, есть (2м — 160} версгь. Время ихъ 
общаго двихея!я есть ^ дней. Следовательно, второй въ день проходить 
больше перваго на (2м — 1^0):дц версть, Такъ какъ это выражеше 
равно 10, то получается уравнен1е (2« — 150):^=10, которое даетъ 
№=90. 

Предидущ1я объясием1я показывають, что разнообразхе способовъ 
для составлев!я уравненШ въ одной н той же задаче зависитъ какъ 
отъ порядка последовательно обозначаеыыхъ величинъ, такъ и оть 
порядка последовательно принннаемыхъ но вникаше услов1Й. 
^ 231 . Два лица им^ють вм4ст4 38 рублей, при чемъ у перваго 6-ю 
рубляии бо*1ьп1е денегъ, ч^мъ у второго. Сколько денегъ у каадаго? 

231. Два лица нм^ють вм'Ьст^ 114 рублей, при чемъ у перваго 
18-ю рублями больше денегъ, ч'Ьлъ у второго. Сколько денегъ 
у каждаго? 

^ 232. Въ одномъ доме оконъ на 15 меньше, ч^мъ въ другомъ; 
всего же въ обоихъ домахъ 51 окно. Сколько оконъ въ кождомъ? 

232. Въ одномъ доме оконъ на 6 «еньтае, чемъ въ другомъ; 
всего же въ обоихъ домахъ 62 окна. Сколько оковъ въ кгьждоиъ? 
^ 233. Въ двухъ кошелькахъ находится 81 рубль, Въ первомъ денегъ 
вдвое меньше, чемъ во второмъ. Сколько денегъ въ каждомъ? 

233. Въ двухъ кошелькахъ находится 72 рубля. Въ первомъ денегъ 
въ пять разъ меньше, чемъ во второмъ. Сколько денегъ въ каждомъ? 

234. Отецъ ста[Лие сына втрое, а сумма леть обоихъ ихъ равна 
48 годамъ. Определить возрасгь обоихъ. 

234. Отецъ старше сына вдвое, а сумма .теть обон^^ъ равна вЗ 
годанъ. Определить возрастъ обонхъ. 
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235. Сынъ моложе отца вчетверо, а разность ихъ л^ть равнее 
27 годамъ. Сколько лЬть каздому? 

235. Сынъ молохе отца впятеро, а разность ихъ л^тъ составляетъ 
33 года. Сколько лЪтъ каацдому? 

236. Въ трехъ корзннахъ находится 47 яблокъ, при чемъ въ пер* 
вой и во второй поровну, а въ третьей на 2 яблока больше, чЪмъ 
въ кащой изъ остальныхъ. Сколько яблокъ въ каждой корзине? . 

236. Въ т^хъ корзинахъ находится 110 яблокъ, причемъ въ пер* 
вой и въ третьей поровну, а во второй на 4 яблока меньше, чЬыъ 
въ каждой изъ остальныхъ. Сколько яблокъ въ каждой корзине? 

237. Три куска серебра в^сятъ вм'ЬстЬ 48 фунтовъ.. Первый тя- 
желее второго на 12 ф., а трепй тяжелее перваго на 9 фунтовъ. 
Сколько в'Ьситъ каждый кусокъ? 

237. Три куска серебра в&сятъ ьмЬетЬ 33 ф.. Первый легче вто* 
рого на 5 фунтовъ, а трет1Й легче перваго на 2 фунта. Сколько 
вЪситъ каждый кусокъ? ^ 

238. Сынъ моложе отца на 20 лЬть и старше дочери на 5 лЪтъ. 
Сумма лЪтъ всЪхъ троихъ равна 60 годамъ. Сколько л^тъ каждому? 

238. Мать старше сына на 21 годъ и моложе отца на 7 л^тъ. 
Сумма лЬть всЪхъ троихъ равна 64 годамъ. Сколько лЪтъ кавдому? 

239. На трехъ полкахъ лежитъ всего 66 книгъ, при чемъ на ниж- 
ней втрое больше, а на средней вдвое больше, ч^мъ на верхней. 
Сколько книгъ на каждой полкЪ? 

239. На трехъ полкахъ лежитъ всего 60 книгъ, при чемънаниж* 
ней въ шесть разъ больше, а на верхней въ пять разъ больше, чЪмъ 
на средней. Сколько книгъ на каакдой полк'Ь? 

240. Л^съ, садъ и лугъ стоятъ вм^стЪ 10800 р.. Лу)гъ дороже сада^ 
въ 2 раза, а л']Ьсъ дороже луга въ три раза. Что стоить каждый изъ 
нихъ отдельно? 

240. Л^съ, садъ и лугъ стоятъ вм'Ьст^ 17600 р.. ЛЪсъ дороже сада^ 
въ 3 раза, а лугъ дороже лЪса въ 4 раза. Что стоитъ каа^дый изъ 
нихъ отд]Ьльно? 

241. Разделить число 21 на дв^ части такъ, чтобы кратное отно- 

лен1е первой части ко второй равнялось дроби -• 

241. Разд4лить число 48 надвй части такъ, чтобы кратное отно- 
шеше второй части къ первой равнялось дробях* 

242. Разд'^Ьлить число 88 на так1я дв^ части, чтобы частныя 01ъ 
д^лешя первой части на 5, а второй на 6 были равны. 

242. Разделить число 55 на ташя дв^Ь части, чтобы частныя отъ 
дЪлен1Я первой части на 7, а второй на 4 были равны. 

243. Сумма двухъ чиселъ 85, а разность ихъ 15. Найти оба числа. 
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243. Сумма двухъ чисе^гь 72, а разность ихъ 8. НаВти оба числа. 

244. Разность двухъ чиселъ 8, а кратное отношегае ихъ равно 

а 

дроби ^- Найти эти числа. 

244. Разность двухъ чиселъ 12, а кратное отношеше ихъ равно 
дроби л* Найти эти числа. 

245. Разделить число 46 на двЪ части такъ, что<^ разность 
частныхъ отъ дблещя первой части на 3 и второй на 1[^ равнялась 2. 

245. Разделить число 59 на двЪ части такъ, чтобы разность 
частныхъ отъ дЪлен1я первой части на 3 и второй на 5 равнялась 1 . 

246. Разделить число 75 на двЪ части такъ, чтобы большая часть 
превышала втрое разность меацу об^Ьнми частями. 

. 246. Разд&1ить число 56 на дв% части такъ, чтобы меньшая часть 
превышала втрое разность между обеими частями. 

247. Сумма двухъ чиселъ 64. При д^Ьлеши большаго числа на 
меньшее получает^ въ частномъ 3 и въ остатке 4. Н|Дти эти числа. 

247. Сумма двухъ чиселъ 45. При дЪлети большаго числа на 
меньшее получается' въ частномъ 5 и въ остатке 3. Найти эти числа. 

248. Разность двухъ чиселъ 35. При дЬленш большаго числа 
на меньшее получается въ частномъ 4 и въ остатке 2. Найти эти 
числа. 

248. Разность двухъ чиселъ 23. При дЬленш большаго числа 
на меньшее получается въ частномъ 2 и въ остатке 11. Найти эти 
числа. 

' 249. Одно изъ неизв^^стныхъ двухъ чиселъ больше другого на 5. 
Если разделить меньшее число на 4, а большее на 3, то первое 
частное будетъ 4-мя меньше второго. Найти оба числа. 

249. Одно изъ двухъ неизвЪстныхъ чиселъ больше другого на 15. 
Если разд&1ить большее число на 9, а меньшее на 2, то первое 
частное будетъ 3-мя меньше второго. Найти оба числа. 

250. Одно изъ двухъ неизвЪстныхъ чиселъ меньше другого на 6. 
Если разделить большее число пополамъ, то полученное частное бу- 
детъ тремя единицами меньше другого числа. Найти оба числа. 

250. Одно изъ двухъ неизвЪстныхъ чиселъ меньше другого на 18. 
Если разделить большее число на три, то полученное частное будетъ 
двумя единицами больше другого числа. Найти оба числа. 

251. Въ одиомъ резервуар^Ь вдвое больше воды, чАмъ эъ другомъ; 
«если же перелить изъ перваго во второй 16 ведеръ, то въ обоихъ 
окажется воды поровну. Сколько воды въ каждомъ? У^ 

251. Бъ одномъ резервуаре втрое больше воды, чАмъ въ другомъ; 
если же перелить изъ перваго во второй 22 ведра, то въ обоихъ 
окажется воды поровну. Сколько воды въ каждомъ? 
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252. На рынв^ у двухъ торговокъ имеется всего 220 яицъ;.есди бы 
вторая изъ нихъ отдала первой 14 яицъ, то число яицъ у кащдой изь 
нихъ оказалось бы одинавовннъ. Сколько яицъ у каждой? 

252. На рынк^ у двухъ торговокъ имеется всего 186 яицъ; если бы 
вторая изъ нихъ отдала первой 10 яицъ, то число яицъ у каждой изъ 
нихъ оказалось бы одинаковымъ. Сколько яицъ у каабой? 

253. НЪкто ивгЬетъ въ правоыъ карман^Ь въ 4 раза бол^е рублей^ 
чЪмъ въ л^вомъ; если же онъ переложить изъ праваго.карнана въ л^^- 
вый 6 р.; то въ правонъ окажется денегъ только въ 3 раза бол^Ье^ 
ч^мъ въ л^вомъ. Сколько денегъ въ каждомъ карыан!^? 

253. НЪкто нм'Ьетъ въ правоиъ карман^Ь въ 3 раза бол^е рублей^ 
ч']^мъ въ лЪвомъ; если же переложить изъ л4Ьваго кармана въ правый 
5 рублей, то въ правомъ окажется денегъ 'впь пять разъ бол^Ье, чЪмъ 
въ л^вомъ. Сколько денегъ въ каждомъ карман^Ь? 

254. При расчет:^ на фабрик*]^ двухъ рабочихъ первый изъ нихъ 
получилъ за работу 12 рублями больше второго, и ему же посл^ 
этого второй работникъ уплатилъ 2 руб. долгу. Оказалось, чта 
первый понесъ домой денегъ втрое больше, ч^мъ второй. Сколько 
заработалъ каждый? 

254. При расчете на фабрике двухъ рабочихъ первый изъ нихъ 
получилъ за работу 20 рублями меньше второго, но при этомъ 
второй работникъ возвратилъ ему 2 р. долгу. Оказалось» что пер- 
вый понесъ домой денегъ вдвое меньше второго. Сколько заработалъ 
каждый? 

255. У одного мальчика 30 копЪекъ, у другого 11 коп.. Сколько 
разъ имъ сл^дуетъ дать по одной копФйкЪ, чтобы у перваго оказа* 
лось денегъ вдвое больше, ч^мъ у второго? 

255. У одного мальчика 48 коп^екъ, у другого 22 коп.. Сколько 
разъ они должны истратить по одной коп^йкФ, чтобы у перваго 
оказалось втрое больше денегъ, тЬмъ у второго? 

256. Отцу 40 л'Ьтъ, а сыну 12 лЪтъ. Сколько лЪтъ тому назадъ 
отець былъ впятеро старше сына? 

256. Отцу 49 л^тъ, а сыну 11 л^тъ. Черезъ сколько хЬть отецъ 
будетъ втрое старше сына? 

257. Одннъ пом^щикъ им^етъ овецъ вчетверо больше, ч^мъ другой. 
Если бы о(^а прикупили по 9 овецъ, то у перваго было бы овецъ 
втрое больше, ч^мъ у второго. Сколько овецъ у каждаго? 

257. Одннъ пом^Ьщикъ вм^етъ овецъ втрое меньше, ч^мъ другой. 
Если бы оба продали по 10 овецъ, то у перваго оказалось бы овецъ 
впятеро меньше, ч^мъ у второго. Сколько овецъ у каждаго? 

258. Отецъ на 39 л^тъ старше сына, а черезъ 7 лъть будетъ 
старше сына въ 4 раза. Сколько лЪтъ тому и другому? 




I 
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258, Отцу и сыну вм'Ьетб 88 л^гь, а, 8 л*тъ тому назадъ отецъ 
былъ старше сына въ 7 раэъ. Сколько л*тъ тому и другому? 

259. Въ одномъ резервуар* 48 яедеръ, а въ другокъ 22 ведра 
воды, Изъ перваго отлили воды вдвое больше, ч^мъ иэъ второго, и 
тогда въ первомъ осталось втрое больше воды, ч-Ьмъ во второмъ. 
Сколько ведеръ вылито изъ каждаго? 

259. Бъ одномъ резервуар'Ё 42 ведра, а въ другонъ 8 ведеръ во.1ы. 
Въ перныЁ прилито было воды втрое больше, тбыъ во второй, и 
тогда оказалось въ первомъ въ четыре раза больше воды, ч^мъ во 
второмъ. Сколько ведеръ прилито въ каждый? 

260. Два лица, играл отд'Ьльно въ карты, иы'Ьли при начале игры- 
первые 72 рубля, второй 21 руб.] ь. Первый проигралъ втрое больше 
того, сколько второй вынгралъ. ПоелЬ игры оказалось у перваго 
вдвое больше девегъ, ч4мъ у второго. Сколько выигралъ второй и 
проигралъ первый? 

260. Два лица, играя отд'Ьльно въ карты, им'!Ёли при начале игры — 
первый 25 рублей, второй 12 рублей. Первый выигралъ вдвое больше 
того, сколько второй проигралъ. Посл'Ь игры оказалось у перваго 
впятеро больше деиегъ, ч4мъ у второго. Сколько проигралъ второй 
и выигралъ первый? 

261. Разновдикъ ородалъ въ первый разъ часть ;: числа бывшикъ 

- у него яблокъ, во второй разъ = того же числа; тогда у него оста- 
лось всего 8 яблокъ. Сколько у него было яблокъ? 

261. Разнощикъ продалъ въ первый разъ ц числа бывшихъ у 
него яблокъ, во второй разъ ^ того же числа; тогда у него оста- 
лось всего 4 яблока. Сколько у него было яблокъ? 

262. Изъ резервуара съ водой отлита была сначала треть всего 
количества воды, затЪмъ - остатка и тогда осталось только 6 ведеръ. 
Сколько было воды въ резервуара? 

262. Изъ резервуара съ водой отлита была сначала часть ^ всего 
количества, зат^мъ - остатка и тогда осталось только 5 ведеръ. 
Сколько воды было въ резервуар'^? 

263. Въ одномъ обществ* было 40 человЪкъ мужчинъ. хенщинъ 
и д4тей. Число женщпяъ составляло = числа мужчинъ, а число д4- 
тей составляло ^ числа мужчинъ и хенщинъ вк*ст*. Сколько было 
ыужчинъ, женщинъ и дЪтей? 
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263. Въ ожиомъ обществе было 72 челокЬка мужчинъ, женщинъ 

2 

И д1^тей. Число В17жчинъ составляло ^ числа женщинъ, а, число дЪ- 

тей составляло ^ числа мужчинъ и женщинъ ввгЬст^. Сколько было 

мужчинъ, женщинъ и дЪтей? 

264. За 30 аршинъ сукна двухъ сортовъ заплачено всего 128 руб- 
лей; аршинъ перваго сорта стоить 4Vз р-? а аршинъ второго 4 р.. 
Сколько куплено аршинъ того и другого сорта? 

264. За 27 аршинъ сукна двухъ сортовъ заплачено всего 120 р.; 
аршинъ перваго сорта стоитъ 5 руб.; аршинъ второго 3 р. 75 к.. 
Сколько куплено аршинъ того и другого сорта? 

265. Чайный торговецъ продалъ 38 фунтрвъ чаю двухъ сортовъ, 
ц^ною по 3 р. за фунтъ перваго сорта и по 1 р. 60 к. за фунтъ 
второго сорта, и выручилъ при этомъ за весь первый сортъ 22-ия 
рублями больше, ч^^мъ за второй. Сколько продано чаю того и дру- 
гого, сорта? 

265. Чайный торговецъ продалъ 110 фунтовъ чаю двухъ сортовъ, 
ц^ною по АУ^ р. за фунтъ перваго сорта ц по 2 р. 25 к. за фунтъ 
второго сорта, и выручилъ при этомъ за первый соргь 45-ю рублями 
меньше, ч^мъ за второй. Сколько продано чаю того и другого 
сорта? 

266. Подрядчикъ нанялъ работни^са съ условхемъ платить ему 
90 коп. за каада1й рабоч1й день и вычитать съ него 40 коп. за 
каждый нерабоч1й день. По прошеств1и 12 дней рабоч1Й получилъ. 
6 р. 90 к.. Сколько дней онъ работалъ? 

266. Подрддчикъ нанялъ работника съ условхемъ платить ему по 
80 к. за каждый рабочхй день и вычитать съ него 50 коп. за ка- 
ждый нерабоч1й день. По прошествш 50 дней рабочдй получилъ 
21 р. 80 к.. Сколько дней онъ прогулялъ? 

267. А ж В играютъ на биллхард^ съ условхемъ, что выигравш1Й 
партио получаетъ съ проигравшаго 75 к.; посл1^ 20 партхй оказалось, 
что В выигралъ всего 4 р. 50 к.. Сколько партхй онъ выигралъ? 

267. А тВ играютъ на билл1ард'Ь съ услов1емъ, что выигравппй 
парпю получаетъ съ проигравшаго 50 к.;посл]^ 12 парт1Й оказалось, 
что А выигралъ всего 2 р.. Сколько партхй онъ проигралъ? 

268. Два курьера выехали одновременно изъ двухъ городовъ, на- 
ходящихся на разстояши 300 верстъ, и ^жутъ навстречу одинъ 
другому. Первый про'Ьзжаетъ въ часъ 12 верстъ, второй 13 верстъ. 
Когда они встретятся? 

268. Два курьера выйхали одновременно изъ двухъ городовъ, на- 
ходящихся на разстоянш 280 верстъ, и "Ьдутъ навстречу одинъ дру- 
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гонт. Первый про±зхаеть въ часъ 11 версгь, второй 17 версть. 
Когда они встрЬтятся? 

269. Съ дЕтхъ станщЙ хел^зяой дороги, находящихся въ разстоя- 
иш 77 версть, выходять одновременно два поезда и идугъ по одному 
направленш со скоростями ЗХ'/з версть и 1&*', версть въ часъ, 
при чемъ первый идеть за вторымъ. Когда онъ догоннта? 

269. Съ двухъ станпдй железной дороги, находящихся въ разстоя- 
Н1И 38 версть, выходить одновременно два по*зда и идуть по одному 
направленш со скоростями 25'/* версть и 20'/з версть въ часть, 
при чеиъ первый идеть за вторымъ. Когда онъ догоннтъ? 

270. Со станщи въ 12 ч. дня выходить пассахирскШ по'6здъ,д4- 
лающШ по 32 в. въ часъ. Черезъ 45 минуть съ той хе станщи вы- 
ходить курьерский поЬздъ, л'!Ьлаюш1Й по 42 в. въ часъ. Въ кото- 
ромъ часу курьерский по'Ьздъ догонить пассажврокШ? 

270. Со станпдн въ 9 чаеовъ утра выходить пассажпрск1й по'1адъ, 
дЪлающ1й по 28 в. въ часъ. Черезъ чаеъ съ четвертью съ той хе 
станщи выходить курьерскШ по^здъ, д'Ёлаюпий по 40 в. въ часъ. 
Въ которокъ часу курьерскШ по'Ьздъ догоннтъ пассахирскШ? 

271. Какой капиталъ нужно отдать въ рость по 6%, чтобы черезъ 
1 годъ 2 месяца получить прибыли 224 р.? 

271. Какой вацнталъ нухно отдать въ рость по Ь"/^, чтобы въ 7 
м'Ёсапевъ получить прибыли 182 р.? 

272. По сколько процентовъ иухно отдать въ рость капиталь 
4400 руб., чтобы черезъ 1 годъ 5 м^слцевь получить прибыли 
280 р. 50 к.? 

272. По сколько процентовъ нухво отдать въ рость капиталь 
1800 р., чтобы черезъ 11 .«Ёсяцевь получить прибыли 93 р. 50 к.? 

273. Купецъ. продавъ товаръ за 299 р., выручилъ Хо^о прибыли. 
Что стоить товаръ ему самому? 

273. Купецъ, продавъ товаръ за 161 р., получилъ ТЧз% прибыли, 
Что стоить товаръ ему самому';' 

274. При продаже товара иа сумму 429 р. получено убытку ^%% 
Что стоить товаръ? 

274. При продажЬ товара на сумму 366 р. получено убытку З'/а'/в' 
Что стоить товаръ? 

275. По векселю за 10 м1Ьсядевъ до срока было уплачено 1120 р. 
при коммерческомъ учетЬ по 8%. Найти валюту векселя. 

275. По векселю за 1 годъ 3 месяца до срока было уплачено 
839 р. 50 коп. при коммерческомъ учетЬ но 7"/,,. Найтн валюту 
векселя. 

276. Бассейнъ наполняется одной трубой въ 3 часа, другой въ 5 
часовъ. Во сколько времени наполнится онъ, если открыть одновре- 
менно обЪ трубы? 
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276. Бассейнъ наполняется одной трубой въ 7 Уд часовъ, друл^ой 
въ 5 часовъ. Во сколько времени наполнится онъ, если открыть 
одновременно об% трубы? 

277. Бассейнъ наполняется одной трубой въ 4 часа, а черезъ 
другую можетъ весь вытечь въ 6 часовъ. Во сколько времени на- 
полнится бассейнъ при одновременномъ д'Ьйств1и об'Ьихъ трубъ? 

277. Бассейнъ наполняется одной трубой въ 2*/^ часа, а черезъ 
другую можетъ весь вытечь въ 2 ч. 48 м.. Во сколько времени на- 
полнится бассейнъ при одновременномъ ж&Истьш об^ихъ трубъ? 

278. Два работника вм'ЬстЪ кончаютъ работу въ 3 часа 36 мин., 
одинъ первый можетъ ее исполнить въ 6 часовъ. Во сколько вре- 
мени сд4лаетъ ту же работу второй? 

278. Два работника вм^сгЬ кончаютъ работу въ 12 часовъ; одинъ 
первый можетъ ее исполнить въ 20 часовъ. Во сколько времени 
сд4лаетъ ту же работу второй? 

279. Въ бассейнъ проведены три трубы; черезъ первыя двА вода 
вливается, черезъ третью вытекаетъ. Черезъ первую трубу бассейнъ 
можетъ наполниться въ 3 часа, черезъ вторую въ 2 часа, а черезъ 
третью вся вода можетъ вытечь изъ бассейна въ 6 часовъ. Во сколько 
времени бассейнъ наполнится, если открыть век три трубы? 

279. Въ бассейнъ проведены три трубы; черезъ первыя дв% вода 
вливается, черезъ третью вытекаетъ. Черезъ первую трубу бассейнъ 
можетъ наполниться въ 2 часа, черезъ вторую въ 5 часовъ, а черезъ 
третью вся вода можетъ вытечь ивъ бассейна въ 10 часовъ. Во сколько 
времени бассейнъ наполнится^ если открыть вс% три трубы? 

280. Изъ трехъ трубъ, проведенныхъ въ бассейнъ, первая напол- 
няетъ его въ 5 часовъ, вторая наполняетъ въ 15 часовъ, а черезъ 
третью весь бассейнъ вытекаетъ въ 3 часа. Во сколько времени 
полный бассейнъ вытечетъ при одновременномъ д']^йств1и всЬхъ трубъ? 

280. Изъ трехъ трубъ, проведенныхъ въ бассейнъ, первая напол- 
няетъ его въ 6 часовъд вторая наполняетъ въ 18 часовъ, а черезъ 
третью весь бассейнъ вытекаетъ въ 3 часа. Во сколько времени 
полный бассейнъ вытечетъ^при одновременномъ д'Ьйствш вс^хъ трубъ? 

281 . По^здъ железной дороги идетъ изъ ^1 въ ^ со средней ско- 
ростью 30 верстъ въ часъ, затЪмъ возвращается изъ Л въ ^. со 
скоростью 28 верстъ въ часъ. Весь про^здъ туда и обратно онъ 
д'Ьлаетъ въ ну^ часовъ. Сколько верстъ отъ ^. до ^5? 

281 . По^здъ железной дороги идетъ изъ Л въ Б со средней ско- 
ростью 24 версты въ часъ, затЪмъ возвращается изъ В въ Л со 
скоростью 30 верстъ въ часъ. Весь про^здъ туда и обратно онъ 
дЬлаетъ въ 11*Д часовъ. Сколько верстъ о1^ -4 до В? 

о 
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282. Нзъ ^ въ ^ вышелъ псЬздъ, проходящ1Й въ часъ 20 верстъ. 
Черезъ 8 часовъ выходить по^з^ъ изъ В въ Л, проходящШ 30 в. 
въ часъ. Разотоян1в АВ равно 350 в.. На какомъ разетояши огь Л 
по113да встретятся? 

282. Изъ Л въ В вышелъ по^здъ, проходя1Ц1Й въ чаеъ 24 версты. 
Черозъ 5 часовъ выходить по^здъ изъ В въ Л, проходявядИ 2в в. 
въ часъ. Разсгоян1е АВ равно 380 в.. На каконъ разстояши оть Б 
по4зда встретятся? 

283. С^мма трехъ чиселъ равна 70. Второе число при д^леши на 
первое даеть въ частвоыъ 2 и въ остатке 1, третье приделешииа 
второе даеть въ частномъ 3 и въ остатке 3. Найти эти числа? 

283. Сумма трехъ чиселъ равна 60. Второе число при д^ленш на 
первое даеть въ частномъ 3 и въ остатке 2, третье при д^леши на 
второе даеть въ частномъ 2 и въ остатке 4. Найти чиыа. 

284. Найти число, которое при дЬлен1и на 5 даеть въ остатки 2, 
а при д^леши на 8 даеть въ остатке 5, зная притомъ, что первое 
частное тремя больше второго? 

284. Найти число, которое при д4ленш на 7 даеть въ остатке 2, 
а при д'Ьлен1и на 9 даеть въ остатке 4, зная притомъ, что первое 
частное двумя больше второго. 

285. некто, аелая раздать имевш1яся при немъ деньги нищюгь, 
разсчиталъ, что. если каждому дать по 15 коп4екъ, то у него не 
хватить 10 коп., а если каждому дать по 13 коп., то останется 6 к. 
липгнихъ. Сколько было нищихъ и сколько денегъ? 

285. некто, желая раздать имевш1яся при немъ деньги нищинъ, 
разсчиталъ, что, если каждому дать по 8 коп., то останется 4 коп. 
лишнихъ, а если каждому дать по 9 коп., то не хватить 2 еоп.. 
Сколько было нищихъ и сколько денегъ? 

286. Инженеръ размещаеть телеграфные столбы на иекотороыъ 
разстоян1Н. Если бы онъ поставилъ ихъ на разстояши 25 сааенъ 
одинъ оть другого, то надо было бы сделать еще 150 столбовъ, а 
если бы онъ увеличилъ разстояше между столбами на 5 саженъ, то 
70 столбовъ оказались бы лишними. Какь велико разстоян1о и сколь- 
ко изготовлено столбовъ? 

286. Иншенеръ размеш;аеть телеграфные столбы па некоторонъ 
разстояши. Если бы онъ поставилъ ихъ на разстояши 30 саженъ 
одинъ оть другого, то у него осталось бы лишнихъ 100 столбовъ, 
а если бы онъ уменьшиль рачстоян1е столбовъ на 4 сахени, то надо 
было бы сделать еще 180 столбовъ. Какъ велико разстоян1в и сколько 
изготовлено столбовъ? 

287. некто при найме слуги обЪщалъ ему за годъ слухбы упла- 
тить деньгами 144 руб. и дать одежду. Слуга разсчелся чере&ъ 7 
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м'Ьсяцевъ и получилъ въ уплату одежду и 54 рубля. Что стоила 
одежда? 

287. Н^кто при наВм^^ слуги обЪщалъ ему за 7 ы^сяцевъ службы 
ушатить деньгами 75 рублей и дать одежду. Слуга разс^юлса черезъ 
5 мДеацевъ и получилъ въ уплату оДежду и 45 рублей. Что сто1№ь 
одеада? 

288. Заплачено за 46 пудовъ сахару на 195 руб. бол^е, ч^мъ за 
73 фунта чаю; 9 пудовъ сахару стоять на 30 рублей дешевле, ч^мъ 
37 фунтовъ чай)^ Что стоить фунть чаю и пудъ сахару? 

288. Заплачено за 21 фунть чаю на 238 рублей мен^^е, ч']^мь за 
40 пудовъ сахару; 15 фунтовъ чаю стоять на 2 руб. дороже, ч^мъ 
4 пуда сахару. Что стоить фунть чаю и пудъ сахару? 

289. Пом^Ьщикъ наняль двухъ крестьянь за одинаковую поденную 
плату. Одному изъ нихь за 40 дней онъ отдаль 7 р. 50 к. деньгами 
и ЗV2 четверти овса, другому за 24 дня 4 руб. 80 к. деньгами и 2 
четверти овса. Что стоить четверть овса? 

289. Пом'Ьщикъ наняль двухъ крестьянь за одинаковую поденную 
плату. Одному изъ нихь за 56 дней онъ отдаль 14 р. деньгами и 
в^четвертей овса, другому за 88 дней 13 р. 50 к. деньгами и 15 
четвертей овса. Что стоить четверть овса? 

290. Заплачено за 25 арпшнь сукна и 21 арш. бархата 247 руб- 
лей. Известно, что 10 арш. бархата стоять 18-ю рублями дороже 
13 арш. сукна. Что стоить аршинь того и другого? 

290. Заплачено за 15 аршинь бархата и 52 арш. сукна 276 руб- 
лей. Изв'Ьстно, что 2 арш. бархата стоять 17-ю рублями дешевле 
11 арш. сукна. Что стоить аршинь того и другого? 

291. Сумма цифръ н']^котораго двузначнаго числа равна 12. Если 
отъ [^искомаго числа отнять 18, то получится число, обозначенное 
тЬми же цифрами, но написанными въ обратномь порядке. Найти 
это число. 

291. Разность цифръ единицъ и десятковь н^^котораго двузначнаго 
числа равна 3. Если кь искомому числу прибавить 27, то получится 
число, обозначенное тЪми же цифрами, но написанными въ обрат- 
номь порядке. Найти это число. 

292. Въ н'Ькоторомь двузначномь числ^ число десятковь вдвое 
бол^е числа единицъ. Если цифры этого числа переставимъ, то по- 
лучимь число, меньшее искомаго на 36. Найти это число. 

292. Въ н^которомь двузначномь видА число десятковь втрое 
мен^е числа единицъ. Если цифры этого числа переставимъ, то по- 
лучимь число, большее искомаго на 36. Найти это число. 

293. А играеть въ шашки въ Б и выигрываеть у него изъ каж- 
дыхь четырехь парпй 3, потомь играеть сь С7 и у посл^^дняго вы- 
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игрываетъ изъ каждыхъ трехъ партШ дв~Ь. Всего Л сыгралъ 2] 
парпю и выигралъ изъ нихъ 15. Сколько парт1Й еыгралъ ояъ съ Л' 
и съ С} 

'293. А играетъ въ шашки въ ^ и проигрываегь еиу изъ каж- 
дцхъ восьми парт1Й три, потоыъ играетъ съ С и проигрываегь по- 
следнему изъ каждыхъ пяти парт1?1 дв*. Въ обшемь Л сыгралъ 26 
11арт1й и проигралъ изъ нихъ 1 0. Сколько партШ сыгралъ онъ съ В 
и съ С? 

294-. Который теперь часъ, еста - чиста часовъ, прошедшихъ огь 

полудня, равна „ числа часовъ, оставшихся до полуночи? 

294. Который теперь часъ, если тт числа часовъ, прошедшихъ оть 
иолуднл, равна тд числа часовъ, оставшихся до полуночи? 

295. Найти в4съ рыбы, зная, что хвостъ ея вйоить 2 ф., голова 
в'Ьсить столько, сколько вЬситъ хвость и половина туловища, а ту- 
ловище В'Ьсигь столько, сколько голова и хвость, 

295. Найти в4съ рыбы, зная, что голова ея весить 7 ф., хвость 
В'Ь1;1ГГЬ столько, сколько в^Ьснтъ голова и половина туловища, а ту- 
ловище в'Ьситъ столько, сколько хвость и голова. 

296. Некоторая сумма должна быть разделена между двумя ли- 
цами такъ, чтобы части перваго и второго относились между собой, 
какъ числа 5 и 3, и чтобы часть перваго была на 50 руб. бол'Ъв 
ц всей суммы. Какъ велика часть каасдаго? 

296. Н'Ькоторая сумма должна быть разделена мевду двумя ли- 
цами такъ, чтобы части перваго и второго относились между собою, 
какъ числа 7 и 4, и чтобы часть второго была на 21 руб. меньше 
т^ всей суммы. Какъ велика часть каждаго? 

297. Товаръ проданъ съ убыткомъ за 420 руб.; если бы его про- 
дали за 570 р., то полученная прибыль была бы въ 5 разъ бол'Ёе 
понесеннаго убытка. Что стоить товаръ? 

297. Товаръ проданъ съ прибылью за 520 р.; если бы его продали 
за 320 р., то получился бы убытокъ, соетавляющШ ~ вырученной 
прибыли. Что стоить товаръ? 

298. Числа аршинъ ситцу, содержащихся въ трехъ кускахъ, от- 
носятся какъ 2:3:5. Если отрЬзать отъ первого куска 4 аршина, 
оть второго 6 арш. и отъ третьяго 10 арш,, то оставшееся коли- 
чество всего ситцу составить ^ прежняго количества. Сколько ар- 
шинъ зъ кахдо1<ъ кускЪ? 
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298., Числа аршинъ ситцу въ трехъ кускахъ относятся кавъ 3:5:8. 
Если отр-Ьзать отъ перваго 10 аршинъ, отъ второго 20 арш. и отъ 

-третьяго 30 арй., то оставшееся количество всего ситцу составить ^ 

прежняго количества. Сколько аршинъ въ каждомъ кускЪ? 

299. Изъ резервуара вылита сначала половина всей бывшев 
въ немъ воды и полведра, потомъ половина остатка и полведра, на- 
конецъ ещ;е половина остатка и полведра; посл-Ь этого въ резерву- 
ар* осталось 6 ведеръ. Сколько было воды вначал-Ь? 

299. Изъ резервуара вылита треть бывшей въ немъ воды и треть 
ведра, потомъ треть остатка и треть ведра, наконецъ еш;е треть 
-остатка и треть ведра; поел* этого въ резервуар* осталось 7 ведеръ. 
Сколько было воды вначал*? 

300. Несколько лицъ дЬлятъ н-Ькоторую сумму сл-Ьдуюп^имъ обра- 
зомъ: первый получаетъ 100 р. и пятую часть остатка, второй 200 
рублей и пятую часть новаго остатка, третШ 300 рублей и пятую 
часть остатка и т. д.. Оказалось, что вся сумма раздЬлена на равныя 
части. Какъ велика эта сумма, сколько участниковъ въ д*леж* и 
<;колько досталось каждому'!^ 

300. Несколько лицъ д4лятъ некоторую сумму сл4дугош;имъ обра- 
зомъ: первый получаетъ 50 рублей и шестую часть остатка, второй 
100 рублей и шестую часть новаго остатка, третШ 150 рублей и 
шестую часть остатка и т. д.. Оказалось, что вся сумма разделена 
на равныя части. Еакъ велика эта сумма, сколько участниковъ въ д*- 
леж4 и сколько досталось каждому? 

Нижесл4дующЫ задачи отличаются отъ предыдущихъ тЬмъ, что 
данныя выражены неявно, именно буквами. Эти задачи принадле- 
жать къ такимъ же типамъ, какъ прежн1я. При р*шеши ихъ повто- 
ряются важн^йпые изъ т^хъ прхемовъ, которые применялись раньше, 
йо, всл']^дств1е неявнаго вида данныхъ, разсуадешя им'Ьютъ бол'Ье 
обш;1Й и вм'ЁстЪ съ т^мъ бол'Ёе отвлеченный характеръ. Въ новыхъ 
упражнен1яхъ нужно такъ же, какъ и въ прежнихъ заботиться прежде 
всего о томъ, чтобы выразить черезъ главное неизвестное и черезъ 
данныя обозначешя всЬ величины, о которыхъ въ задач* прямо го- 
ворится, или Еоторыя въ ней подразумеваются, и при этомъ нужно 
последовательно принимать во вниманхе все обозначешя, данныя 
въ задаче, и» все услов1я, относяп1;1яся къ даннымъ и къ искомымъ; 
когда такимъ образомъ все условхя будутъ употреблены въ дело, 
то сама собой явится мысль о томъ, какъ составить требуемое 
уравнеше. 

301. Сумма двухъ чиселъ $, кратное отношеше одного къ друго- 
му ^. Найти оба числа. 
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301. Разность двухъ чяселъ й, кратное отношеше большап 

шеиу ^. НаЗтн оба числа. 

302. Разделить число а на три части такъ, чтобы первая часть 
была больше второе на число т и меньше третьей въ п разъ. 

302. Разделить число « на три части такъ, чтобы первая часть, 
была меньше второй на число т и больше третьей вь п разъ. 

303. Одно число въ о разъ меньше другого. Если прибавить 
къ первому числу т, а ко второму и, то первая сумма будеть въ &■ 
разъ меньше второй. Найти эти числа. 

303. Одно число въ « разъ меньше другого. Если отнять отъ пвр- 
ваго числа т, а отъ второго и, то первая разность будеть въ Ь разъ 
больше второй. Найти эти числа. 

304. Числитель дроби меньше знаменателя ея на число а. Если хе 
отъ обоигь членовъ дроби отнять по Ь, то получится дробь, равная 
дроби — ■ Найти члены дроби. 

304. Числитель дроби больше знаменателя ея на число а. Если же 
прибавить къ обоимъ членамъ дроби по Ь, то получится дробь, р»в- 
ная дроби - ■ Найти члены дроби. 

ЗОБ. Разделить число а на так1я три части, чтобы первая был& 
въ р разъ больше второй и въ ^ разъ меньше третьей. 

305. Разд'Ёлить число а на так1я три части, чтобы первая был& 
въ р разъ меньше второй и въ д разъ больше третьей. 

306. Знаменатель дроби больше числителя ея въ а разъ. Если 
прибавить къ числителю число Ь и вычесть изъ знаменателя чисдо е, 
то получится дробь, равная дроби - ■ Вайти члены дроби, 

306. Знаменатель дроби меньше числителя ея въ а разъ. Если 
вычесть изъ числителя число Ъ и прибавить къ знаменателю число с, 
то получится дробь, равная дроби ^ • Найти члены дроби. 

307. Разделить число т на дв4 части такъ, чтобы разность 
частныхъ отъ д4лен1я первой части на а и второй на Ь равня- 
лась бы г. 

307. Разделить число т на двй части такъ, чтобы сумма частннхъ 
отъ д^лен1я первой части на а и второй на Ь равнялась бы $. 

308, Работникъ за каждый рабоч1Й день получаегь по а копЬекъ, 
а за каждый нерабочШ съ него вычитаюгь по Ь коп'Ьекъ, По про- 
шествш п дней чистая выручка рабочаго равна 5 рублямъ. Сколько 
было рабочихъ дней и нерабочихъ? 

308. Работникъ за каждый рабочей день получаетъ по о коп^екъ, 
а за каждый нера6оч1Й еъ пего вычитаготъ по Ь коп'Ьекъ. По про- 
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шествги п дней работншеъ долхенъ самъ уплатить 5 рублев. Сколько 
было рабочихъ дней та, сколько нерабочихъ? 

309. Разность двухъ чиселъ Л. При д'Ьлеши уменьшаёмаго на 
вычитаемое получается частное ^ и остатокъ, равный половине раз- 
ности. Найти эти числа. 

309. Разность двухъ чиселъ Л При д-Ьленш уменьшаемаго на 
вычитаемое получается остатокъ г и частное, равное половине раз- 
ности. Найти эти числа. 

310. За несколько аршинъ сукна заплачено а рублей; если бы 
купили сукна бол^е на с аршинъ, то нужно было бы заплатить 
Ь рублей. Сколько аршинъ куплено? 

310. За н']^сколько аршинъ сукна заплачено а рублей; если бы 
купили сукна мен^е на с аршинъ, то нужно было бы заплатить 
Ъ рублей. Сколько аршинъ куплено? 

31 1 . Какое число, будучи умножено на а, увеличится на число т? 

311. Какое число, будучи разделено на а, уменьшится на число т? 

312. При продаж'^ дома за т рублей получено р процентовъ 
убытку. Что стоилъ онъ самому продавцу? 

312. При продаж*]^ дома за т рублей получено р процентовъ при- 
были. Что стоилъ онъ самому продавцу? 

313. Два курьера вы'Ьзжаютъ одновременно изъ двухъ М'^^стъ 
Л к В я -Ьдуть по одному направленхю отъ Л къ В и далЬе. Пер- 
вый про'Ьзжаетъ въ часъ а верстъ, второй ( верстъ. Разстоян1е ^.^? 
равно Л верстъ. Когда и на какомъ разстоянш огь А первый 
курьеръ догонитъ второго? 

313. Два курьера вы'Ьзжаютъ одновременно изъ двухъ мЪстъ 
Л и В я ^дутъ навстречу одинъ другому. Первый про']Бзжаетъ 
въ часъ а верстъ, второй Ъ верстъ. Рэзстояше ЛВ равно Л верстъ. 
Когда и на какомъ разстояши отъ А оба курьера встретятся? 

314. Переднее колесо экипажа им'Ьетъ окружность въ а футовъ, 
окружность задняго ( футовъ. Какое разстоише долженъ пройти 
экипажъ, чтобы переднее колесо сделало на п оборотовъ больше 
задняго? 

314. Переднее колесо экипажа ижкеть окружность на а футовъ 
меньшую, ч'Ьмъ заднее. Какое разстоян1е долженъ пройти экипажъ, 
чтобы переднее колесо сд'Ьлало т, а заднее п оборотовъ? 

315. Въ бассейнъ проведены дв^ трубы, который обЬ наполняютъ 
его, первая при отдЪльномъ д^йствхи въ а часовъ, вторая также 
при отд'Ьльномъ д'Ьйств1и въ ( часовъ. Во сколько времени напол- 
нится бассейнъ при одновременномъ д^йствхи об'Ьихъ трубъ? 

315. Въ бассейнъ проведены дв^ трубы, изъ которыхъ первая 
при отд^льномъ д'Ьйств1и наполняетъ его въ а часовъ, а вторая 
также при отд^льномъ д^йстихи выливаетъ весь бассеВнъ въ & ча- 
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совъ. Во сколько времени наполнится; бассейн'зь при одновременномъ 
дЬйств1й обЬихъ трубъ? 

316. Окружность задняго колеса экипажа въ а разъ больше окруж- 
ности передняго колеса. Экипажъ про'&халъ т футовъ, и при дтомъ 
переднее колесо сд'&лало Ь оборотами больше задняго. Определить 
окружности обоихъ колесъ и числа оборотовъ. 

316. Окружность передняго колеса на а футовъ меньше окруж- 
ности задняго. Экипажъ проЪхалъ т футовъ, и при этомъ заднее 
колесо сд']^лало въ Ъ разъ меньше оборотовъ, ч^мъ переднее. Опре- 
делить окружности обоихъ колесъ и числа оборотовъ. 

317. Народонаселеше одного города увеличивается ежегодно на 
|)% сравнительно съ народонаселенхемъ предыдущаго года. Въ ва- 
стояш;ее время въ городе т жителей. Сколько было жителей 3 года 
назадъ? 

317. Народонаселен1е одного города уменьшается ежегодно на 
1>% сравнительно съ народонаселен1емъ предыдуш;аго года. Въ на- 
стоящее время въ городе т жителей. Сколько было жителей 3 года 
назадъ? 

318. Двое рабочихъ, работая одновременно, кончаютъ работу 
в.ъ а часовъ. Одинъ первый сд-блаеть ту же работу въ Ъ, разъ ско- 
рее, ч^мъ одинъ второй. Во сколько времени каждый изъ рабочихъ 
кончитъ работу? 

318. Двое рабочихъ, работая одновременно, кончаютъ работу 
въ а часовъ. Одинъ первый сд4лаетъ ту же работу въ Ъ разъ ме- 
дленнее, ч^мъ одинъ второй. Во сколько времени каждый изъ ра- 
бочихъ кончаетъ работу? 

319. Лодочникъ, гребя по теченш р-Ьки, проплываетъ п саженъ 
въ % часовъ; гребя же противъ теченгя, онъ употребляетъ на и ча- 
совъ бол4е, чтобы проплыть то же разстояше. Определить часовую 
скорость течен1я. 

" 319. Лодочникъ, гребя противъ течешя, проплываетъ п саженъ 
въ I часовъ; гребя же по течен1Ю, онъ употребляетъ на и часовъ 
менее, чтобы проплыть то же разстояше. Определить часовую ско- 
рость течен1Я. 

320. тело А движется со скоростью V метровъ въ секунду. Съ ка- 
кой скоростью до^гжно было двигаться другое тело Б, вышедшее 
изъ того же места I секундами раньше, если оно было настигнуто 
теломъ А- черезъ и секундъ после начала движен1я этого тела? 

320. тело А движется со скоростью г? метровъ въ секунду. Съ ка- 
кой скоростью должно двигаться другое тело ^5, выходяш;ее изъ 
того же места I секундами позже, если оно догоняетъ тело А че- 
резъ и секундъ после начала своего движешя? 
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321. Изъ двухъ сортовъ тозару ц^ною въ а рублей п въЪ рублей 
за фунтъ составлено Л фунтовъ си^си. При продаже этой сагЬок 
по т рублей за фунтъ подучено « рублей убытку. Сколько фунтовъ 
того и другого сорта пошло на составлеше см'Ьси? 

321. Изъ двухъ сортовъ товару ц4ною въ а рублей и въ Ь рублей 
за фунтъ составлено Л фунтовъ см^си. При продаже этой см^еи 
по ш рублей за фунтъ получено ^ рублей прибыли. Сколько фунтовъ 
того и другого сорта пошло на составленш см4си? 

322. Въ бассейнъ, вм'Ьш;аюп1.1Й т ведеръ, проведены двЪ трубы. 
Первая вливаетъ въ бассейнъ а ведеръ въ часъ. Вторая выливаетъ 
весь бассейнъ въ Ъ часовъ. Во сколько часовъ наполнится бассейнъ 
при одновременномъ д-Ьйствхи об4ихъ трубъ? 

322. Въ бассейнъ, вм-Ьп^агопцй т ведеръ, проведены дв-Ь трубы. 
Первая наполняетъ весь бассейнъ въ а часовъ. Вторая въ часъ 
выливаетъ изъ бассейна Ъ ведеръ. Во сколько часовъ наполнится 
бассейнъ при одновременномъ д-Ьйствхи об'Ьихъ трубъ? 

323. Разделить число а на три части такъ, чтобы первая отно- 
<$илась ко второй, какъ ж : п, а вторая къ третьей, какъ р : ^. 

323. Разделить число а на три части такъ, чтобы вторая отно- 
силась къ первой, какъ т : м, а третья ко второй, какъ р:^. 

324. Изъ двухъ м4стъ ^. й ^5 на р^к*, отстояш;ихъ одно отъ 
другого на п саженъ, плывутъ навстречу другъ другу дв-Ь лодки, 
управляемый гребцами съ одинаковой силой. Первая, плывущая по 
течешю, проходитъ все разстояше ЛВ въ ^ часовъ; вторая, плыву- 
нная противъ течешя, употребляетъ на то же разстояше больше 
времени на и часовъ. Определить часовую скорость течешя. 

324. Изъ двухъ мЬстъ -4. и ^5 на р^к*, отстояш.ихъ одно отъ 
другого на п саженъ, плывутъ навст?р*чу другъ другу дв4 лодки, 
управляемыя гребцами съ одинаковой силой. Первая, плывунная про- 
тивъ течен1я, проходитъ все разстоянхе ЛБ въ Ь часовъ; вторая, 
&лывуш,ая по теченш, употребляетъ на то же разстояше меньше 
времени на и часовъ. Определить часовую скорость теченхя. 

325, Определить капиталы трехъ лицъ, зная, что первый со вто- 
рымъ им^ють вм'Ьсте ш рублей, второй съ третьимъ п рублей, и что 
капиталъ перваго въ р разъ меньше капитала третьяго. 

325. Определить капиталы трехъ лицъ, зная, что первый съ треть- 
имъ имеютъ вместе ш рублей, второй съ третьимъ п рублей, и что 
капиталъ перваго въ р разъ больше капитала второго. 

326. Два тела движутся навстречу одно другому изъ двухъ местъ, 
находяш,ихся въ разстоянш Л метровъ. Первое движется со ско- 
ростью V метровъ въ секунду. Съ какою скоростью должно дви- 
гаться второе тело, если оно вышло на Л секундъ позднее перваго 
и должно идти до встречи всего п секундъ? 
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326. Два т^ла движутся навстречу одно другому изъ двухъ м'Ьстъ, 
находящихся въ разстоянш Л метровъ. Первое движется со ско- 
ростью V метровъ въ секунду. Съ какою скоростью должно дви- 
гаться второе т^ЬлО; если оно вышло на Н секундъ раньше первага 
н должно идти до встречи всего п секундъ? 

327. Вексель, учтенный коммерчески по 1>% ^а п лЬть до срока^ 
даеть учетъ большхВ математическаго, сд']^ланнаго также по рУ^ 
ж за п лЪтъ, на а рублей. Найти валюту векселя. 

327. Вексель, учтенный коммерчески по |)% за п л^тъ, стоить 
на м рублей дешевле, ч%мъ при учет:Ь математическомъ^ сдбланнонъ 
также по рУ^ и за п лЪтъ. На какую сумму дань вексель? 

328. Два курьера выЪзжаютъ изъ м'Ьстъ Л я В, находящихся 
въ разстоянш Л верстъ, и ^дутъ навстр:Ьчу, проезжая въ часъ — 
первый и верстъ и второй V верстъ; вы'Ьздъ перваго изъ Л со- 
стоялся на Н часовъ раньше выезда второго изъ В. Опред&литЬг 
когда и гд*! встр']^тятся курьеры? 

328. Два курьера вы^Ьзжаютъ изъ мДстъ А т В^ находящихся 
въ разстояши й верстъ, и "Ьдуть оба въ одномъ и томъ же на- 
нравлеши, проезжая въ часъ — первый и верстъ и второй 1; верстъ; 
вы^здъ перваго изъ А состоялся на Ь часовъ раньше вы']^зда второго 
изъ В. Опред']^лить, когда и гдЪ первый курьеръ догонитъ второго? 

329. Разделить число а на так1я три частя, что если къ первой 
приложить т, вторую сначала уменьшить на ш, а зат^^мъ умножить 
на п, и третью разд'1лить на п, то полученные результаты окажутся 
равными. 

329. Разделить число а на ташя три части, что если первую» 
уменьшить на т, вторую сначала увеличить на т, потомъ умно- 
жить на п, и третью разделить на Пу то получатся равные ре* 
зультаты. 

330. Въ бассейнъ проведены три трубы А, В и С, Черезъ Аж С 
вода вливается, черезъ В вытекаеть. При совм'Ьстномъ дЪйств1и 
трубъ А я В бассейнъ наполняется въ т часовъ, при дЬйствш 
А ш О въ п часовъ, при д:Ьйств1и Вт С т> р часовъ. Во сколько 
времени наполнится бассейнъ при одновременномъ д6йств1и всЬхъ 
трехъ трубъ? 

330. Въ бассейнъ проведены трубы А, В я С. Черезъ А вода 
вливается, черезъ В я С вытекаетъ. При совмЪстномъ дЪйств1и 
трубъ А я В бассейнъ наполняется въ т часовъ, при д%йств1и 
А я С въ п часовъ, трубы В я С выливаютъ весь бассейнъ въ р 
часовъ. Во сколько времени весь бассейнъ вытечетъ при одновре- 
менномъ дЪйствш всЪхъ трехъ трубъ? 
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§ е. Р!Ьшбя1б онотемы 7Р&внбН1Д. 

Уравнете первой степени сь двумя неизвп>стными можешь быт^ 
преобрааовамо посредфтвомъ уничтожешя знаменателей входлщихъ 
въ него дробей, перенесен1я членовъ и соедннешя ихъ въ группы 
кь виду уравненгя ах-\-Ьу^=^е^ т.-е. такому» въ которомъ вс^ члены^ 
содержапце то или другое неизвестное, соединены въ двухъ груп- 
пахъ въ первой части уравнен1я, а известный членъ находится 
во второй части и при 9томъ а, & и б суть ц'Ьлыя количества, поло* 
жительныя и отрицательный. Предыдущее уравнеше называеггсв 
сбщимь видомл уравнешя первой степени съ двумя неизвестными^ 
Количества а^ Ъ я с называются ковффитентами уравнетя. Пусть,. 

напр., дано уравнеше 8 — ^тт~=| — |- Умноживъ об4 части его» 

на 12, получимъ новое уравнеше 96 — (Згр — 2у)=6а? — 4у, которое 
по раскрыт1И скобокъ приметь форму 96 — За;4-2у=6я; — 4у. Пере- 
неся зат^мъ неизвестные члены во вторую часть, найдемъ опять 
новое уравнеше 96=&г — ^ут\'Ъх — 2у, которое после приведешя 
подобныхъ членовъ приметъ форму 96=9я; — 6у или, переставляя 
части, форму 9а: — бу=96. Это уравнеше уже соответствуетъ ука- 
данному общему виду, но обе части его можно еще сократить на 3. 
Сделавъ это сокращеше, получимъ опять новое уравненхе Ъх — 2у=32,. 
которое и есть окончательное. Изъ коэффищентовъ его второй отри* 
цателенъ, вследствхе чего для сравнешя съ общимъ видомъ полу* 
ченное уравнеше следуегь писать въ форме За;-1-( — 2)у=32. 

Для отыскангя опред^ьленныхъ значенШ двухъ нешвп>стныхъ необхо* 
димо и достаточно гшпть два различныхъ и совмп^стныхъ уравнен%я 
первой степени съ этими неизепстными. 

Что это необходимо, видно изъ того, что при одномъ даиномъ 
уравнеши каждое неизвестное можетъ иметь любое значеше, лишь бв 
значеше другого было подобрано соответственно первому. Напр.^ 
если хотимъ, чтобы въ уравненхи ^х — 2у=32 неизвестное х рав- 
нялось 5, то такимъ его и примемъ, а затемъ, подставивъ это зна* 
чеше въ уравнеше, получимъ новое уравнеше 15 — 2у:=32, которое 

даегь у= — 8^, и это есть значеше у — ка, соответствующее значеш1> 



2' 

X — са, равному 5. Точно также, если хотимъ считать у равнымъ 5,. 
то, заменивъ его этимъ значешемъ, находимъ уравнеше Ьх — 10=82^ 
которое даетъ соответствующее значеше х=\А. 

Что совокупность двухъ уравнеши достаточна для решешя ихъ 
по двумъ неизвестнымъ, видно изъ того, что существуютъ способы^ 
посредствомъ которыхъ два уравнен1я могутъ быть решены. 
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Р^шеше двухъ уравнешй съ двумя неизвестными состоитъ глав- 
яымъ образомъ въ томъ, что данная пара уравнеихй заменяется 
другой парой, въ составь которой входить одно изь данныхъ урав- 
ценШ и новое, третье уравнеше, содержащее одно только изъ преж- 
яихъ неизвестныхь. 

ИмЪя такую пару, можно изъ того уравнен1я, въ воторомъ вхо- 
дит:ь одно неизвестное, найти это неизвестное, а затЁмъ, подставивъ 
найденное значен1е въ другое уравненге, опредедимъ и другое не- 
известное. 

Изъ этого видно, что при решен1и двухъ уравнен1Й съ двумя не-" 
«звестными главное ^вычислен^6 состоитъ въ нахоаценхи уравнешя^ 
«овместнаго съ данными и содержащаго одно неизвестное. Такое вы- 
числеше называется исключенгемъ неизвестнаго. Оно производится 
разными способами, изъ которыхъ важнейшхе суть способъ урсшни" 
^ангя коэффицгеншовъ и способъ подстановленгя. Первый способъ за- 
ключается въ применен1И следующаго правила: Для исключен1я однога 
неизвестнаго изь двухъ уравнешй первой степени съ двумя неиз-^ 
вестными, нужно составить наименьшее кратное коэффиц1ентовъ 
исключаемаго неизвестнаго, помножить обе части каждаго изъ урав- 
яенШ на дополнительнаго множителя къ содержащемуся въ уравнешй 
коэффид1енту этого неизвестнаго и, уравнявъ такимь образомъ ко- 
эффипденты. сложить уравнен1я или вычесть, смотря потому, им^ють 
ли уравненные коэффицхенты различные знаки или одинаковые. Напр., 
если даны уравнешя Зх — 2у=32 и 5л:-[-Зу= — 10, то замечаемъ, что 
наименьшее кратное коэффиц1ентовъ у — ка есть 6; умножая первое 
уравнен1е на 3 и второе на 2, получимь уравненхя 9х — 6у=96 и 
10х-{-^у= — 20; наконедъ, складывая последн1я уравнешя, находимъ 
19д:=76, что и представляетъ искомый результатъ исключенхя. 

Второй способъ определяется такимъ правиломь: Для исключешя 
неизвестнаго изъ двухъ уравнен1Й съ двумя неизвестными нужно вы- 
разить исключаемое неизвестное черезъ другое при посредстве одного 
изъ данныхъ уравнен1Й и полученное выражен1е подставить въ дру- 
гое уравнеше. Напр., имея уравнен1я Зх — 2у=32 и 5л?4-3у= — 10, 

^ Зх— 32 

выражаемъ изъ перваго у въ виде у= — ^ — " подставляемъ это 

выражеше во второе уравнеше, отчего получимь уравненхе съ од- 

нимъ нензвестнымь 5х-\ — ^ ^'Г = — 10, приводящее къ прежнему 

19а;=76. 

Въ дополнеше къ вышесказанному заметимъ еще, что для р^ше- 
шя двухъ уравнен1й съ двумя неизвестными необходимо, чтобы дан- 
ный уравнен1я были различны между собою и въ тоже время со- 
вместны, т.-е. съ одной стороны не вытекали бы одно изъ другого, 
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какъ сл^дств1е, и съ другой стороны не противоречили бы, одна 
другому. Такъ, напр., два уравненхя 9х — 6у=96 и 6а? — 4у=64 не 
годятся для опред^леннаго р^шешя, потому что оба они приводятся 
къ уравнен1Ю За? — 2у=32 и одно изъ нихъ выводится изъ другого» 
Подобно этому уравнвН1Я 6л: — 4у=64 и 15л: — 10у=70 не могут^ 
быть решены въ обывновенномъ смысле слова, потому что они при* 
водятся къ уравнешямъ Зх — 2у=32 и Зх — 2у=14, который проти-^ 
ворочать одно другому. 



331. а?+У=50, л^— у=20 

332. а:+5у=47, л:+у=15 

333. гх-\-8у=19, гх~у=1 

334. я:+5у=35, За?+2у=27 

335. Зл?-|-8у=59, 6л?-|-5у=107 

336. 14л;— 9у=24, 7л^— 2у=17 

337. 5у+4л:=18, Ву'^6х=П 

338. Зл?— 5у=18, 2л?4-^у=81 

339. 2л;— 7у=8, 4у— 9л;=19 

340. Зу— 4л;=1, Вх-\-4у=18 

341. ба?— 4у=5, 8л^-3у=2 

342. 12л;+15у=8, 16л;+9у=7 



331. л;+у=40, у— л;=8 

332. л;— Зу=4, л:— у=8 

333. Зл;+4у=85, 5л:+4у=107 

334. 5л;+7у=101, 7л?— у=55 

335. 15л;— 8у=29, Зл;+2у=1а 

336. 5л;+9у=49, 7л;+3у=59 

337. 4х+5у=55, Зх—2у=1 

338. Зу— 7л;=4, 2у+5л=22 

339. 2л;4-5у=91, 7у— Зл;=13^ 

340. 2л;+7у=34, 5л;+9у=51 

341. 12л;— 5у=6, 9л;+4у=20 

342. 9л;+8у=7, 6л;+10у=7 



343. 5л;+14у=24, 19л;— 21у=17 343. 15л;+7у=37, 9л:— 16у=2 

344. 8л:— 33у=19, 12л;+55у=19 
344. 42л^— 25у=47, 28л;+45у=19 



34Б 5-4-^—7 ^—^—1 
^™- 2^В~ ' 3 4~^ 

346. ?+|=34, ^+1=12 
347 ^4-2^=3- 5— У==1 

^^' 4^6 ^2' 3 8 2 

348. 5±г+а;=15, У— ^=6 

ОАО ^ У 1 ^Д^-^ ^— 1 б 

^*^- 2~3~^' 2 8""~6 

1=2 ?5±1_^±3=з 



345. 1+1=5, 1+1=7 

346. ? + |=20, »|-|=5 

348. 2а!— ^=4, Зу=9- 



а>— 2 



349. 



X 



15 



350. ^-^=8, ЦУ^^=п 



350. 



ж+у , о?— у__- х-^у 



8 



+ ^-^=5, 



6 



?=»о 



351. ?^+Зу-4=15, ??9=-'+2а>-8=7| 

351. 2-^^=4у-8х, ]2+5^=2у+^ 



8—Ьх 
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Зж— бу , о 2х+у д х—йу « |^у 

•даг. — 2 — Г**— ~б"~' ** 4 г"!"» 

352. ^+2=«-^, 1о_?^=2(^+|) 

363. 1+5_2^=Зу-5, 5?5:!+4^=18-5а; 

353. ?р_?^=5у-1, !?=*+?!Ш!=2б-3:. 

354. х+2-Щ^=у-Щ^, у+2-*1!:^=х-^ 
354. у+1_?21:5У=а;-?*|^, х-\.г-^=у 

■«ВК Д' — ^ 1 а>+* 2 „-^ ав+1 4 » — 2 1 

^"* у-1~"6' ^+1~Ь ^^^' Л+2~й' ^^=^4^2 

'*'"'• ж+4~у— 1' ж+2~у+1 ^''''* у_1~а;-1' 2у— 1~2а!+1 

367. «+-=5. Зл— -=:^ 357. 2х-\--=П, 5ж— -=18 

' У 2' у 3 ^У У 

^- |+Зу=19, ^-у=1 358. ^+2^,=»^, 5у_|='^ 

359. ^,=;±|, 5^6у=10 359. ^-|з=^^, 2^5у=9 

360. ^1_?=1=?, х-у==1 360. 5±1_Е=_1=225, Зж-2у=2 

У— 1 У У У У+1 У 

^й1 1 I 1_11 1 1 1 ОЙ1 111 7 1 1 1 

^'*'- х'^у—ЗО' ж~у— 30 ^^^- ^+у— 1а' ^~у~"12 

362. Ь +^=10, ^+5=20 362. 1+^ = 25, ? +5=26 

ЗвЗ. *-2-|~='^*, 11а^~6у=111 

363. у-|Е^^='-^-|^,10д:-9у=30 

364. Ч-=3, ---=4 364 5+^^=3, 26_18_2 

367. ^±1+«^;^=11+!^ , 6:г-5у=9 

367. '^-'.^^'-=1^-^,6х-5у=9 

368. -1«-+4°-=5'^*— 4"-=1 
368. ^- + ^=7, ^--1^=1 



11(ж— 1) 
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3&г4-9у=^ 



370. .-^?^+ ** ' « « 



371. 

371. 

372. &Е— Зу=56— а, З^с— 2у=в+5» 

372. 3»— 1у=Т 

373 ааН-&у=1 

374. ах I Ьу с. Ьг — <мг=<2 

375. |+И+^' Г ' 

378. ;-|=Ь ^+^,=1 376. 1+1=1, ^+1=1 

377. аж-*у=о«+**, ЬаН-<^=в*+Ь* 
377. ая4-*у=в«-|-**. — Ьг+ву=вЧ-** 





378. ^+21^=1. ^4-?=1 378. 5±?— »±^=1. ?— ?=1 

379. а4-у=1, &:г-Нку=11& 379. д?— у=1, аЬх+чиу=^с 

380. ^=1, ^У_5^ 380. ^=1. ^==^=^ 



381. ^+-=«, 1—-=* 381. 1+1=в+«. -— ^ 

ж.'у'жу X ' у '«у 

382. §=? , Ьт+49=^1+с 382. ^=? , Ьл^у= 

383. -+-=е, -+-=с 383. -Ч * * " 



384. 



Я!'у «У в'у'ху 

35 — I (Ца — Ь) 



♦ у— 1 Не-а^ 



385. ^+^=с, ^-^=е 385. ?+^=е. ^+^ 

ж.' у'лу «у 'ж'у 

388. е(Ьх-^<ц/)=аху, е(ах — &у)=&еу 

386. а(&г+су)=еху, е(а«-|-^)=ч№гу 

387. («+аХУ-*)+2с=(а>-о)(у+Ь), (аН-6Ху-в)=(«+в)(У-*) 

387. (а?--а)(у+6)+2с=(я!+аХу-*), (л;+вХУ-|-*)=<«-*Ху-в) 

388. а(х-{^)—Ь(х-уУ=2а\ (а«— Ь«Х«— У)=4в'& 

388. й(а;-у)+Ь(ж-|-у)=_2&«, (а«— Ь*Х«-|-У)=2Ь(«*+**) 

389. (2а-\-Ьуё—{2а—Ь)у=8аЬ, (2а— 6>+(2о+Ь)у=8а*— 26* 
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389. (За+Цх— (За— Цу=12яЬ, (Зо— 4>+(За+!|)!/=18о>— 21' 

с+а — -—у -~^ — с — [2 

330. ^= Й5, ,+у=2с' 390. «=Ц,5 , „_аг=2<л 

ОбщШ видъ урав1!ен1Я съ тремя неизв'Ёстнымн есть ах^Ьу-\-сг^^^, 
гд'Ь а,Ъ, с ъ. й суть ц1^лыя количества или буквенный вирахвв!я. 

Для опрех1;лон1я трехъ неизв-Ьстннхъ необходимо и достаточно им4ть 
три различныя II совм^стныя уравнен1я. Р'Ьшсн1е системы трехъ урав- 
нен1Й съ тремя ноизв'Ьстнымн состоять въ томъ, что данную систему 
зам^няюгь другою, въ которой одно уравкеше содержитъ три не- 
взв4стныхъ, другое содержитъ два неизв'Ьстныхъ и третье только одно 
неизв'Ьстное. Для этого изъ всЬхъ трехъ уравненШ данной системы 
исключаютъ одно неизвестное и получаютъ систему двухъ уравненШ 
съ двумя неизв^етны.чи. Исключивъ въ этой систем'Ь одно неизв^ст- 
яое, получаютъ одно уравноше съ однимъ неизв'Ьстнымъ. Исключение 
неизв'Ьстныхъ производится т*ми же способами, которые были разъ- 
яснены выше. 

Положпмъ, напр,, что дана система уравненШ 

2а;_Зу-|-5^г^27, За;+6у— 4г=2, 5а:+4»/+2г=40. 

Рйшнмъ ее по способу уравннван1я коэффищентовъ. Исключниъ не- 
известное г изъ вс^хъ трехъ уравненШ. Для этого беремъ сначала 
первое уравнен1е вм4стЬ съ третьинъ, помножимъ об-Ь части перваго 
на 2, что дасть 4з; — 6^+10^^54, обе части третьяго на 5, отчего 
. получится 25а;-(-20у+ 10^^200, за'гЬмъ вычитаемъ первый результать 
нзъ последняго. Получаемъ уравнен1е съ двумя неизв-Ьетвыми 21а!-)- 
-|-26у=146. После этого беремъ второе уравнешевместЬ съ треть- 
имъ. При этой комбинащй нужно только обе части третьяго урав- 
нения умножить на 2 в сложить полученное уравксн1е со вторымъ. 
Получимъ второе уравнение съ двумя неизвестными 13а:-|-14у^^2. 
Исключая неизвестное у изъ полученныхъ двухъ уравненШ, пакодимъ 
уравнеше съ однимъ неизвестнымъ 22з;^44. Такимъ образомъ, иы 
имеемъ теперь, во-первыхъ, три данныхъ уравнен1я, каждое съ трека 
неизвестными, затеиъ два производныхъ уравнен1Я, каждое съ двумя 
неизвестными, и наконсцъ оино производное уравнение съ однимъ 
неизвестнымъ. Взявъ одно изъ данныхъ уравнешй съ тремя неизвест- 
ными, напр. первое, одно изъ производныхъ съ двумя неизвествыни, 
напр. второе, и наконецъ последнее уравнен1е съ однимъ неизв'Ьст- 
ныыъ, соетавимъ систему трехъ уравнений 

2г— Зу-1-5я=27, 13а:-|-14у=82, 22а;^44, 
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которая совместна съ данной и легко р^шается^ потому что изъ по- 
сл'Ьляято уравнешя находнмъ 0^=2, зат^мъ, подставивъ это.значенхе 
X во второе уравнеше, подучимъ у=4 и, наконецъ^ подставивъ ана- 
чен1я X и у ъъ первое уравнеше, опред:]^димъ 0=7. Предыдущая си- 
стема трехъ уравнен1Йназывается19азр9ьшаки^е|{ системой для отличхя 
ея отъ данной, изъ которой она вытекаетъ, какъ сл^дствхе. 

Р'Ьшимъ ту же данную систему по способу подстановлен1я« Исклю- 
чимъ опять снеИчала неизвестное 0. Для этого, польауясь однимъ изъ 
данныхъ уравнешй, напр. третьимъ, выразимъ черезъ о; и ^ въ вид^^ 

^= ~^^ и полученное выраженхе вставимъ на мЪсто а въ урав- 

нешя первое и второе. Получимъ 2х — ЗуН — ~^ -^^ =27 и Зя?+ 

+6у — 2(40 — 5х — 4у)=2, или, по упрощенш, 21др-|-26у^=146 и 13а?4- 
4-14у=82. Во второмъ изъ дтихъ двухъ уравненШ вырахаемъ у че- 

V 82— 18л? 

резъ X въ видъ у= — =-т — и полученное выраженш вставляемъ на 
м^сто у въ первое уравнеше, которое всл^Ьдствхе этого приметь видъ 
2^^_^13(82--1ад^^^^^ или 147а:+1066— 169я:^1022, откуда л:=2. 

Такимъ образомъ найдено одно неизвестное. Подставляя значеше х 

82—18.2 66 . 

въ выражеше у, находнмъ у= — гт — =^иг^^ ^» наконецъ, вставляя 

40—5.2—4.4 14 - 

значешя х и у ^ь выражеше лг, получимъ 0= ^ — '^'^'2 ' 

Въ этомъ случае разрешающая система составляется тремя урав- 
нен1ями 



-2, у— 14 и я— 2 



Объяснешя, данныя въ предыдущемъ примере, показываютъ, какъ 
можно решить систему трехъ уравнешй въ наиболее общемъ слу- 
чае, когда эти уравнен1я не представляютъ никакихъ особенностей. 
Въ частныхъ же случаяхъ этотъ пр1емъ решен1я можетъ допускать 
значительный упрощенхя. Въ особенности упрощается решете сит 
стемы тогда, когда одно или несколько изъ ея уравненхй суть такъ 
называемый неполный^ т. е. содержать только два изъ неизвестшохъ, 
или даже одно. Въ следующихъ примерахъ учапцеся встретятся 
съ образцами разнообразныхъ упрощенШ. 

391. х+у^^Ъу у'\-0=7, а?+^=6 

391. л?+У=7, у-\-/1^=9, х+а=8 

392. 2л;+у=5, л?+3;8г=16, 5у—0=1О 
392. 5л:— Зу=— 1, 9у— 24г=12, 8л;+3^0^17 

Сборншгь вадачъ, ч. !• 
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393. ;г+у-(-»=8в, 2»— 3»=-17, 6»— 5г=7 

393. я>— .у4-*=34, 2у— 5я:^8, 3*— 13а:=12 
39*. :с+у— г=17, х+е—у=13, у-{-в—х=1 

394. г— у+г=7, *— у— г=— 13, ^— г— у=— И 
396. х+у+г=о а;+2!1+3»=10, Зл+Зу— 4»=8 
396. а;+у-|-г=6, 51+4у+Зг=22, 10х+!)!(+1!=23 
3(9. а;4-2!/+«=4, 31— 5!(+Зг=1, 2»+7у_г=8 

396. 1+!/— «=1. 8л!+3у— 6»=1, Зг—41— !(=1 

397. ж— 2у+3«=6, 2з;-|-Зу— 4г=20, За;— 2у— 5г^С 

397. 4я^35(+2г=9, гх+оу- Зе=4, бж+бу— 2г=18 

398. 2* — 4у+9*=28, Тж+Зу— 6л^— 1, 7а:+Эу— 9г=5 

398. 5д:— б2/-[-4г=15, 4а:+4г/— Зг^Ю, 2ж-1-5у— 2^=14 

399. 12а;— 9^+05^22, 8я:+6у+7г=23, 4а^— 12у— Зг=3 

399. 31+8у+6г=9, 9а;— 121(+7г=— 1, 6а;— 10у-3.=6 

400. 7а;-|-2у+3^=15, 5х—3^-\-2г=15, 10я;— 111/-|-5г=86 

400. За;+2!(— 48=3. 5а;— 3»+2е=20, 7а;— 6у+8»=36 

401. а;+6=%!/, »+1='Л», «+8=»/,а; 

401. 21— а;=4!1, 9— «=%», 7— у='/зе 

«2. '/г»+'/а»=12, у,г-1/,у=4, ■/,*г+1/,.=е 

402. </,х+'/,»=3, ■/^+«=5%. ■/й'+%'=1'/, 

403. а;+у+г=36, а; : г=3 : б, у ; #=12 : 15 

403. а:-\-у—г=и, х : у=4 : 3, г : у=7 : 6 

404. 2а;+31(— «=156, X : у=2 -.5, х: 1=2 : 7 

404. 7а;— 5у+38=66, х ; у=4 : 6, у : г=3 : 4 

405. 0,1а; + 0,2у+0,3г=14, 0,4а; + 0,5у + 0,6г=32, 0,71—0,8»+ 
+0,9г=18 

406. 0,1а; + 0,Зу + 0,2» = 11, 0,5» — 0,6у + 0,4« = 7, 0,За;+0,4«— 
— 0,5.=12 

406. 0,25а;+0,125у=3,25, 0,9»- 0,3у=7,5, 1,41+1,2г=25,8 

406. 0,65я;— 0,95у=0,5, 5,1^-3,3^=0, 20,3г— 14,7а;=21 

407. 1,5»^2,6у+2г=2,5, 3,5а;+у— 1,бг=1, 2а;+1,5у— 0,5»=3,5 

407. 1,5а;— 2у+3,5г=4, 2,5а;+у— 0,5в=9, За;- 0,6;/— 1,5«=6,5 

408. 0,25а;— 0,375у=2,25, 2у+0,25«=— 3, 0,1а;— (),б1/=1,8 
408. 0,25а;+0,375г=2, 1,5а;+0,25у=2,25, 0,5у+0,3«=— 0,3 
*»-5*+8»+!'=23, 1х+1у+з«=29, >а;+!у+1^28 
«9- КЬ'+^-З'. Н^+5'=24, 1а;+1у+1.=23 
♦'•• 5+1+1=62, г+|+Ь=47, 1+1+1=38 
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410. 1+1+Н8' 1+1+Н*. |+|+И« 

411. 1+1=1| 1+1=2,^ 1+1=4 

411. 1+1=11, 1+1=2, 1+1=1| 

^12 -4-1 -=— ^- ?4-?— ~ -?- 1—1? 

• я? ' 'у 2 24' у 'г 20' 8ж г~45 

412. Ч--Т-1 -—=2. 1+1=1 

ж'у2г7'гу'а?*г8 

413. л;;8г=л?4--2^, 5лу=6(а:4-у)»' бУ'3'=6(у+-8') 

413. Зх1^=4(х+^), 5жу=6(я?+у> 7у;г=120^4-^) 

414. 2л;;8г=3(л?— ;2г), 5лу=6(л?— у), 17;8гу=6(^-(-у) 

414. 2др;9=15(л?— ^), 5а^=6(ж— у), 13у^=10(-8'-|-у) 

415. а?у=12, у;?=24, д;^=18 

415. лу=36, у;в(^=54, л:^=24 

416, я?л?^4, (7— ;8г)у=9, у^=12 

416. л;;8г==8, (10—^=18, у^г=12 

417. 2:г+?-^=4, ?+?=1|, а.+^=з1 

* у 3^ у ' 2 12' 'у 3 

417. гр_5+2=1, 1_?=з? 3:г-5=71 

У ' 2 ' у 2 4 2 2 

АЛО ^ ^ ^. _^_ 1^ У^ 19 

^^^' ху—20' 2^1132— ^^' 4у-52— ^^ 

Ала *_^-_1 _5?— 4 -^5 6 

^^^' ж у"~ 12' 2ж— 82 ' Зу— 4г 

х-^-у ж-22 2' жЧ-у"^у+82 ' у+32 ж— 22 2 

Д1а 1^ I ^ ^ о ^___I2_==1 _2 7—1? 

'^^^^ д?— у"^у— 22 'л?— у ж+Зг 3' у— 22 а?Ч-32~9 

^«ц 12 7,5 _. ___30_^ 87___« _222 §__« 

*^' 2д?+3у ЗжЧ-42 ' За;+4г"^5уЧ-92 ' 5уЧ-92 2л?+3у~ 

'420 — --=1 -- —=1 ^^ I ^^ -7 

^^* 205— Зу бя?— 82 ' б2— 4у 2гс— Зу ' бж— 82~52— 4у 

421. х-{-у=а, X — ;8г=Ь, у^и=с 

421. я; — у^=а, я;+^ег=Ь, ;8г — у=с 

422. л?4-у+^=«» л; — у-{-^=Ь, л;4-у — ^==^ 

422. л; — у+^=в> ^+У — ^^=Ь1 У+^ — ^=с 

423. ах-\-Ъу=2с, сВ'\'ах=2Ъ^ Ъу'^ся^=2а 

423. аХ'\'Ъу=2с, е1г — ах=2Ъ, Ъу — сг=2а 

424. ах-\'Ъу — с^=Ь^ Ьл? — су+а#=а2, ^аг+ау — Ь^=с? 
424. аХ'\'Ъу — Л8г=2аЬ, Ьу-|-с-зг — аа>=2Ъсу а^-^-с^ — Ьу=2ао 

426. а'^Х'\-Ь^-{-с'^0=ЗаЬСу аЬх — Ъсу=Ьс^ — ос^ Ъсу — ас^=а€^ — аЧ> 
426. Ъ^х^-а'^'\'(хЬ^=!=Су Ъсх — аЬа=а — с. асу — аЬ;ег=Ь— с 
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426. ау-{-Ъх=с^ сХ'\'аа=Ь^ Ъ:^-\-су=а 

426. Ъх-{-С13=а^ аХ'\'Су=Ь^ Ъу'^ае=с 

427. (а— Ь)л?-|-(6 — %+(с — а>=0, сх^-^ау^^Ъ^с—а)^ Ъз — сx=а^(Ь -^су 

427. (а+Ь>-|-^+Ф+(^+«>=^> ау+Ь.з?=<Ь— а), Ь^г-}-сл:=аСс— Ь) 

428. лг4-«У+л*-2^= — «^ л?4-6у+6^-8г=— й^, Х'\-су-\-сЧ=:^ — с^ 

428. л; — ау'\-аЧ=^а\ х — Ъу'\'Ъ'^11=Ь^^ х — су+Л=с^ 

429. ?+»-^=с, -*-Н-=Ь. !+-—=« 

а"6 с 'а о * с о * с а 

«9- з+Г+о^-^ !+!-!=»• !-1+Н 

«»■ :+Г+1='. :+!+!='. 5+1+Н 

|ол л; _| У I « 1 ^^|X^ 1 1 ^л_ у _ь ^ 1 

^^^- ■б7"^^"'"а6~^' Ьс'^аЬ'^ае—^' ас"*" б^"*"^— ^ 

Р^шеше системы уравненхВ со многими неизвестными выполняется 
т^мъ же способомъ посл^довательнаго исключенхя иеизв^стныхъ, 
который уже разъясненъ выше. Для возможности р^шешй необходимо 
им^ть столько различныхъ уравнешй, сколько есть неизв'Ьстннхъ* 
Когда такая система дана, то сначала изъ вс^хъ уравнен1Й ея исклю- 
чаютъ одно какое-нибудь неизвестное, отчего получается новая си- 
стема, содержащая однимъ уравнеи1емъ меньше, чЪмъ данная. Изъ 
вс^хъ уравнен1Й полученной сис'^'емы опять исключаютъ одно неиз- 
вестное и такимъ образомъ составляютъ еще иную систему, которая 
содержитъ однимъ уравненгемъ и однимъ неизвестнымъ меньше, ч^мъ 
предыдущая. Такъ поступаютъ до т^хъ поръ, пока составится одно 
уравнеще съ однимъ неизвестнымъ. После этого, выбравъ по одному 
уравнен1Ю отъ каждой системы, составляютъ изъ этихъ выбранннхъ 
уравнешй разрешающую систему» въ которой окажется одно уравне- 
н1б съ однимъ неизвестнымъ, одно съ двумя, одно съ тремя и т. д.. 

Вышеописанный общ1й планъ относится къ наиболее сложному 
случаю, когда все данныя уравнешя и получаемый идъ нихъ новыя^ 
уравнен1я суть полный. Въ частныхъ же случаяхъ являются разно- 
образный упрощешя, вследств1е которыхъ число составляемыхъ урав- 
нен1й иногда значительно уменьшается. ' 

431. а?+2у=9, Зу+4-8г=20, 7^+«*=17, 2и+5х=П 

431. 5ж— 7-8г=11, 4у+3^;^41, 2а?+3у=39, Зг*— 2у^=2 

432. 4ж— 8у+2|1=9, 2л:+3я==16^ 4и— 2у=14, За;+4«*=26 

432. 2а?— Зу+2.гг=13, 4м— 2а^30, 2у'{-0=7, 5у+3г«=32 

433. х+Зу=Щ у+3^=15| ^+314=10, и+Вх^Ь 

433. х-\-2у=5, у+2г=8, ^+2||=11, и+2х=6 

434. я;+у+л?=6, у-}-^г+и=9, ^г+м4-л;=8, и-^Х'\-у=7 
434. а;+у — .е^=:3, у-^-з — м=1, ^5^+и— лй=7, и+лг — у=9 
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486. л?-(-у-(-гг-[-«<=8, Х'\-у-\'г — м=2, ж+у — ^1г-|-11==2, х — у-|-5-(-||=4 

435. Х'^у'\'а — 11=2, л:-|-У — ^5г-|-«=4, л: — у-|-.;8г-|-е1=б, у+^е^Н-и — ^я:г=8 

436. 2а?— у+-гг+211=8, 4х—2у+е — 4||=— 3, 5я?— 4у+3^0г— 1|==8, 

436. Зд;-|-4у— ^— «1=3, 2л:— у— 2^+2««=9, аг+Зу+блг— 4|1=2, 

4а^— 8у— 3^4-3«^=1 

437. а?— 2у4-3^— 1|==5, у— 2я+3и— а?=0, ^— 2«/+За;— у=0, 
и — 2я;+ Зу — ^=5 

437. а:+у+^-|-и=20, л;+2у+2^— 6м=0, За^— у— 5^— 3и=0 
2а?+3у— 4;8г— 5|^=1 3 

438. а:+-2у=8, у+3-ег=15, я+4|4=24, и'^Ы=10, 

438. у-|-2а?=4, ;ег+3у=9, ««-|-4лг=16, ^-[-5|1=25, 

а;4-у+'3;+**+^=1 ^ 

439. 2и— 31;=3, !;4-2-8г=7, 3-ег+у=12, 2у— ж=8, би— За:=18 

439. 2а^— Зу=1, 5у— 2^=7, 4я— Зм=1, 2«<+г=11, 7«;— а?=2 

440. 2д;— 8у+лг=б, 2|#— За:+у=:5, 5у— 2лг+3^=6, 4^8^5*4-^=6, 
21—Зи—Ах=—П 

440. За?— 2у— ^=5, 7я— 2^—311=20, 2а;+3<+<'=15. 
5е — 4у— 2^=6, 4«— 2а:— у=— 5. 

§ 7. Соотавлеше онстемы тР^внешй. 

При составлеши системы уравненхВ съ н^Ьсколькими неизв'Ьстными 
руководствуются тЬми хе общими указанхями, которыя разъяснены 
Ч5ЫЛИ выше на составленш одного уравненхя. ^Ця р:Ьшен1я опред'Ь- 
ленной задачи, содержащей несколько неизв&стныхъ, нужно им'&ть 
ч^только различныхъ услов1Й, сколько есть неизвЪстныхъ. Столько же 
ч^довало бы составить и уравненхВ. Но обыкновенно не вс& неиз- 
в^^стныя обозначаются независимо одно отъ другого отдельными 
буквами, а выбираются н'Ькоторыя главный неизвестный и черезъ 
нихъ, а также черезъ данныя величины выражаются вс^ остальныя 
неизв&стныя. Въ такомъ случае должно оказаты^я столько уравненШ^ 
сколько неизвЪстныхъ обозначено разными буквами. 

На основанш вышеска^заннаго можно выразить слЬдующШ 'общ1й 
принципъ составлен1я системы уравненШ. Чтобы составить по уело- 
В1ямъ задачи систему уравнешй съ несколькими неизвестными, нуж- 
но: 1) выбрать между всЬми неизвестными, которыя въ задаче прямо 
указываются или только подразумеваются, несколько главныхъ неиз- 
^тьстныхь и обозначить эти неизвестный отдгьльными буквами; 2) по* 
ч^редствомъ этихъ обозначенШ и техъ, которыя въ задаче даны. 
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выразить ваь остальныя кеизвльстныя; 3) совместить вс± даыныя 
услов1я задачи такъ, чтобы составить столько ураваевШ, сколько 
выбр&но главныхъ неизвЪстныхъ, 

441. Два чиа1а составляютъ въ сумяй 47. Ес.1й первое изъ ннхъ- 
разд'Ьлить на второе, то въ частномъ получится ?, а въ остатке 5. 
На11ти эти числа. 

441. Два числа составляютъ въ сумм'Ь 46. Если первое изъ нихъ- 
1)азд4лить на второе, то въ частномъ получится 3, а въ остатке 2. 
Найти эти числа. 

442. Бъ двухъ ящиках* находится 140 рублей. Если изъ перваго- 
переложить во второй 15 рублей, то въ обоихъ окажетс-я поровну- 
Сколько денегъ въ каждомъ? 

442. Въ двухъ ящикахъ находится 300 рублей. Если азъ второго- 
персложить въ первый 30 рублей, то въ обоихъ ящикахъ окажется, 
поровну- Сколько денегъ въ каждомъ? 

443. Въ двухъ бочкахъ налита вода; если перелить изъ первой 
во вторую <> ведеръ, то въ об'Ьихъ будеть поровну; если же перелить- 
4 ведра изъ второй въ первую, то въ первой окажется вдвое болЬе, 
ч'Ьмъ во второй- Сколько воды въ каждой бочк4г 

443. Въ двухъ бочкахъ налита вода; если перелить изъ первой 
во вторую 10 ведеръ, то въ об'Ьихъ будеть поровну; ес1и же пере- 
.1ить 5 ведеръ изъ второй въ первую, то въ первой окажется втрое 
бол'Ье, чймъ во второй- Сколько воды въ каждой бочк4? 

444. Въ кошельке находятся пятикоп*ечиыя и двухкоп4ечныя' 
монеты. Требуется уплатить сумму въ 95 конЬекъ и отдать всего 
25 монетъ. Сколько монетъ каждаго достоинства нужно отдать? 

444. Въ кошельк'Ь находятся пятиконЬечныя и трехкопеечный мо- 
неты- Требуется уплатить сумму въ 1 руб. 5 коп, и отдать всего 
27 монегь, Сколько монеть каждаго достоинства нужно отдать? 

445. За 2 аршина сукна одного сорта и 3 аршика другого запла- 
чено 27 рублей; ести же купить 4 аршина перваго сорта и 5 арш. 
второго, то придется заплатить 49 рублей. Что стоить аршинъ того 
и другого сорта? 

445. За 2 аршина сукна одного сорта и 5 аршннъ другого запла- 
чено 31 рубль; если же купить 3 аршина перваго сорта и 8 аршинъ 
второго, то придется заплатить 49 рублей. Что стоитъ аршинъ того 
и другого сорта? 

446. Определить дробь, которая обращается въ ^, когда къ чи- 
с.1ите.|по и знаменателю ея прибавимъ по 3, и въ ^, когда изъ знаме- 
нателя ея вычтемъ единицу. 

446. Определить дробь, которая обращается въ ^, когда изъ чи- 
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елитедя и знаменателя еа вычтемъ по 3, и въ ^, когда къ знаме- 
нателю еа прибавимъ 2. 

447. Найтн два числа по сл^дующимъ условхямъ: если къ первому 
изъ ннхъ прибавить д, то сумма будетъ втрое больше второго чис- 
ла, а если ко второму прибавить ^2, то вторая сумма будетъ вдвое 
меньше перваго числа. 

447. Найти два числа по слЪдующимъ услов1ямъ: если къ первому 
изъ нихъ прибавить 4, то сумма будетъ втрое больше второго чи- 
сла, а если ко второму прибавить 1, то вторая сумма будетъ вдвое 
меньше перваго числа. 

448. Найти число, которое при д&ленш на 3 и на 5 даетъ въ ос- 
таткахъ 2 и 4; притомъ частный этихъ дфлешй таковы, что, если 
къ первому прибавить единицу, то сумма будетъ вдвое больше вто- 
рого. 

448. Найти число, которое при дЪлен1и на 4 и на 7 даетъ въ ос- 
таткахъ 1 и 2; при этомъ частныя этихъ д'ЬленШ таковы, что если 
къ первому прибавить единицу, то сумма будетъ вдвое болЪе вто- 
рого. 

440. Сумма цифръ двуаначнаго числа равна 9. Если цифры этого 

4 

числа переставить, то полученное число составитъ = первоначаль** 

наго. Найти это число. 

449. Разность цифръ двузначнаго числа равна единице. Если 

цифры этого числа переставить, то новое число составитъ ц перво- 

начальнаго. Найтн это число* 

450. Некоторое двузначное число въ 21 разъ больше разности 
меяЕду числомъ его десятковъ и единицъ. Если переставить его циф- 
ры й отъ вновь полученнаго числа отнять 12, то разность будетъ 
въ три раза больше суммы цифръ. Найти это число. 

450. Шкоторое двузначное число въ 12 разъ больше разности 
между числомъ его единицъ и десятковъ. Если переставить его цифры 
и прибавить ко вновь полученному числу 9, то сумма будетъ въ 8 
разъ больше суммы цифръ искомаго числа. Найти это число. 

451 . Н^кто им:Ьетъ квЬ серебряныхъ вазы и одну крышку къ нимъ, 
стоющую 9 рублей. Если оиъ накроетъ крышкой первую вазу, то она 
будетъ стоить виЬетк съ крышкой въ 1% раза больше, ч'Ьмъ вто- 
рая; если же накрыть крышкой вторую вазу, то она будетъ стоить 
въ 1У12 рзза больше первой вазы. Найти стоимость каждой вазы. 

451. Шкто им^етъ лвЬ серебряиыхъ вазы и одну крышку къ нимъ, 
стоющую 8 рублей. Если онъ накроетъ крышкой первую вазу, то 
она будетъ стоить вы'ЬстЬ съ крышкой вдвое меньше, ч'&мъ вто- 
рая; если же накрцаь крышкой вторую вазу, то она будетъ стоить 
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съ крышкой аъ три раза больше первой вазы. Найти стоимость каж- 
дой вазы. 

452. Н'Ькто наяялъ двухъ слугъ съ условЕенъ дать имъ каждому 
за годъ по 1 60 рублей, по одехдЪ и по пар* сапогь. Первый, про- 
служивъ 8 мЪсяцевъ, долучилъ 106 р. деньгами и одежду; второй. 
прослужнвъ эУз м4сяцевъ, получилъ пару сапогь и 142 рубля. Во 
сколько ценились одежда и сапоги? 

452. Н^кто ианялъ двухъ слугъ съ услов1емъ дать каждому изъ 
нихъ за годъ по 150 рублей, по одежде и по пар'Ё сапогъ. Первый, 
прослужнвъ 9 м^слцевъ, получилъ 112 рублей н одежду; второй же, 
прослужнвъ б^я М'Ьсяцевъ, получилъ пару сапогь и 93 рубля. Во 
сколько ценились одежда и сапоги? 

453. А к В должны были по 1200 рублей. А ыогъ бы заплатить 
свой долръ тогда, когда къ его деньгамъ прибавили бы т денегъ В, 
а В тогда, когда къ его деныаыъ прибавили бы ^ денегъ А. Сколько 
денегъ у каждаго? 

453. А долженъ 1200 рублей, В 2550 рублей. А иогъ бы запла- 
тить свой долгъ тогда, когда къ его деньгамъ прибавили бы = денегъ 

В, & В тогда, когда къ его деньгамъ прибавили бы ^ денегъ А. 
Сколько денегъ у каждаго? 

454. Н*кто, им'бя 5600 р.,отдалъ эти деньги двунъ лицамъ въ рость. 
Съ первой части онъ получаетъ ежегодно б"/», со второй З'Д'/д, Весь 
ежегодный доходъ соетавляетъ 244 руб., Какъ велики об'Ь части капи- 
тала? 

454. Шкто, им'бя 15000 р., отдалъэтиденьгидвумъ лицамъ въ роста. 
Съ первой части онъ получаетъ ежегодно б^/о! со второй ОУд. Весь 
ежегодный доходъ соетавляетъ 835 руб.. Какъ велики об4 части капи- 
тала? 

455. За фунтъ чаю и В фунта сахару заплачено 2 р. 60 к.. Если 
бы ц'Ъна чал возрасла на 25%, а сахара на ЮУц, то на такую же 
покупку надо было бы истратить 3 р, 16 к.. Что стоить фунтъ чаю 
и фунтъ сахару? 

455. За 2 фунта чаю и 5 фунтовъ сахару заплачено 4 р. 20 к.. 
Если бы нЪна чая возрасла на 12'Д%, а сахара на 15Уо, то на 
такую же покупку надо было бы истратить 4 р. 75 к.. Что стоить 
фунтъ чаю и фунть сахару? 

456. Въ двухъ чанахъ налита вода. Чтобы въ обоихъ было по- 
ровну, нужно перелить изъ перваго во второй столько, сколько тамъ 
было, потонъ изъ второго въ первый столько, сколько въ первонъ 
осталось и, наконедъ, опять изъ перваго во второй столько, сколь- 
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ко во второмъ осталось. Тогда въ кашомъ чаиЪ окакетсл по 64 
ведра. Сколько въ нихъ было сначала? 

456. Въ двухъ чанахъ налита вода. Чтобы въ обоихъ было по- 
ровну, нужно перелить нзъ второго въ первый столько, сколько тамъ 
было^ погонь нзъ перваго во второй столько, сколько во второмъ 
осталось н, наконецъ. нзъ второго въ первый столько, сколько 
въ первонъ осталось. Тогда въ каждомъ чанЪ окажется по 80 ведеръ. 
Сколько въ нихъ было сначала? 

457. Два игрока Л ж В, игравш1е н^Ькоторое время, считаютъ 
свои деньги и находятъ, что Л выигралъ половину того, сколько 
было у ^^9 и что у него стало такимъ образомъ тремя рублями 
больше тройного количества денегъ, оставшихся у В. При дальн'ЬЙ- 
шемъ продолженш игры В выигралъ 12 рублей и тогда у него ока- 
залось вдвое больше того, сколько осталось у А. Сколько было 
денегъ у каждаго до начала игры? 

457. Два игрока Л ш В^ игравш1е н^Ькоторое время, считаютъ 
свои деньги и находятъ, что В выигралъ половину того, сколько 
было 1 Л, я что у него такимъ образомъ стало двумя рублями 
больше тройного количества денегъ, оставшихся у А. При дальи'ЬЙ- 
шемъ лродолжеши игры А выигралъ 8 рублей и тогда у него ока- 
залось вдвое больше того, сколько осталось у В. Сколько было 
денегъ у каждаго до начала игры? 

468. Два игрока А и В начали игру, им1я вм^стЬ 55 рублей; 

въ первую игру А проигралъ г свонхъ деяетъ. во вторую В про- 

играль X того, что у него было яосл! первой игры, уъ трептью А 

пронгр&кь ^ того, что у него было посл1 второй игры. Въ резуль- 
тате оказалось, что никто нзъ нихъ не шигра^^ь н не проигралъ. 
Сколько мяегъ им^лъ каждый уъ начал! нгрь^^ 

458. Два жгрока А п В начали игру, шиЛя вм^Ьст& 78 рублей; 

въ п^вую нгру В проигралъ - свонхъ денегъ, во вторую А про- 

игралъ ;? того, что у него было поел! первой игры, въ третью В 

прокгралъ ^- того, чрго у пего было поел! второй игры. Въ резуль- 
тат! оказало<^, что никто изъ нихъ не внягралъ и не проигралъ* 
Сколько денегъ ям!лъ каждый въ начал! игры? 

46§. Если на страниц! и!которой книги отбросить отъ каждой 
строки по 3 буквы н потомъ отнять дв! дЬлыхъ строки, то число 
вс!хъ буквъ уменьшится на 145; если же прибавить къ каждой 
строе! по 4 буквы и приписать 3 такихъ ггЬлнх'ь строки, то писло 
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вс4хъ буквъ уве-чичится на 224. Сколько стровъ въ страниц* и 
буквъ въ етрок'Ь? 

459. Если на страниц* никоторой кангн отбросить оть каждоЗ 
строки по 3 буквы и потомъ отнять б цЪлыхъ строкъ, то чжоло 
вс*хъ буквъ уменьшится на 270; если же прибавить къ кахдоК 
строк* по 5 буквъ а приписать 2 такнхъ ц*лыхъ строки, то числог 
всЬхъ буквъ увеличится на 295. Сколько строкъ въ страниц* и 
буквъ въ строк*? 

460. Путешественкикъ вышелъ изъ одного м*ста въ другое. Если бы 
онъ проходилъ въ часъ одноЁ верстой меньше, то на весь путь ему 
понадобилось бы шестью часами больше, ч*мъ теперь; а если бы 
онъ ороходилъ въ часъ двумя верстами больше, то совершвлъ бы 
путь въ ц того времени, которое онъ употребляетъ теперь. Найти вре- 
мя движешн и скорость его. 

460. Путешествекникъ вышелъ изъ одного м*ста въ другое. Если бы 
онъ проходилъ въ часъ одной верстой больше, то совершилъ бы 
путь въ ^ того времени, которое онъ употреб.1яеть теперь; а если бы 
онъ проходилъ въ часъ одной верстой меньше, то на весь путь ему 
понадобилось бы пятью часами больше, ч*мъ теперь. Найти вре- 
мя двихенЕя и скорость его. 

461. Дв* трубы наполняють баесейнъ въ 16 часовъ. Если бы въ те- 
чете четьгрехъ часовъ вода текла пзъ об*ихъ трубъ, а потомъ 
первую закрыли, то одна вторая окончила бы наполнете бассейна 
Бъ 3'> часовъ. Во сколько времени каждая труба отд*льно напол- 
няете бассейнъ? 

461. Дв* трубы наполняють бассейнъ въ 15 часовъ. Если бывъте- 
чен1е пяти часовъ вода текла изъ об*ихъ трубъ, а потомъ вторую 
закры.и, то одна первая могла бы докончить наполнете бассейна 
въ 40 часовъ. Во сколько часовъ каждая труба отд*,тько наполня- 
етъ бассейнъ? 

462. Блад*лецъ коннаго завода, запасая овееъ для лошадей, раз- 
счита-гь, что если онъ продастъ 6 лошадей, то купленпаго овса 
хватитъ на 10 дней дол*е;.если же онъ прикупить еще 18 лошадей, 
то овса не достанетъ на 15 дней. Сколько лошадей и на сколько 
запасено овса? 

462- ВладЬлецъ коннаго завода, запасая овесъ д.1я лошадей, раз- 
считалъ, что еслп онъ продастъ 15 лошадей, то купленнаго овса 
хватить па 20 дней дод*е; если же онъ прикупить еще 20 лопгадей, 
то овса не достанетъ на 15 дней. Сколько лошадей и на сколько 
дней запасено овса? 



^ 



— 155 — 

4СВ. Л]л 11|тапествешппа проходя» одпъ и тоть же путь дд&- 
>о» жь 1440 мрсиъ, внхом язь микста отпраиешя одковрвменно"^ 
Вгоро! ожашоваетъ путешесше 20-ю дшшж р&нипе перваго. Время, 
въ темше коюраго порвнй д&лаегь 56 версп, ежожеяное оъ вре* 
меяенъ, вь которое второ! д&1ае1ъ 96 веретъ, составдяетъ 5 днев. 
Сво1шо мрсиъ дкиетъ жаяцщ! ежедяевяо? 

463. Л^л путешественянка проходятъ одяяъ в тоть же путь дли- 
ною вь 560 версть, выходя язь яЪсга отправлея1я одновременно» 
Первый оханчяваетъ путешесте 6-ю днями раньше второго. Время» 
вь течше нотораго первый дЪлаетъ 105 верстъ, сложенное оъ вре- 
менемъ, вь которое второй дЪлаетъ 100 веротъ, составляоть 4 дня. 
Сколько веретъ д&лаетъ ваада1Й ежедневно? 

464. Определить капиталь и проценты на него, зная, что онъ 
въ 8 мЬсяцевь обратился еъ процентами въ 2976 р., а въ 15 м^ся- 
цевъ въ 3060 р.. 

464. Определить капиталь н проценты на него, зная« что онъ 
въ 14 мДсяцевь обратился вместе сь процентами въ ЗЗв^ р«« а въ н 
м^сяцевь въ 3296 р.. 

4в&. Пароходь прошелъ въ 13 часовь безъ остановки 140 1Н^ро1Э»« 
по течешю рЪки и 24 версты противъ течен1я; въ другой рапъ омъ 
прошелъ въ 11 часовь 120 веретъ по течон!» н 20 вероть протмв*!!. 
течш1я. Сколько веретъ онъ проходить въ стоячоА вод^ « какова 
скорость течешя? 

465. Пароходь прошелъ въ И часовь боаъ остановки 1(^8 м^рст^ 
по течешю рЪки и 48 веретъ противъ точон1я; въ Д1)у|ч>П раА1^ 01гк 
прошелъ въ 11 часовь 144 версты но точеи1ю и 00 вороп» протм^и^ 
течешя. Сколько веретъ проходитт» онъ В1» стоячей воя1^ и какова 
скорость течен1я? 

466. Три лица, Л, В и О отдали свои капит1иш «ъ ротп^« И цц^Ь^ 
еть на 1000 р. больше, чЬмъ А, а С на 1&00 р. болмпо. чкм1^ ^{ 
В получаетъ однимъ процо11ТОиЪ| а О диумя процоитами оачг^то^ 
чЪмъ Л; ежегодный доходъ В на Ы) р., адоходъ С/иа 1п()р. оо.1^ш0 
ежегоднаго дохода Л. Определить три капнтма и процоитм па ммх11. 

466. Три лица Ау В \1 О отдали спои капитмы иь роо1^. Л мм*|1>^ 
етъ на 1200 р. больше, чЬмъ Д а О на 2000 р. Аолмпо! чЬмг* //; 
А получаетъ однимъ процентомъ, а О тромя процпигамм Лолм1И\ 
чЪмъ В\ ежегодный доходъ А на 112 р., а О иа2нор. оодьшоомо* 
годнаго дохода В. Определить три капитала и ироцомтм иа иихг. 

467. Имеются два сплаиа аолота и (м^ребра; \\ъ одному колпчо- 
ства этихъ металловъ находятся нъ отиотспИи 2:!!, \\ъ другомъ пъ отно- 
шеши 3:7. Сколько взять отъ каждаг<) сплаиа, чтобы получить н 

-фунтовъ новаго сплава, иъ которомъ полото и гирпбро был» Л\ё 
см'Ьшаны въ отношен1И о: 11? 
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467. Имеются два сплава золота и серебра; въ одкомъ количе- 
ства этихь шеталловъ находятся въ отношеши 2;3, въ другомъ въ отно- 
шеши 3:5, Сколько взять отъ каадаго сплава, чтобы получить 
13 фунтовъ новаго сплава, въ которомъ золото и серебро были бы 
см'Ьпганы въ отношенш 5:8? 

468. Для молотьбы хл4ба нанято некоторое число рабочикъ. Если 
^ы ихъ было тремя меньше, то они проработали бы двумя днями 
дольше, а если бы наняли четырьмя рабочими больше, то работа 
-была бы окончена двумя днями раньше. Сколько было рабочихъ и 
«колько дней они работали? 

468. Для молотьбы хлЬба нанято некоторое число рабочихъ. Если 
бы ихъ было пятью больше, то работа была бы окончена четырьмя 
днями раньше, а если бы ихъ было десятью меньше, то они прора- 
ботали бы двадцатью днями дольше. Сколько было рабочихъ и 
сколько днеЗ они работали? 

469. Дв* двадцати-ввдерныя бочки содержать см^оь "спирта и 
воды, первая въ отношен1н 3:2, вторая въ. отношеши 1:4, По сколь- 
ко ведеръ надо отлить изъ каждой бочки, чтобы изъ отлитыхъ ча- 
стей образовать см4еь, въ которой сиирта и воды бы.то бы поровну, 
а смЪшавъ то, что останется, получить сы^сь въ отношеши 3:7? 

469. Дв* тридцати-ведерныя бочки содержать см'Ёсь спирта и во- 
ды, первая въ отношепш 1:2, вторая въ отношеши 5:1. По сколько 
ведеръ надо отлить изъ каждой бочки, чтобы изъ отлитыхъ частей 
образовать си^сь, въ которой спирта и воды было бы поровну, а 
сн^шавъ то, что останется, получить см'Ёсь въ отношеши 13:8? 

4-70. Два поЬзда находятся на разстоян1и 340 версгь; если первый 
изъ нихъ выйдеть пятью часами раньпЕе второго, то они встре- 
тятся черезъ 3 часа посл4 выхода второго; если же второй выйдеть 
пятью часами раньше перваго, то встр'Ёча пронзоИдегь черезъ 3 ч. 
20 м. послЬ выхода перваго. Сколько верегь проходить каждый 
ао^здъ въ часъ? 

470. Два поЬзда находятся въ разстояши 366Vя версты; если 
первый изъ нихъ выйдеть 2'/^ часами раньше второго, то они встре- 
тятся черезъ О часовъ посл4 выхода второго; если же второй вый- 
деть 27з часами раньше перваго, то встреча произойдеть черезъ 
5'/( часовъ поел* выхода перваго. Сколько версгь проходить ка- 
ждый по^здь въ часъ? 

ПнжеслЪдующ1я задачи приводятся въ составленш трехь уравне- 
лШ съ тремя неизв'1^стнымн. 

471. Разделить число 22() на трн части такъ, чтобы вторая часть 
€ыла на 7 больше первой и на 22 больше третьей. 

471. Разделить число 192 на три части такъ, чтобы вторая часть 
была на 16 меньше первое и на 20 меньше второй. 



^ 
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472. Три ящика съ чаемъ в^сятъ вм^сНЬ 250 фунтовъ. Первый 
со вторымъ на 10 фунтовъ легче третьяго, а второй съ трстьнмъ 
на ПО фунтовъ тяжегЬе перваго. Сколько кЬсу въ каждомъ ящик']^? 

472. Три ящика съ чаемъ вЪсятъ вм-ЬстЬ 170 фунтовъ. ВтороВ 
съ третьииъ на 86 фунтовъ тяжехЬе перваго, а первый съ третьимь 
на 48 фунтовъ легче второго. Сколько кЬсу въ каждомъ ящикЬ? 

473. Найти величины трехъ денежныхъ суммъ, зная, что пер- 
вая сунна ви^стЬ съ половиной второй, вторая вмЪстЬ съ треты> 
третьей и третья вмЪст^ съ четвертью первой составляютъ. по* 
1000 рублей. 

473. Найти величины трехъ денежныхъ суммъ, зная, что первая 
ъы^еЛ съ третью второй, вторая ви*]&ст^ съ тремя четвертями 
третьей и третья вмЪстЬ съ двумя пятыми первой составляютъ по 
600 рублей. 

474. РаздЬлнть число 49 на три так1я части, который сд^^ла* 
лись бы равными, если бы къ первой прибавить треть, ко второе 
четверть и къ третьей одну пятую суммы двухъ другихъ. 

474. Разделить число 282 на три так1я части, который сд']^ла- 
лись бы равными, если бы къ первой прибавить половину, ко вто- 
рой треть и къ третьей четверть суммы двухъ другихъ. 

475. Три лица имЪютъ вм-ЬстБ 190 рублей. Число рублей пер- 
ваго, сложенное съ полусуммой денегъ второго и третьяго, состав- 
ляеть 120 рублей, а число рублей второго, сложенное съ пятой 
частью разности денегъ третьяго и перваго составляетъ 70 рублей. 
Сколько денегъ у каждаго? 

475. Три лица имЪюгь вм^стЬ 150 рублей. Число рублей перваго^ 
сложенное съ пятой частью денегъ второго и третьяго, составляетъ 
С2 руб., а число рублей второго, сложенное съ полуразностью де- 
негъ третьяго и перваго, составляетъ 50 рублей. Сколько денегъ 
7 каждаго? 

476. Въ трехъ корзняахъ лежать яблоки. Въ первой двумя боль- 
ше чфмъ во второй, во второй втрое, въ третьей въ ^ раза мень- 
ше, ч^Ьмъ въ двухъ остальныхъ. Сколько яблокъ въ каждой корзин']^? 

476. Въ трехъ корзинахъ лежать яблоки. Въ первой четырьмя 
больше, чЪмъ въ третьей, въ третьей въ семь разъ, а въ первой 
втрое меньше^ чЪмъ въ двухъ остальныхъ. Сколько яблокъ въ каж- 
дой корзине? 

477. Определить вместимость трехъ чановъ, зная, что при пере- 

ливашн вош изъ второго въ первый во второмъ остается ^ коли- 
чества воды, которое онъ вм^щаеть, при переливаши изъ третьяго 
во второй въ третьемь остается четверть наполнявшей его воды и 



иаконецъ при пврвлнван1и изъ перваго въ треий недостаеть 50 ве- 
деръ для наЕ0лнен1Я третьяго. 

477. Опред-Ьдить вместимость трехъ чановъ, зная, что при пере- 

ливаши воды изъ перваго во второй въ первомъ остается д коли- 
чества воды, которое онъ виЪщаетх, при перелпван!» изъ третьяго 
въ первый въ третьеиъ остается = наполнявшей его воды и нако- 
нсцъ при пореливанш изъ второго въ третШ недостаеть 30 ведеръ 
для'наполнея]я третьяго. 

478. Три города расположены не на одной лин1и. Разстояше оть 
перваго до третьяго черезъ второй вчетверо длинвЬо прямого пути 
между ними, разстояН1е отъ перваго до второго черезъ трет1й на 
5 веретъ длинн'Ье прямого пути, разстолнш отъ второго до третьяго 
черезъ первый равно 85 верстамъ. Определить разстояше между 
городами. 

478. Три города расположены не па одной лннш. Разстоян1е отъ 
перваго до второго черезъ третШ па 20 всрстъ больше прямого 
пути между ними, разстоян1е отъ второго до третьяго черезъ первый 
втрое длиннее прямого пути, разстояы1е отъ перваго до третьяго 
черезъ второй равно 95 верстамъ. Определить разстояше между 
городами. 

479. Найти число, которое при долети на 4, 7 и 11 даетъ остатки 
2, 1 й 6; при этомъ сумма частныхъ двумя неньше половины не- 
известнаго числа. 

■479. Найти число, которое при д^теши на 6, 7 а Э даетъ остатки 
4, 5 и 4; при этомъ сумма частныхъ пятью меньше половины не- 
нзвестнаго числа. 

480. У трехъ разноечиковъ было 90 лиионовъ, которые они про- 
давали по одинаковой цен'Ь. Первый ныручилъ 98 коп., второй 
56 коп. и третШ 14 коп., У каждаго изъ ннхъ осталось непродан- 
ный, по 2 лимона. Сколько было лимоновъ у каждаго? 

480. У трехъ разносчиковъ было 100 лимоновъ, которые они про- 
давали по одинаковой ц-Ьн4. Первый выручилъ 1 р. 80 коп., вто- 
рой 1 р. 60 коп. и третШ 1 р. 20 к.. У перваго остались непродан- 
ными 4 лимона, у второго 3, у третьяго 1. Сколько было лимоновъ 
у каждаго? 

481. Сумма цифръ трехзначнаго чиыа равна 1". Цифра сотенъ 
вдвое больше цифры единицъ, Ес-ти оть иекомаго числа отнять 396, 
то получится число, обозначенное т^ми же цифрами, но написанными 
въ обратномъ порядке. Найти ото число. 

431. Сумма цифръ трехзначнаго числа равна 19. Цифтра единиць 
втрое больше цифры сотенъ. Если къ искомому числу прибавить 594, 



— 159 — 

то получЕтся число, обозначенное тЬмн же цифрами, но наииоан* 
яыни вь обратиомъ порядке. НаВтн это число. 

482. Н^кто, отдавъ одну часть капитала по 4%, другую по б^'о 
и 1ретью по 6%, получаетъ съ нихъ дохода 530 р.. Порва»! часть 
доставляе1ъ дохода на 70 р. меньше второй. ИятипроцеитныП дохол*ь 
со всего капитала на 30 р. меньше получаемаго дохода. Опред'Ьлить 
три части капитала. 

482. НЪкто, отдавъ одну часть капитала по б^о» другую по А% 
и третью по 3^09 получаетъ съ нихъ ежегодно 400 рублеИ дохода. 
Первая часть доставляетъ дохода на 60 р. больше третьеВ. Четырех- 
процентный доходъ со всего капитала такой же, какой теперь полу- 
чается. Определить части капитала. 

483. Сумма цифръ трехзначнаго числа есть 9. Цифра одиницъ 
въ 8 разъ меньше числа, составленнаго изъ остальныхъ цифръ; 
ццфра сотенъ также въ 8 разъ меньше числа, составленнаго изъ 
остальныхъ цифръ. Найти это число. 

483. Сумма цифръ трехзначнаго числа есть 14. 1|,ифра едииицъ 
въ 3 раза меньше числа, составленнаго изъ остальныхъ цифръ; 
цифра десятковъ въ 7 разъ меньше числа, составленнаго изъ осталь* 
ныхъ цифръ. Найти это число. 

484. Въ трехъ сосудахъ налита вода. Изъ перваго пореливаю'1'ь 
въ два друг1е столько, сколько въ каждомъ изъ нихъ было; затЬмъ 
изъ второго переливаютъ въ два друг1е столько, сколько въ каждомъ 
изъ нихъ было; наконецъ изъ третьяго переливаютъ въ ос1альиие 
столько, сколько въ каждомъ изъ нихъ было. Иосл^ '<)того въ каж- 
домъ сосуд'Ь оказывается по 8 ведеръ. (сколько воды было въ каж* 
домъ сначала? 

484. Въ трехъ сосудахъ налита во;1а. Изъ перваго \щмтаипъ 
въ два друг1е столько, сколько въ каждомъ изъ нихъ было; ат^ыъ 
изъ второго перелнвають в^ь два друг1<) столько, сколько въ каждомъ 
изъ нихъ было; наконецъ изъ третьяго 1шутнтю'п» т, о<'г<мьиым 
столько, сколько въ каждомъ изъ нихъ было. 11осл1( ;иого нъ иаж-- 
домъ сосудЬ оказывается по 24 ведра, с;кол||Ко воды было въ нпш- 
домъ сначала? 

485. Число десятковъ гу^хатчнто нн1'м% тпъ срмдм^и^ арифме- 
тическое между числами сотеиъ и едиииц'ь; титта тъ аЛ^линЫ 
искомаго числа на сумму е1'о щифу^и рмкио 4^; если цчъ шао т- 
нять 198, то получится число, обозма«1<шиое 11>ми ж» цифрами, но 
нанисаммыми мъ обратиомъ норндк1>, Иай'^и иго ыи«:4о. 

485. Число единияъ трели^на'^наго «^исла шпъ сре^н^^^^ арифме- 
тическое между числами ^:А^тп:и н 4Мк'.тич1*/^\ чатшш тъ ;^'Ьл^^ш 
искомаго числа иа сумму с^го ^ш^\^^у^ равно ТЛ^ е.^лн иъ нему прн^- 
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бавить 99, то получится число, обозначенное т^ми же цифрами, но 
написанными въ обратномъ порядк:^. Найти это число. 

486. Въ трехъ сосудахъ налита вода. Если ^ воды перваго сОс^да 
перелить во второй^ зат^мъ ^ воды, оказавшейся во второнъ, перег | 

лить въ трет1Й и наконецъ г^ воды третьяго перелить въ первый, ] 

то въ кащдомъ сосуде окажется по 9 ведеръ. Сколько было води 
въ каждомъ? 

486. Въ трехъ сосудахъ налита вода. Если ^ воды перваго сосуда 
перелить во второй, зат'бмъ ^ воды, оказавшейся во второмъ, пе- 
релить въ трет1Й и наконецъ 7 ^ощ третьяго перелить въ первн!, 

то въ каждомъ сосуд'Ь окажется по 6 ведеръ. Сколько было води 
въ каждомъ? 

487. Три лица отдали въ ростъ различные капиталы по однимъ 
и тЬиъ же процентамъ. Первый получилъ въ годъ прибыли 80 р., 
второй 120 и трет1Й 200 р.. Суммы капиталовъ перваго и третьяго 
составляютъ 5600 р.. Какъ великъ капиталъ каждаго? 

487. Три лица отдали въ ростъ различные капиталы по одним!Ь 
и т^мъ же процентамъ. Первый получилъ въ годъ прибыли 240 р., 
второй 210 р. и трет1Й 300 р.. Сумма капиталовъ второго и третьяго 
составляютъ 8500 р.. Какъ великъ капиталъ каждаго? 

488. Юкто им-Ьетъ 3 слитка серебра 84-й, 72-й и 60-й пробы, 
в'бсяпце вмЪст^ 34 фунта. Если сплавить первый слитокъ со вто- 
рымъ, то получится серебро 76-й пробы; если же сплавить первнВ 
съ третьимъ, то проба см4си будетъ 70%. Сколько вЪситъ каждый 
слитокъ? 

488. Никто им-Ьотъ три слитка серебра 90-й, 80-й и 72-й пробы, 
в']^сяш;1е вм'Ьст^ 45 фунтовъ. Если сплавить первый слитокъ со вто* 
рымъ, то получится серебро 84 пробы; если же сплавить первый 
съ третьимъ, то проба см'Ьси будетъ 78. Сколько весить каждый 
слитокъ? 

489. Въ первомъ и второмъ классахъ училища было 60 учениковъ. 
По экзамену перешли изъ перваго во второй 25 человЪкъ, изъ вто- 
рого въ трет1Й 20 и изъ третьяго въ четвертый 35. Посл^ этого 
оказалось во второмъ класс* втрое больше учениковъ, ч^мъ въ пер- 
вомъ, и на 5 больше, ч'Ьмъ въ третьемъ. Сколько было учениковъ 
въ каждомъ классе? 

489. Во второмъ и третьемъ классахъ училиш;а было 66 учени- 
ковъ. По экзамену перешли изъ перваго во второй 32 человека, 
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■зъ второго въ трет!й 30 н нзъ третьяго въ четвертый 20. Посл^ 
этого окавиось вь третьемъ кдассгЬ впятеро больше учеииковъ, 
чкмь въ первомъ, и на 3 больше, ч'Ьмъ во второмъ. Сколько было 
рштпсовъ вь каядош класеЪ? 

490. ИнАются три сплава. Въ одномъ на 2 золотника золота при- 
хсмснтся 3 золотника серебра и 1 золотникъ м4ди, въ другомъ тЬ же 
мгаллы смешаны въ отношеши 2:4:3 и въ третьемъ въ отношеши 
1:2: 1. Требуется получить новый сплавь, въ которомь было бы 
10 золотяиковь золота, 18 серебра и 10 м^ли. Сколько надо взять 
оть каядаго сплава? 

490. Шйются три сплава. Въ одномъ на 3 золотника золота 
приходится 2 золотника серебра и 1 золотникъ м1ди, въ другомъ 
1^ же металлы см:Ьшаны въ отношенш 4:3:5 и въ третьемъ въ от- 
ношенш 4:1:1. Требуется составить новый сплавь, въ которомь 
было бы 12 золотниковъ золота, 7 серебра и 5 ы^лм. Сколько надо 
взять оть каждаго сплава? 

НнжеслЪдуюпця обпця задачи относятся къ составлен1ю двухъ 
уравнешй съ двумя неизвестными и представляють обобщен1я нЬ- 
1соторыхь прежде приведенныхъ частныхъ видовъ. 

491. Если одно изъ двухъ неизв'Ьстныхъ чиселъ увелнчимъ на а, 
*го получится сумма въ т разь большая второго числа; если же 
второе число увелнчимъ на &, то новая сумма будетъ въ п разъ 
больше перваго числа. НаИти эти числа. 

491. Если одно изъ двухъ неизвЪстныхъ чиселъ уменьшимъ на а, 
то получится разность на т разъ меньшая второго числа: если же 
второе число уменьшимъ на Ъ, то новая разность будетъ въ п разъ 
меньше перваго числа. Найти эти числа. 

492. Два тЬла находятся на разстолн1И Л футовъ. Если они бу- 
дуть двигаться навстречу одно другому, то столкнутся черезъ т 
секундъ; если же первое изъ нихъ будетъ догонять другое, то стол- 
кновеше произойдетъ черезъ п секундъ. Какъ велика скорость каж- 
даго т&Еа? 

492. Два т^ла находятся на разстоян1и Л футовъ. Если они будутъ 
двигаться навстречу одно другому, то столкнутся черезъ п секундъ; 
если же второе изъ нихъ будетъ догонять первое, то столкновеше 
произойдетъ черезъ т секундъ. Какъ велика скорость каждаго т^Ьла? 
^ 493. Два числа относятся между собою, какъ т : щ если же къ пер- 
вому изъ нихъ придать а и ко второму &, то они бу][:зть относиться, 
какъ р : ^. Найти эти числа. 

493. Два числа относятся между собою, какъ р : $; если же вы- 
честь изъ перваго а и изъ второго Ь, то они будутъ относиться, 
какъ т : п. Найти эти числа. 
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494. Два т^ла находятся на разстоянш Л футовъ. Если первое 
Бывдетъ раньше второго на а секундъ^ то они встр'Ьтятся черезъ т 
секундъ посл^^ начала движешя второго; если же второе выйдеть 
раньше перваго на Ъ секундъ, то они встретятся черезъ п секунда 
послЪ начала дбижен1я перваго. Бакъ велика скорость каждаго тёда? 

494. Два ткла, находятся на разстоянш Л футовъ. Если первое 
выйдетъ поздн-Ье второго на а секундъ, то они встретятся черезъ ш 
секундъ после начала движенгя перваго; если же второе выйдетъ 
позднее перваго на Ь секундъ, то они встретятся черезъ п секундъ 
после начала движен1я второго. Еакъ велика скорость каждаго тела? 

495. Торговецъ, имея п пудовъ товару, продалъ часть его по 
а рублей и остальное по Ъ рублей за пудъ. Оказалось, что онъ 
выручилъ бы те же деньги, если бы весь товаръ продалъ по с руб; 
за пудъ. Сколько пудовъ онъ продалъ по одной цене и сколько 
по другой? 

495. Торговецъ, имея п пудовъ товару, прикупилъ еш;е по Ъ руб. 
за пудъ, а затемъ продалъ весь товаръ по а рублей. Оказалось^ 
что онъ выручилъ бы ту же прибыль, если бы продалъ одинъ свой 
товаръ по с рублей за пудъ. Сколько пудовъ онъ продалъ и сколько 
купилъ? 

496. Имеется золото двухъ сортовъ. Взявъ а золотниковъ пер- 
ваго сорта и Ъ золотниковъ второго, получаемъ сплавъ, ценон> 
т рублей за золотникъ; если же взять Ъ золотниковъ перваго и 
а золотниковъ второго, то получится сплавъ, ценою п рублей за 
золотникъ. Что стоитъ золотникъ того и другого сорта? 

496. Имеется золото двухъ сортовъ. Взявъ а золотниковъ смеси 
такъ, чтобы въ нихъ было Ъ золотниковъ второго сорта, получаемъ 
сплавъ, ценою т рублей за золотникъ; если же взять а золотниковъ 
смеси такъ, чтобы перваго сорта было Ъ золотниковъ, то получится 
сплавъ, ценою п рублей за золотникъ. Что стоитъ золотникъ того 
и другого сорта? 

497. Два двухколесныхъ экипажа, находящ1еся на разстоянш 
Л саженъ, катятся навстречу. Отношеше между длинами окружно- 
стей ихъ колесъ равно т : п, а отношен1е между числами оборотовъ 
техъ же колесъ равно р : ^. Сколько саженъ пройдетъ до встречи 
каждый экипажъ? ' 

497. Два двухколесныхъ экипажа, находящгеся на разстояти 
Л саженъ, катятся въ одну сторону. Отношенхе между длинами окруж- 
ностей ихъ колесъ равно т:п, а, отношенхе между числами оборо- 
товъ техъ же колесъ равно р : д. Сколько саженъ пройдетъ до 
встречи каждый экипажъ? 
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498. Изъ бассейна течетъ вода черезъ двЪ трубы. Первая труба 
внхиваетъ въ течеше нЪвотораго времени на а ведеръ больше, ч^Ьмъ 
вторая. Площади поперечиыхъ разр'Ьзовъ трубъ относятся, какъ тт, 
л скорости истечешя, какъ р : ^. Сколько ведеръ выливаетъ въ ука- 
занное время кащкая труба? 

488. Изъ бассейна течетъ вода черезъ дв^Ь трубы. Въ течеше 
я&котораго времени обЬ трубы 'выливаютъ вм^^стЬ а ведеръ. Пло- 
лццш поперечиыхъ разр^зовъ трубъ относятся, какъ т : п, а ско- 
роств истечешя, какъ р : ^. Сколько ведеръ выливаетъ въ указан- 
ное время каждая труба? 

499. Имеются два сплава золота и серебра. Въ одномъ эти ме- 
таллы окЬшаны въ отношеши т : п, въ другомъ въ отношенхи р : ^, 
Требуется отделить отъ оплавовъ по части такь, чтобы сумма в:Ь- 
чювъ отдЬленныхъ частей была а фунтовъ и чтобы при сплавлен1и 
этихъ частей золото и серебро смешались въ отношеши г.з. По 
чжолько фунтовъ должны содержать отдельный части? 

499. Имеются два сплава золота и серебра. Въ одномъ эти ме- 
ггажлы смешаны въ отношеши т : п, въ другомъ въ отношенхи р : ^. 
Требуется отделить отъ сплавовъ по части такъ, чтобы часть, отде- 
ленная отъ перваго сплава, весила больше другой на а фунтовъ и 
чтобы при сплавлеши этихъ частей золото и серебро смешались 
въ отношеши пз. По сколько фунтовъ должны содержать отд'Ьлен- 
Ш1Я части? 

609. Дв'Ь бочки, вместимостью по а ведеръ, наполнены смесью 
•спирта и воды. Въ первой эти жидкости смешаны въ отношен1и т : п, 
во второй въ отношеши р:^. По сколько ведеръ нужно отлить изъ 
каждой бочки, чтобы изъ отлитыхъ частей составить см^сь, въ ко- 
торой спирта и воды поровну, а, см^шанъ то, что останется, полу- 
чить смАсь спирта и воды въ отношеши г : в7 

500. Две бочки, вместимостью по а ведеръ, наполнены смесью 
спирта и воды. Въ первой эти жидкости смешаны въ отношенхи т : м, 
во второй въ отношеши р:^. По сколько ведеръ нужно отлить изъ 
каждой бочки, чтобы изъ отлитыхъ частей составить смесь спирта 
и воды въ отношеши г : ^, а, смешавъ то, что останется, получить 
смесь, въ которой спирта и воды поровну. 
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622. «Н^б*. 623. а«— 4^Ъ;+7&\«. «М. 4««-Н«У> 

«25. аЬс«-Н**+*')»-Н*. в2«. вЬ**-КЬ*-«*)«-^. «»« «Ч* 
-Кв-|-*>*-<«*-Л)»-«*- в28. **-!-*(•— 1>«+*^1—«)в-^*. 
«29. «*—(в-*>с»-Ка*—«Ь>*— («*-•*>— «*. вЗв. ««1|^— «>(Ии- 
— (Ь*-Н*>г*-(*'— в6*)«-Н*'. в31. ж«^_(Ь— с)»»+(в«--*е-41Ц*>^ 
-\-СаЧ-\-ЬвР)я>—лЧ'. 632. ж*-|-{6_чО«»-К«*--*в— <'*)«М«*^ 
4-М«>г— оУ*. 633. жЧЧ«-|-М-«>М-(<Л-|-«с-|-*с>-Н»^'. вН> ««ЧЧ' 
— 6— с)а:«-<вЬ-|-«5— *с>+айс. 636. «»-К«»— *)«*+(2— ♦»)«— 1. 
€36. ж'+((Н-Н-1>*-|-*с— Ь. 637. а«»--(2а— *— ос>?«4- 
_^«_2ав+Ьс>Н-6«с. 638. в«»-К2«Л— ое- 1>!*— 
— (Н-2вЬв— с>-|-Ьс. 639. (а»— *»>»-(-[(«— *)*—<<»+*)]«*+ 
+(*— Ь>— 2. 640. (2а— бХа-И)»*— [а(в+Ь)*+в(а— *Хав— *)]««-Ь 
+[о»(а+>)+о^а«— Ь«)]»— а*(в— Ь). 641. а!*+2Лв»— (о— б)"**»— 
— 2(о— Ь)^о-|-Ь>— (в— 6Да+Ь). 642. аЬ«*—2(а«Ь— *»)«•+ 

+[(«*+**Х*—в)+Ь^2а—6Хв— 26)]**— *(«+&)(<»•+*•>— 

— (о»-|-Ьа)«. 643. 2(а— Ь)л!»— (а*— 2аЬ— 6«>«-|-а(о-|-Ь— о6«>»— 

— (2а«+2Ь«— а«6«)а!«+2оЬ«!&-(а«— 6«). 644. (о4-6)«а)»— 

а»— Ь«>*— 2[а»--6'+(а— Ь)«-Н|(а+Ь)]а!»+2[2(й— е»)»— 
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—а^<^Ь')\х*-\-Аа(а-А>уе. 64В. х*—а»—а\ 646. ж^+оа;*— а«ж— о». 
647. х'^-\-Ьх—а*. 648. х^+ах*—ЪЧ-сК 649. (а+ЬХ»'+Ь*>*+ 
4-(аЧ-аЬ+Ь«>;+в+*- 850. (в— 1>!«+(а+8>+в— 2. 
651. ж'+оя;— (а+Ь)». 652. »»—(«+*>—«*• 653. (За-5>+4о— 7. 
654. (2а-|-Зс>г«— (а— с>г+2а— с. 

ОТД'ЫЕНШ IV. 

18. За"-\1— 2о«). 20. Ь«^*+1)- 24. — а(2— ж+у). 
43. (»»Ч-1Х2— Р). 46. Ь(Ь«+&— 1Хв+1). 48. (р— вХ^З— 2р)- 

52. (а-г.Хс— «О- 54. (л!+*Х«'— 2**). 56. (а«— 2Ха+2). 
58. (аЬ--С(1ХаЬ*+с*й). 60. (2т-\-ЪрХ^а-\-Щ' 83. 3(а!— тХ2а;«— т>). 
65. 2(с— жХ4а*— Зж«). 67. 2аЬ(с+2<1Х2в— ЗЬ). 
70. (аЬ— сйХ5оЬ«— 2с*<1). 71. 2ай^2а%+1Х4ас«— ЗЬ). 
72. 8а%(1— ЗоЬ«Х2в^-5Ь). 75. х^х+ХХа—Ь-с). 
77. (а;«+у«Х«Ч-Ь*+«*)- 78. Зв*а;у(л+ЬХа!+у). 
79. (а;+оХж+ЬХ«+с). 80. («— аХ«+ЬХ*--«)- 

82. («— аХ«— 2). 92. (а?— аХ«Ч-3). 102. (о— бЬХв+2Ь). 
104. (а+9ЬХа— 5Ь). 107. (За+2ЬХ2а+ЗЬ). 109. (2а— ЬХЗа+56). 

111. (а;+1Хж+2Хж+5). ИЗ. (ж— 1Х«+2Хж— 3). 
117. а<а!+2Х«+4Х«+5). 119. «(«— 2Хж— 4Х«— 5). 

161. 10о%\о+2ЬХ«— 26). 163. 2о(Ь— 1)«. 165. — 2а<2а— За;)» 
167. (2а— &Х2о— 5Ь). 169. (23т— 121>Х7»»— 12р). 173. а«(о"-»— **)• 
175. («+У+«Х»+У— *). 177. (5#+2я?— ЗуХб«— 2«+Зу). 
179; (о— *Х«+Ь)». 181. (а— ЬХ«»— сХс-*)- 
183. (о— 6)\а«4-2а6— 6«). 185. (а— 2Ь)>. 187. («Н-1)«(»»— !)'• 
189. (»»«-|-4«»+2Х»»Ч-4»^— 2). 191. вд*. 193. о(а«+ЗЬ«Х«'— ЗЬ*)- 
195. Ь(а— ЬХв*+«*+**> 198- 2(2— о«Х4+2а»+а*). . 
199. Зо(2а+ЬХ4«'— 2аЬ+Ь«). 

202. (т— пХр— т+л). 204. а;»4г«(у+а;)(у— «Х^+'ХУ— «)• 
205. «(«— ЗХ1+МХ1— «). 296. («+!)«(«*— «+1). 208. 4ж«8<ж— у). 
210. (а+ЬХл*— вЬ+Ь*Хв'— Ь'+2). 211. (««+2)». 
213. <а+1Ха+2Хв+3). 215. (а_1Ха+1)«(а«— а+1). 
218. 2л<8л«+а?'). 219. (а>-^оХ«+«)'. 221. (а»+6)«(л»-Ь)«. 
222. — (а8+Ь«)3(лЗ_ь«)8. 224. (ж'+ау+у'Х^^лу+У*). 

225. (Л!«у«+л;*— у«Х«*У*-«*+У*). 229. (а-|-Ь+сХЬ+с-аХа+ 
+с— ЬХв+Ь— «). 23П (об+ос-НМ— сйХ<*-^вс— Ь(*— аГ). 

226. (а?«4-«+1Х«*—«+1Х«*— ж*+1). 227. («в+а;*— 1Хж«— ж«4-1). 
233. (Ь+с+й— аХа+с+й-ЬХа+Ь+*--сХа-|-й+с— (0. 



— 169 — 

(а—еХс—ЬХЬ-а). 236. (а+ЬХЬ+сХе— «)• 
287. а(а+1Ха— 1ЯаМ-1> 238. аЧа—1)\а^-{-а*+а*-\-а-{-1). 

240. (в_«х*-уХ*-уХв+«+у). 

245. 2я^. 248. XV''- 2^9. 6а%с. 251. га^^». 252. За<*Ь». 
254. 5(11»— «)*. 255. 1. 259. аЧ>. 260. 2а V. 262. 5. 263. 1. 
265. 2а%«с^6а>6— 7с«). 266. Зо(2а+ЗЬ— 4с). 268. о%«. 269. -2(0+1). 
272. 6(»— у). 274. о— Ь. 276. 4(а;«+у«). 278. 5«+6у. 279. а+1. 
281. «+5. 283. Я!— 10. 285. <»— 5). 287. л:«+оа;+а«. 288. ж+в. 

289. »-у. 290. (х+у)*. 291. а—Ь. 292. 20+32». 293. а+Ъ. 
204. в— д. 295. ж+3. 296. «—5. 297. <«— 2). 298. «(ж+4). 

290. о — «. 300. X — 2а. 

303. 12аЬе. 305. 36о%з. 308. 84а&^3(;э, 309. аЬ(а-\-Ъ). 
310. 12а^(Ь— 1). 311. 90Ь\а*—Ь*). 312. 72а?Ь»(а— 1Ха— 2). 
313. (о+бХс*— <Р). 315. (а+жХа— ж)». 318. (ж— 4уХ«+4у)». 
319. (о+ЬХв'— Ь'). 320. (а«+Ь>Ха»+Ь»). 321. (а-Ь)(Зо— г.Х2оЧ- 

+Ь«). 322. (а«-ЬХ4о*— 96*). 323. (ж— ЗХл:'— 16). 
324. (ж*— 1Х«— 7). 325. (2ж— ЗХ»»— 4). 326. (ж+ЗХЭа;*— 4). 
327. «*— 16. 328. (ж«+9уХ«*— V)- 329. (а;«+1)(а;+1)« 
330. (я!—уУ\x^—у^). 331. аЬсЛ. 333. 120а%*. 335. 60а'а;"+«. 
336. 210о"««». 337. (ж+уХ*— у)*- 338. (л'+у'Х^'-У*)- 
341. (в«-9Ь«)«. 342. 8аЧ<в+2Ь)«. 343. ««—1. 344. ж*— 1. 
345. (в+аХж+ЬХ«+с). 347. (я;+1Хж+2Хж+3). 
848. (ж— 1Хж— 2Ха;+ЗХж+4). 349. (ж«— 1Х«+2)(ж«— 9). 
850. (ж+2Хж*— 25Хж«— 9). 351. а*— 1. 352. а«— 1. 

353. (о+ЬХа— 2ЬХв+3&Х«+4Ь). 354. (а— ЬХо— 5ЬХ«'— 9**). 
355. ж«— 64. 357. (ж-1)^ж*— 1). 358. (ж— 1Хж+1)«(ж— 2). 
359. (ж— 2Хж— 4)(ж+ЗХж»— 1). 360. (ж+2)(ж«— 1Хж+5Хж*— »)• 



ОТДЪЛЕШЕ V. 
§ 1. Сокращеше дробей. 9. |. 11. ^,, 13. ^, 19. ^«-^^ 

88. ^1±^. 39. Н±^. 40. 4=^. 41. 5±±:±г? 42 ^±? 




I 



1 
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§'2ГБырал1вН1е общаго знаменателя. 66. 72аЧ|'с^й^. 66. ЗОо'б' 
70. 84««4'с«. и. аЩа'—4). 76. 12о'6((1+4)'(я— 4). 
77. <1(<1+1Х»+2)(а+3). 78. (о— 4Х»— *- ")■ 
Ю. (а— ЬХ«—еХп— ■*)('— <)■ 

§ 3. 11реобразован1е см^шанныхъ дробей въ простыл и обратно, 
^} (Д— ^)' 93 ?2?^ 95 яат^+^+бу 97 5!:Г^ 



106. 1--Й-1. 107. г+2+-^. 109. 5»-°4~#^. 111. ?-5»-4». 



113. 2»-^_^'._"4. 2«+5-?;^. 117. «+,+ ±,. 

118. 1— 2»+1зЁ^»' "^' ^™*~-"'"+^"^^^?1^- 
120. т*—тп—3п* 



I 



+ 2«»' 

§ 4. Сложеше и вычиташе дробей. 127. ^, 131. ^^^ 

,_- 96»с + ]0аад -„_ т(а* + ас-(-Ьс) ,.« ЗпауМ— 1йу> + 18сг' 

144. °"'''^'^'' — -■ 

Зо'"+"-'Ь'»-"'-" + 4Ь'"+2«с"'-"-"— 6а»'-1с»™-"+1 
1*°- ГВо^й-"-^" ^™^ ' 

160. !||?. 151. 52+». ,52. **=»!. 153. 0. 154. 5Ц.7^. 
,55^ 2...-10^4-9 ; ,55^ ^!*±^+^^. 157. 0. 158. ?^. 

167. 0. 168. г^. 169. ,;,^^. 170. „-!,. 171. ^-;^;^^. 
1,- 2а-3 ,,. о'+6а4Ь«+6' ,,. аг_4аА_йг 
"'• (а.-1)(2.+з У "*■ ?^1!-- "*■ Т^Р)^' 

'»»■ »^5- '»'■ д- '»2- ,..+.к:й)(.-4 1- '»'■ 1^- 

184. 1. 185. 0. 186. 1. 167. 0. 188. -!-. 189. ^Ч- ''О. 0. 

аЬс а* — 1 

8 5. Умножеше дробей. 197. !^|-'. 199. У>(а-\-Ь)Ха—Ьу>. 
^ _ 1...-.^- 2„д ^ ^/з. -^^-, 215. 2?2";?-'. 



216. г^?;^.. 217. :^,. 220. =.;. 223. !^±^'. 224. 



«•+» 



^ 



X 
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226. ^^^Ф . 227. ^-^^. 228. о*-Ь*. 229. ^2±^%^. 
230. ^-^. 231. ^^*. 234. ?. 236. -й:,. 237. ?. 238 . 

(1 — х)^ аЬ X а* — 6* х х — у 

239. <^+а*М 240. ^-°^+°''«^ *. 241. А. 242. ;^. 

243. —2(1 -а)«. 244. —^ 245. Ь:^, 246. ^^1 247. 3. 

248. М1)^!±2!). 249. ^^=1^!=1, 250. ^±^=?. 

§ 6. Д*лвюв дробей. 267. ^. 260. ^. 262. ^^1 

*"'• Нг* *"• 65а«5«8«" ""• Ь»-«у>« * ^'** а!«+'у1^» ' 

276. -1. 276. -|. 277. — ^-т- 278. ^-^. 279. 5^?^. 
280. -^. 281. а«-Ь«. 282. Ь^-±^. 283. ^^±^^\ 

ООА я?4у— г лл(; о^"-1 оол (а +3)2 ^„ (а?— 1)(а?»+1) 

X — у+2 (а-\-2){а — 3) (а — 3)(а— 4) а?+1 

288. ^^. 289. ^. 290. 10? 291. ^. 292. ^Э^. 

а?— 3 бр« — 2 3 с {ш'\'П)у 

293. <ЕУ=*2)У. 294. 42^5|. 295. ^-^. 296. ;;^. 

са? х{ру^'\'дхг) т—п ас^-\-у^ 

297. ^?^. 299. - "^'^Г'^' т^- 300. ^. 301. "-±{. 

302. ^^. 303. ^. 304. <^^^^рМ• 305. а. 306. ^. 

307. 1. 308. ^^'^% 309. ^^±^. 310. ^й- 

осН-ас — аЪ 2Ьс ХоаЧ^ 

§ 7. Употребленхе отрицательныхъ показателей. 314. — 3^. 

316. ^. 318. -I?. 320. 1 331. -2, 333. 1 335. |аЗ, 

339. 4-.- 340. *Ь21'. 341. (^+^'. 343. ' 

353. (ж-г_^«X^'~'— У~0~'- 355. (т-з+и-О^С*-»— !Г*)"*. 

384. ^. 386. 2а"-'"6«с«'-«». 388. —т^^-\-т^—-. 

398. 8Х+1. 399. 2+1. 400. 1-^^-^^. 

0ТД'ЬЛЕН1Е'1^.. VI. 
§ 1. Пропорщи. 6. ^^^. 12. -2 23. а*-4аЬ-Ь«. 26. ^, 
32. ^гр- 33. -^. 34. ^(а+Ь). 57.;^=-. 59. «=-15. 
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^ж о^> ел г. _ I. ел - (о+6)* .. (а — Ь)* 

*®' *^^+б* *• *=**■*' у=— а— 6. 66. аг=5^2-^, у=!^2— • 
§ 2. Решете числовыхъ уравнешВ. 121. 10. 123. ^. 125. 5. 
126. 6,3. 127. 12,5. 128. 30. 130. 2. 132. 3. 134. 13. 136. 7. 139.2. 
141. 4. 142. ^. 143. 9. 144. —6. 145. 7. 146. 5. 147. 10. 148. 11. 
149. 6. 150. 3. 

Ьс 

§ 3. Р'Ьшеше буквенныхъ . уравнешВ. 156. а(с — Ь). 160. гр[- 
162. -^,. 165. -^5_. 166. РЗ^^а^. 167. ^-^^. 168. а. 
169. р. 170. — ?. 171. 1. 172. —2. 173. г^. 174. -^-^. 
175. . , ■ , . 176. — ^ ; . 177. — — --. 178. б — 

183.^^. 1М. §^. 1Ю. 5с. 186. /-. 187. 2». 188. г. 1 «9.0. 

8а — ос о(с+а) о— <; 

,ол 2» »+12ят»— 9т » .-,. 2а«6е— а«с»+6»е»— а «6« ^д- 5а(о+6) .до *!« 
^''"- ~2(5я«+3»»*) ""• ""• г^И^б^*^ •"'^- ^^46)' "*• а' 

194. «Й^^^. 195. ;Ь. 196. ^. 197. (^->')("'+ ^' 198. ^." 

8с*+27а' «+1 и*(т — п)—(т+пу т+п 

199. ^)*. 200. 1)24-3*— г«. 
§ 4. Доподнеше о рйщеши уравнен1й. 202. 6. 203. — 3. 

204. —7. 205. I. 206. — ^. 207. 4. 208. 13. 209. 5. 210. 6. 
211. 2. 212. О, — |. 213. 1. 214. О, |. 215. 4. 216. 8. 217.— |. 
218. —~. 219. 2, —3. 220. 3, —5. 221. ^=^*. 222. 5. 223. 



224. —4. 225. 4о. 226. |. 227. —7. 228. |±^. 229. 2. 230.^. 

§ 5. Составлеше одного уравненгя. 231. 22, 16. 233. 27, 54. 
235. 9, 36. 237. 17, 5, 26. 239. 11, 22, 33. 241. 9, 12. 243. 50,36. 
. 245. 18, 28. 247. 15, 49. 249. 28, 33. 251. 32, 64. 253. 24, 96. 
255. 8. 257. 18, 72. 259. 36, 18. 261. 70. 262. 54. 263. 15, 9, 16. 
264. 16, 14. 265. 18, 20. 266. 9, 3. 267. 13, 7. 268. 12. 269. 6. 
270. 3 ч. 9 м.. 271. 3200. 272. 4, 5. 273. 260. 274. 440. 275. 1200. 

276. 1^ ч.. 277. 12. 278. 9.279. 1^ ч.. 280. 15. 281. 210. 282.236. 

283. 7, 15, 48. 284. 37. 285. 8, 110. 286. 33000, 1170. 287. 72. 
288. 3, 9. 289. 3. 290. 4, 7. 291. 75. 292. 84. 293. 12, 9. 

294. 7^. 295. 16. 296. 450, 270. 297. 445. 298. 24, 36, 60. 
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55. 300. 1600, 4, 400. 
• . 302. |±^. 303. ^. 304. («-*)">+>* . 305. — ^^. 



*±«. 307. ^±р^. 308. ?±:*^ 309. 57^;. 310. =^. 

-^ ' а+6 а +6 2(д — 1) о— а 



100»»^ 313. "^ 



314. ^. 315. 



об 311) ^^ — ^^'^ 



* 312. . 1#|М. . 1#Ш-Г. . 

•— 1" * 100—^* **•%•• д_^' *'•-'• ^ — ^» ^•'«»- ^^^ 

10воооо«^ 318. 5^-У, а(Л+1). 319. „-^'*-^. 320. "'' 



ак 



^?-^^. 322. -,^. 323. 



а— 6 



аЬ — т 



атр _^ 324. 



1+и 
пи 



1^1 



тр+пр-{-пд 

326 ^^""^^"^^^ 327 1255[(1??±Р^ 328 ^^^^^ 



. 330. 



2тпр 



п*+п+1 ' ""''* тп+тр+пр' 

Ь. Р&шеше системы уравненШ. 332. 7; 8. 334. 5; 6. 336. 3; 2. 
.16; 7. 340. 2; 3. 342. \; ^. 344. 2; — ^. 345. 6; 12. 
12; 12. 347. 6; 12. 348. 10; 5. 349. 4: 3. 350. 18; 6. 351. 7; 5. 
12; 6. 353. 3; 2. 354. 4; 5. 355. 4; 1С. 356. 1; 3. 357. 3; 6. 

2; 5. 359. 8; .5. 360. 3; 2. 361. 5; С. 362. ^; ^. 363. 21; 20. 
3; 4. 365. 9; 7. 366. ^; ^. 367. 8?; 8^. 368. 8; 2. 
?; -|. 370. 5; 3. 373. а+Ь; а-Ь. 374. ^^; ^^^. 
6«; <»• 378. ^; ^^^. 380. ?; I. 381. ^. 382. ;-; |. 



а+Ь 



. 388. 



2^-^. 389. 2а±Ъ. 390. с'^гй». 



I 1; 3; 5. 394. 16; 12; 10. 396. 1; 1; 1. 398. 2; 3; 4. 

2; —1; 1. 402. 12; 18; 35. 404. 26; 65; 91. 406. 9;^8; И. 

1; 2; 3. 408. 6; —2; 4. 409, 12; 24; 36. 410. 24; 60; 120. 

I. а. * Ж19 1^' ^>^^ Ч- Л.1А -• -■ - 416 1- 3:4. 

^; 3; ^. 412. 1^, — .^3' *4' *'*• 2' 3' 4" *'" ' ' 

?; 3; 4. 418. 5; 4; 3. 419. 4; 2; 1. 420. 1; 2; 3. 
. 427. о+Ь. 428. -аЬс. 429. "^^^''^ 



3 * 2 



\ 430. 



аЬс 



^. 1; 4; 2; 3. 432. 2; 3; 4; 5. 433. 1; 3; 4; 2. 434. 1; 2; 3; 4. 
1; 1; 2; 2. 436. 1; 1; 3; 2. 437. 1; 3; 4; 2. 438. 2; 3; 4; 5; 1. 
4; 6; 2; 6; 3. 440. 2; 1; 4; б; 3. 



^'^ 



!.<( 
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§ 7. Составлен1е системы уравнешВ. 441. 33; 14. 442. 85; 55. 

443. 36; 24. 444. 15; 10. 445. 6; 5. 446. у. 447. 18; 7. 448. 29. 

449. 63. 450. 84. 451. 36; 30. 452. 22; 10. 453. 900; 400. 

454. 3200; 2400. 455. 2 р.; 20 к.. 456. 88; 40. 457. 15; 12. 

458. 20 

463. 24 

468. 24 

472. 70 

475. 50 

479. 50 

484. 13 



35. 459. 29; 32. 460. 18; 4. 461. 24; 48. 462. 30; 40. 

36. 464. 2880; 5. 465. 12, 8. 466. 3000; 4. 467. 1; 7. 

14. 469. 15; 5. 470. 32; 28. 471. 78; 86; 63. 

50; 130. 473. 640; 720; 840. 474. 13; 17; 19. 

65; 75. 476. 9; 7; 12. 477. 70; 90; 120. 478. 60; 40; 25. 

480. 51; 30; 9. 481. 854. 482. 2000; 3000; 5000. 483. 324. 

7; 4. 485. 432. 486. 12; 8; 7. 487. 1600; 2400; 4000. 

488. 8; 16; 10. 489. 35; 25; 40. 490. 12; 18; 8. 
АЛЛ О'+Ьт , ап+Ъ .м> й(т+»). (1{п — т) 
1' тп — 1* ' 2тп ' 2тп 



тп- 



.«л от(Ьр— о;) . п{Ьр—аф .^д с1(}>-\п — от ). Л{а+т—п) 
т^ — пр ' т^ — пр' ' аЬ+ап+Ьт' аЬ+ап+Ьт' 

• „_ (с — 6)га. (а — с)п -ле ат—Ьп, ап — Ьт •„» Лтр . <^п^ 
4.19. Г~» 1~* ^УО. Г") I — . *г«»/. ; ; ; . 

а — о а — в а— о а — 6 тр+щ тр+п^ 

4.98 ""'^ • °^^ 499 <^("'+")(Р^~9^') . (^р+дХт — т в) 
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Сочинен!я Н. А. Шапошникова, 

относищЬк'Я нъ начельпому пурсу математпнп: 

Учебнинъ аркйнетики. Час^ь 1. 1^. 30 к. Часть 2. Ц. 50 к. 

ОА»(>])ево длл баСл!итекъ средакхъ учебиахъ заведеи!^. 
Руиоводство арившетики. (2-е ивданхе). Часть 1. Ц. 40 к. Часть 2. 
Ц. 60 К. 

Реконевковапо д^н учнтпльркнхъ библ101ев1 и одп11ррпс, какъ учебное посо(>1в 
Д1Д старшаго Ела<;<;а ср^ливхъ учебныхь аавсденШ, 11ун:спихъ и «еискнкъ. 

Основан1я общей аривнетики и алгебры. 1\. 55 к. 

ОдоЛрено для 1(1 у н дам ев таи. аил ъ п учевпчсскихг бъОмо1ек\. 
Учебнинъ алгебры (5-е язданхе). Часть 1. Ц. 70 к. Часть 2. Ц. 70 К. 
Одоб]>ено, 1>ЯВ'». руконплетво дли иухсвыхъ срядиях). учебкихъ заиедетй. 

К|рсъ 1р1тонометри| и собра«1е задачъ. (О-е издав)е). Ц. 70 к. 

Одобревв, каЕЪ руководпгво Д1)( ^^редингь учгбпаяг занедсиШ, в ^дистасно 
11ил>Еины бодыиой 11)1еи]п Кмияритора Петра Великого, 

Дополнены элемеитарнага курса иагеиатиии и ввсдеи1е въ 8ысш1й 
катснвтическЫ анализа. Ц. 1 р. 20 к. 

Одобрено, напъ руководстпо д.нс домолшгтельпато к.1Ясеа реальпих-к учвлнтг 
пчд'ь услошен'!. соврищеим «урса симясни и)К)1-рп*1и'Ь. 

Сочинен!» К. А. Шапошникова и Н. 



К. Вальцова: 

■]асть 1, (7-с. илдлшс). Ц. 40 Н. 



[ 



}че6вое восоС1е. 

. 1. (0-е пэд!1111.'). Ц- 70 к. 



Сборнинъ ариэиетнческихъ эадачъ. 
Часть 2. (7-0 ияда1йс). Ц. 60 н. 
ОдобрсБО, какъ вей 

Сбориииъ алгебракческшъ задачъ. 
Чаоть 2. (8-<5 вадач!»*). Ц. 70 н. 

Одобреио, пакь уче'^аоЕ 11ос1>')[е, а удпотпепо поломпиы 6олыйг|П и[1е»||1 
11мпрр11Г(1|)в ПЕтра Великаго. 

По системе Н. А. Шапошникова; 

Упрощенное руководство аривнетинн. Ч. I. Ц. 30 к. Ч. 2. Ц. 30 к. 

Ревоиеыювано для бибиотесь ередвяхъ улсбпах1. ланедешВ, учи- 

гельвкп»* ипстнтутовт. н семнвар1В. 

Сочинен1Я Н. К. Вальцова: 

Образцы письме: ннго рйшен^я задачъ по всЬшъ атдЪламъ математики. 
Ц. 20 н. 

Дчиущино къ употрт'Лле 
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